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luribus impellor, Prin* 

CEPS EXCELLENTISSIM A, 

ut nova ida Sedionum 
Conicarum Elementa^ 
Nominituo dicata, ia 
lucem emittam • Pri- 
mum eft, quod^quemad«« 
thodum juilu t^o privatim confcripta 
funt j ncetiam bono publico confilio » ac 
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fimlibn^ tua lucem ad^idunt • 0einde jjT 
qiiiod» fi ^liquem exinde fru^m nudio& 
Juventus fjt p5rceptura,Tibi pptius ferri 
debetacceptus <i £t denique ^ quod in 
rebus hifce adeo jam excellis y ut vix fit^ 
qui kb tnvidiae morfibus ea aptiu^ tucri 
queat . Potiusfortem meam lingularem 
cun6lis teftandam hicteor « Nam ^ non 
eo tantum hotiOre me cumulafli , ut in 
Tui commodum , & ufum Elementa ida 
cOnfcribcrem ^ fed^ pateris quoque , ut, 
dum publici juris fiunt , tuum illudre 
Nomen in fronte gerant * Hinc mul* 
tum abeft) ut publico hoc tedimonio 
mei erga Te ofBcii partem aliquam per- 
iblvere credam ; kd ultro fateor , no- 
vum mihi beneficium conferri ,quod la- 
bor bic meus,tanto Nomine ornams^ 
in lucem emittatur . Id vero , PrINCeps 
ExcELLENTissiMA , generof» tua: indoli 
omnes adfcribant * Ncqueenim quid- 
quam in me eft,quod gratiam , ftudium- 
que tuum mereatur; fed impense mihi 
feves tantum , ut flngularem tui Ani- 
mi magnitudinem fadis impleres. Quod 
laamque quatuor ab hinc annis opera 
mea utaris in difciplinis addifcendis; 
id potius arfto vinculo me Tibi tenet 
obftri^um • Primo (iquidem eximia^ 
mihi gloria: repiito , quod in prsecla- 
ro hoc munere abfque ulla ha^fitatio- 
iie me aliis {)r^tulifti • £c detnde pri^ 
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yata noftra ilndia nefcb cuf hbftnini 
niagis haflenus pfofuere • Prsetereo eum 
Animi cultum ^ quem tu^ famiiiaritate 
me comparafle! ^ omnesi agriojfcunt • £c 
filentio etiam committo illam rerum 
agendarum peritiam , quam conluetudi* 
ne tua (enfim acqui(iViiIe » ingenue fa^ 
teor. Plane vero reticere nori debeo» 
quantum in infis illis difciplinis profbce* 
rim , quibuss Tibi eram adjumento. Ubi 
enim ad eas edifceridas Animum appu* 
lifii y riori ea quidem Tibi Mens erat i 
leviter illas , ac curiose perlufirare ; fed 
propofitum Tibi fult , tantum iis incum« 
bere , quantum quifque, Vere fciendi cu* 
pidus , iifdem operam dabic Hinc, ut 
tuis cgo votis ex Animo fatisfacerem^ 
opera? pretium duxi , recolere eas artes, 
quibus a prima setate deditus fui , ac de- 
nuo fere illas edifcere • Quantum autem 
cx repetita ifla nieditatione ego hau- 
ierim fruftus , ac emolumenti ; Nema 
certe non intelligit • Quod fi dixerim » 
me eafdem difciplinas rurfus didicifle » 
ubi pro in junflo mihi munere Tibi illaa 
enodabam;nihil plane dixero,quod a 
vero fit klienum • Eo enim es acri judi-* 
cio , tantamque habes a Natura Mentis 
KKpiQHdf , ut ledionibus iis edifcere fi- 
mul , acedocere videreris • Non itaque 
verebor , Princeps Excellentissimaii 
obfignatis bifce tabulis , candide profite-^ 
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JTi tatitadi efl^ beneficiomm molemi 
qu2cha£lenus a Te , non tam exprcifi^ 
quam accepi , ut iis per/blvcndis omni-- 
no jmpar exiflam . Sed ea eft Anrmi 
tui magnitudo , ut non minus inrpicias, 
quid vires pofllnt aiiorum , quam quid 
meritistujsdebeatur • Unde,non tam 
4le eo dolendum mihi eft, quam quod 
nec item ha^roicas tui Animi dotes^ 
cximias omnibufi]ue:/pe6latas virtutes 
*valeam pro dignitate pectexere . Etfi 
cnimNemini concedam ,.utmajore ea$ 
bbfervantia colat , venereturqiie ; atta- 
^|nen y.litXx^tnmotafn in , ftfe* ni^rftorum 
.tnaghltiidiaem fuftihere noifcpofluijiy iic 
-nec ulli,;mi^i:concinna vidfeturoratlo» 
qut£ iis , ut par eil , commendandis fuQf^ 
cere queat.Iila namqiie gravitati ^dfper^ 
fa comitaSt ac humanitas ; ea Animi ma^ 
gnitudojcum tanta rooderatione conjun- 
€isL ; fumma iila in rebus agendis pru^ 
dentia , ac fbrtitudo ; omnium denique 
yirtutom concordia , nuilo vitiorum 
iconfinio polluta : plane fiipra omnem 
commendationem alRirgunt , necquiP- 
%uRfn -j utut di/ertiffimus Orator , c^, 
i^jj6i|e ulla unquam compJeftetur #, 
At ex^ altera parte gaudeo , Jaetorqu^ 
■vehemehter , quod eximias tuas laudcsji 
praciaras ti^i Animi dotes , nequeamtf 
fit velim > verbis a?quarc * Nam^ etu 
fii&t in me tmta^iqQp^leo^U f 4^U9 
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facttltas , quc iis celebrdndfs fiiflicei^ 
poflet ; adhuc tamen moderatk) tua tty^ 
lo tnanus injiceret , nec minus confide^ 
r&ndum mihi eflet , quid tuie aures patt 
pofliiot , quam quld virtutes tuas requi!^ 
runt . Tantum itaque , Princ£Ps Ex- 
CEiLEN*ris.siMA , publico Ifto teftimonio^ 
benignitati ttise , tusqiie erga me bene<- 
volentia: gratiaisago permaximas; nec 
alia funt mea vota 3 mea?que ob/ecratio- 
ues 9 quam\ut,l!e diu , & mihi , fit 
omnibus Deus Tervet ftcolumen • Vale» 
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LECTOREM. 



w 

NOvenntun^ efi % & quoi excarritf eH 
quo in commodurn % & ufunn ftu^ 
diofa rioftr^ Juventutis novd fe^ 
Wonutn corticdrum Ehmentd^dateMibi fro* 
pofui * A/dm %JiCut$ expeirientia tioverdm « //. 
6ros coniiorurd Apfitlonii noH leve Hegotium 
fironibtii faceftere ^ ftt Elementd alia 9 al^ 
aliit elucuirdtd $ nei etiam numeris mni'- 
bus abfolutd mibi videbaHtur. 

Sed quod ab eo ufjue tempore mibi 
fuitinvotii, tiunc tanaem% Benevole Le« 
&ot %exequi licuit i &foftape diutius de^ 
lata res eftet % nifi ad ea confcribenda fata 
qUodam fpeCiati fuifiem avocatui . Confcri^ 
pfi vero illd metbodo etiam novd % & plane 
fingulart . Neque etiim , ut vutgo fit $ ptopo^ 
fitionibus ^fcboliis % & cofoUdriis res in iit 
edocentuf h fed continuo , & non interrupta 
fermone cuncfd demonftrdntur. 

Vifum eft autem , nova ifta Elementa in 
oSfoiiiros pdrtiri • In eorum primo agimuf 
de ortu i & uaturd fe£tionum conicarum . 
Siuem in finem primo quidem oftendimus , 
qua ratione conus oriatur t & quot modis pla^ 
uo fecari queat . Tum genefim profequimur 
earum curvarum % qua coni feSliones dicun^ 
tur . Ad bac docemus t qua. reSta dicatur 
ftWonit dianieter f quave itemfint diametri 
i;eT(i(CSgorditfatfe%,& abfcifta^Ac deniqua 



pTiff/rim €uj»fqme Jh&iimh natitram 'rckU 

In fecMnd^Q iibro agenium nggrtdimmt 
4e dept:riptivne fe^i^num conicarnminflano% 
Et quoniam eas n^ifi a/itef f^aeut in piano de^ 
fcri^bcbaiu ^ qum toM furfut^dhil^nt open-^ 
dimus prinrO ioco t ^ua iHtione cdHita feiHo^ 
^nes in flano per tmum defcriiantur « ^uum^^ 
ifue Rccentiinres e^fdem ^uf^as , nuliiusfoK^ 
diope ^ perfblasiineafum loUgitudines rftf* 
fcribuHt i faine£iifnus deiude % ^uo paffo eee^ 
dem ^onifc&ioeies pojftnt per fekas folas im 
plano defcrihi * 

Seiquitur Isber teftiui 9 in quo ie conU 
^afUm fe^i^num diametris aliis fermanem 
infiituimus • ^Has methodo plane nova indt'* 
peffdenttr a iangentibus definire eonamur^ 
Ac prim^o quidtm esrum JefefminAtiionem 
pro iquaiibet fe&ione in raeJiUm afferimus « 
Tum pmprietates pfofe^imur ^ qUa commum 
$fes funt diametris mnibus vujufqUe feBio^ 
mis V Et^gentes hoc toco deconjugatit di-a^ 
metrorum byperb^ia % tur^arum , ^iquas em 
iermin^mur , naturam tftefiditaus^ 

Librum teriiUm excipit iquartus , qt^ 
eft de mutua diametfc^um 1 pafmetrorumque. 
compafatione , Jn eo Uutem primo quidem 
compufamUt intef fe mutuo diametros tmnes 
<ujuf^ue feStionis * nmparametros earun^ 
dem dimetfofum iuterfe mutua conferimuu 
Et quoniam 9 tam cirta diametros , quam cir'^ 
€a parumetros pluf^ popuut tiegantia proile^ 
mata inftitui i vifum eft^ h&rum folutionem 
ftfiremo loco jubjungere^ 

lnquint9 iibro diperimut de tangentim 



iaf $ & ficMtiBus feHionifm cQnicarmm . 
Ac pritno quidem prQprietatet oftendimus ^ 
qjna competunt tangentibui cujufqut: fc^io^ 
nit . Deinde eat profequimur y quaptrtin^nt 
adfecantes earundemfeWonum • Et quoniam 
afymptoti byperMa confiderari pofiunt^ve/uti 
reSfa » quk eam contingunt in punBfis extr^m 
mis 9 feu infinite a centro diftantibus ; oftcn^ 
dimus etiam boc toco proprietates % qua by^ 
perbola afymptotis compfitunt • 

In ftxto libro agendum nobis proponimnt 
defocis %feu umbilicis fcSiionum conicarumn 
Proprietates autem , qua competunt fe£tioni^ 
bus conicis relate ad focos , feu Mmbilicos ^ 
funt dupUcis generis i- a/ia nimirum gesse^ 
ra/es , & alia fpeciales . Hinc primo qmim 
dtm focorura cujufque conica fe&ionis pro^ 
prietatts generales oftendimus • Tum dtindc 
cas dernonfiramus , qua fpecia/es funt » & re^ 
late ad dirtEtricm locumfibi vindicant. 

Septimus porro liber eft de /ocis geomc^ 
tricis f coni fe^ionibus terminatis . Primo 
autem docemus t quid veniat nomine /oci 
gtometrici , & quot ejus fpecies diftinguan^ 
tur . Deinde divifionem tradimus /ocoruta ad 
lineam y & oftendimus quomodo ea conftrui 
poftint 9 4c denique i quia ratio conftruendi 
bujufmodi ioca eft dup/ex ,utraque rationc 
conftruS/ionem exp/icamuf /ocorum , qua co^ 
pifetlionibus terminantur* 

O^avus I & ultimus /iber eft de confiru^ 
Wone problematum fo/idorum • Pro ea vera 
reSlius inte/iigenda « oftendimus primo ioco » 
tum generatim rationem conftruendi prob/e* 
rnata geomefrica p cum fpeciftm mctb^dnnk 

conm 



conftmendi prohJemdta pknd ^ HU autm 
pralibatis , ipfam folidorum problematitm 
conJiruBionem explicandam aggredimur . 

Cattrum % etji^ a • recepta GeometrarunB. 

metbodo rtfcedere vifum fit 4 fedulo tamei$ 

Jluduimus % ut^ ubique- claritas eluceret . In^ 

terim ab ^quo LeBore illui poftulamus , ut 

borum Eleraentorum leBionemnon prius dg^^ 

grediatur $ quam ubi prioresftu librCs Eucli* 

dis reBe didicerit • S^d aliquam foiidorum 

cognitionemab eo etiamexpofcimus . Vnde^ 

priuffuara operi manurn admoveat , non male 

fe geret » / undecimum Euciidis librura 

evoloat y ubi de planorum fcttione difieritur. 

^ua vero ex doSlrina folidorum LeSom 

ri noftro potiffimum perfpe&a efie debent f ae 

explorata $ ad bac quatuor fere reducuntur* 

Prsmum eft 1 quod 1 quemadmodum dua iinea 

in unico punito fe fecant ^fic duarumfuper- 

^cierum interfti&io fiat in unica iinea: qua 

re&a erit $ ubi ipfa fuperficies , fefe invicem 

fecantes /fuerint plana. 

Alterum eft % quod fi reffa una fit per^ 
pendicularis duabus aliis refiis $ in plano all- 
quo exiftentibus j ea ad ipfum planum pari^ 
ter perpendicularis efte debeat ; adeoque nor* 
maliter infiftet omnibus aliis reSlis % qua in 
flano ilh duci pofiunt. 

Tertium eft %quodfi duoplana %fe invi' 
eemfecantia » reBafuerint ad tertium l com- 
munis eorum interfe&io debeat e/Se perpeif* 
dicularis ad utramaue earum reffarum 1 ia 
quibus illa eadem duo plana ctm plano tertio 
Jefccant. 

JBt quartum denique eft %quodfi reSfa, in 

.fla'^ 



fkaoMlifM Mipetti » ferpniicMhrh fMrif 
sd cmmMwm ^tis piwi cam ftano alttrofc^ 
Bioaem $ nQM (kliter iffa^ piana reEla ad inw^ 
eem efit ^tteanif^namf/t^adem Hla re^afnl^^ 
feSa ptana normaliier in0af^ 

£^ doffrina itaqu^ foiidornm Aac qna* 
inor ptifpmttm etofie oprtet% nt nofira iftn 
feSionnm (lonicarMm Eiemettta re(fe intelii* 
^ pofjint • Et opportnnnm dnt^imtts • ea bic 
LeQofiexbiiere\tnm^utili(h continua antc 
ncetiqs baieat ; tem etifm % utfciaf % qnid ipfi 
ntt doQrina iiiafnpponere opui fit » fi prioree 
fett iibroi Euclidis tantum evi^luerit* 

Ek prioribui autem fett Hbris En-^ 
clidis in primis pr^ manibus baberi de^ 
bet doBrina proportionttm » quorfum Matbe* 
fs omnis revoqatur • §^em iu finem Iteftom 
wem monitum volttmut t qnod , ut btfevitati 
ftuderemuSf prater EucHdeas ttrguendi ra- 
iiones • pluribus aiiis ufi fumus • qnas » ut 
faciie qstidem erit % eu prioribus eruere , fic 
juvat in anteceftum cognitcis % ofi euplora* 
tas babere ^ 

JVimirum primo ^ qttem(k^9dum per 
compofitionem rafionis confertnr fumma ante* 
cedentis, d^ confequentis cum ipfo confequen^ 
te h fic licebit • eandem fummam conferre 
pariter cum antecedente% vei etiam ipfum 
Mtecedeutem cum fumma iibf comparure • 

Secundo tficuti per divifionem rationis 
confertur exceftus » quo antecedens fuperat 
confequentem t cum ipfo coufequenteificpei^ 
terit idem excefiue conferri pariter cum ate* 
tecedente ; perinde » ac per converfionem ratio^ 
uis ipfr autecedeut cum exteftm iiiacompd^ 

ratUtm - - - - y 



nrtio \ jt anteceiins ratsonis tninor 
fsterit confegttente 5 licebit 9 «xetpum , q^ 
nficijfttn copffqmns fapfrt^t (sntecfdcntcm ^ 
conferre t tfim fnm fonfeqaente , quam cstm 
ipfo antfcedente . Nec quicqstam o6fta6it\ 
-quominsis ipfe antecedens fum (ucepu illo pom 
riter cvnferatur f 

Dtnique , fi 4fs^ rationes fuerint ^sqtuf^ 
Jes ; erit cuique iltarum pariter aqualisf 
ium ea , qua prifur , addendo fimul antecom 
dtntes f ^fonfequentes $ tnm slla ^ qua ng^ 
fcfsur per ptutuam afttffe^fntittm $ 0* con* 
fequentium fuMu0iopeps f 

Familiaris etiam Jjt&ori efie dfbet do^ 
(trsna ratioUis compofis^ ^ ac posifpmum an^^ 
te oculos babendum efi tbepretn^ iltud $ quo4 
fi plures fuerint psagnitudipes , ratio trs^ 
ma ad uttimam componistur eu rationsbtst 
primtc ad fecundam , fecundte ad tertiam , 
tertite fid quartam % ficque deipceps » ufquf 
douec ad ftltimam perveniaturf 

* Sftne boc tbforema afiftmifur ftb Euctide 
infuis Stementis abfquf ultft demonfirfttione^ 
pbi ensm ofiendendum fibf proponit % paralte* 
logfamma fs^uianguta b(tb(re rfitionem , eff 
lateribus compofitam i fttitur qufdem eotffeo^ 
remate t fed pon aliud tau^at , quam dtffini^ 
tionem compofita ratiopisfbis verbis conce^ 
ftam : Ratio ex duabus $ aut pluribus rationi* 
bus componi dicitur 9 quando iftnrum quan* 
titates snultiplicata ^ciunt quantitatfm iU 
tius . 

iude vero noUm% earpere Euctidem, quoit 
do&rinam compofita rationis raancam nobis 
iubsbuefit . Crediderim fotius^ ^ defiderari iit 

ejus 



i^ Blemmtis Scfimtiimim ai$am$ qttm etcplt^ 
$fii noHs % qtiid per quamitatem ratiaais im^ 
telligi iehat . Mam ^ pofita definitione iftoi^ 
mcmaao» vidct%prdfati tbeorcmatis ttcriim^ 
fem emra cmne dubism iiUca poni . 

Non fnijie aatcm emifiam ab Euelide 
ifiiufimdi dcpnitionem %fid tantum tcmporis 
injufia depcfditam cfie -ywicxinde conjicere 
licct % qnod abfqnc ea ncc item rationis com* 
fopta dcfinitio inteUigi queat ^ S^mdo ve* 
90 dcfinita fucrit ab Euciidc in fimo iibra 
fuarum Elcmentorum quantitas ratianis i id 
/aneomnino nos iatct , & crcdidmm% nase 
itafacilc pofic divinarim 

Vs enim doBrinam proportionum % per 
isqnemuitipiices pfich/am, nubit exbibuit % po^ 
fuitque j duat rationcf jcquaies cfif intcr fc% 
^oc cfjt candcm quantJtatt$k, bnkcrc » ubijantcr 
i;edcntium ^cqfffmttltiplicjes^ vcti^nafupcrantf 
^cl una ^cficiutft • wi stpa ad^quant aqucr 
Tnultipliccs ponJeqUcntium i fic fanc iifdcnf 
naultiphcibus adbibitis. definicnda quoque 
erat quantitas cujufqne ratienis. 

Vcrum qua paffo ^ opc muitipiicium % ra^ 
tiotiii^ qaantitas dcfinicnda fit s id piane non 
pidco . jln non igitur ncgicffa Euciidaa de 
^uantitatc rasionis definitio » ^uia ^imii ar^ 
dnaf ac difficilis, non omnium captui eraf ac» 
icomedata 2 JVeque cnim novum efit ut nigli* 
4^ant Interprctcsf quad nonfatis apcqui pof^ 
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ELEMENT A 

SECTIONUM CONICARUXC 




INTRODUCTIO. 

Ubm primum ex hiimanio- 
ribiis litteris ad arduum 
Phiiofophiae (ludium ani- 
mum appulifti ;Ip(e ego, 
Faustina Princeps, au- 
£lor Tibi fuijUt planfiB,foli. 
dasque Geometrice Elemen* 
tis iilud prasmunires • Jam lis cum fruflu per« 
luftratis I non inanem Te operam ponere 
reor , fi Geometri» fublimiori,quce de conicis 
feftionibus agit, nonnihil incumbas. Et quam- 
quam noii dubitemvquin ipfa Appllonii ie« 
£li6ne eani addifcere vaieas ; confultius tamen 
exiftimo , in Tui commodum , & ufum nova 
iliius Elementa confcribere • 

Nofti, Geometria fcopum cfTe fohtionera 
frobkmatumt qua circa exten/ionem inftituun^ 
tur . Sed haac # ut non omnia ejufdem fpeciei 
funt f ita nec eadem ratione poflfunt omnia 
foIvi.Qu» primo Veteribus fe obtulere,a>r/y- 
//, & reBa interfeftione ab iis foluta fuerunt. 
Quumque lineae iftas in plano fuam origmem 
trahant t plana etiam illiufmodi problemata 
vocitarunt . Sed alia deinceps iifdem oblata> 
quorum folutionem earum linearum oiptfru^ 
ftra tentarunt « Uxide ad curvas alias excogi- 
TomJw A taii« 
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undas I quibus iis fatisfieri poITct , auimum 
converterunt • 

Quas primo Veteresconfideraruntf funt 
conica fcBiones , hoc ff(t ese » qu« ex coni per 
planunf fef^ione priqntiir.Scd fieri fortafle 
potqit I ut co fuerint manqdu^i natura ipfa 
corum problematum , qux priino norunt cir- 
culiiQi rcfpuere • Namt ficuti con(|at f probIe« 
inata iila fuiiTe iuplicntionetn (uH , & anguU 
trifeltiopfm ^ it4 e;f(plpr9t4 re$ e(l t utrumque 
lioruni pfptflematum n^tuta fua ad (:onicaS 
feftipnes p^rtiner? • Utut verP fuerit i prpble- 
mata , quae per t9L% folvuntur, vocsnuntfgliiiai 
quia lineft , ifs iqferyientes » ej^ fplidp ducunt 
criginem fuani • 

poft conica^ fef^ione; plures alias curvas 
Veteres excogitariint ; & probleinata f quo« 
lum conftru^iopi pa^ adh|b$)}a{it t ypcarunt 
linearia . Sed e^titpre ponnulli , quf pp(tha* 
bitis coni feflionibus » litebantur curvis illis 
etiani iq cpnftr^f^ipne prpblematum fplido« 
rum • Veruni « ut e^ Pappp flifcimu; ^nd id 
|ion aliud eos acjegit * quam (|uia tunc; tempo« 
riS difficile erat cotfift^ioftes itf pianQ 4efcri^ 
^ere • Unde astatc npftra t qua defcriptip ea« 
rum curvarum in planp nullam difficultatein 
patitiir 9 pl^culi|m for^t. fimile quidpiani mo^ 
{'ri* 

Qui prinius inter Vetercs jq conicarum 
feftipnum conterppl^tioiiem devenerit , non. 
fatJS liqyct . (Sedt fiqua fides Pappo, con- 
/cripfit d^ iis quatuor iibrps Euclides t quos 
quum expievifllt ApoHonius Pergacus f aliof. 
^ue toiideni) ac|'eciiret > o6bb conicorum libri 

■ Qon* 
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confe&i« Ek his iibris pofteriores quatuor 
dumtaxat ad abtindantiorftni, fchntiam perti<i 
nebant . Et tnde f^ftuoi reor , ut ^rg^icum eo« 
runie^e(npiar^c( nos; ufque nq^ perv^nerit* 
Eniiti vcfQ i(larum reruni ftudiof^ foios qua« 
tuor priores^ difcifli^a ^hpiiifita^ contiqenteSt 
«YQlvebant- 

Probabiile ^(l iiutem i^ non co4<-*m tem* 
pore libro:^ qtiatuor pofleciores iiUQrcidift 
fe . Nan^ vcrrioc^es arahica^ ,, qua^extant t fe- 
ptem priQrqm 9 argun^entQ PQpi^ eflTe poflTunt, 
of^avuin librum fuifle primo deperdUum . £x 
yna harun^ verfionun^ in epitonneq re^^^a ex« 
cerpfit Borellq2( ngf^er libroi^ quiixtum/ejitumf 
& (eptimuiq , quo:; latine re4dito$ , fiiirque 
commeqt^rii^ llluflrato^ in luc^n^ erpigt • Sed 
eofdein « adtxibttis; verrionibui; alii^ , edidit 
quoque £dmi|adus H.aliejus; ^ quibus tum 
quatuor priore; gra^ce Jatineque , cum o^a» 
vum proprio niarte reflUutun^adjunxit ^ 

Cxterun^ Apollonius intQr ipfosi Graecos- 
qu^mplitres habuit Comnieixtaioires • Prseci- 
pul vero fu^runt Pappusi 9 5!: Eutociusi , quo- 
rum prioi: lemipata ijx finguloslihros talcer 
commentarios in difl^ciliQra (qc^ confcripdt. 
£t ifliusquidern comn^entarii »quum in ipfo 
coaiQOrum op^rQ legerentur » mutili etiam ad 
nos peryeQerMnt • S^^d Pappi lemmat^ nullum 
detrimentuin infuria tenxporis; p^ITa funt.Nam 
ea in fuisi colIef^iQnnibus ipfe Pappus inferuit» 
quarum etfi priQCesi duo. Ubri non amplius ex* 
tent 9 extat tamQQ (iber f^ptinxus » iQ quo ilia 
ab AuAore fuo inferta fuerunt. 

£ Groscis ApoIlQnius confluxit &d Ara* 

A z bes. 
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bes , a quibus & fcholiis illuftratus , Sc con* 
traftus ctiam in epitomen . Tum Italos con- 
venit 9 qui etfi eum poftremis quatiior libris 
truncatum exceperint 9 »n ejus tamen doftri- 
na adeo profecerunt t ut non defuerit inter 
eos f qui libros quintum , & fextum propriis 
yiribus reftituerit . Denique per omncs Eu- 
f op« regiones migravit , & ubique virps in- 
genio , doftrlnaque praftantes comperit , qui 
illuftratloni ejus certatim operam navarunt, 

Verumt etfi Apollonlus omni temporc 
fuerit excultus,& plerique ejus doftrinam 
nova ctiam methodo enucleatam exhibuerint; 
adhuc tamen talia fuorum conlcorum Elemen- 
tadcfidtrantur, qu« tironibus proficua ef- 
fe polfint , & doftis etiam non improbentur, 
Hanc ego provinciam exornandam roihi pro- 
poful , ex quo primum agnovi neceifitatem 
iftiufmodi Elementorum.Sed quae in Tui com- 
inodum,& ufum, Princeps ExcebEiSntissmAj 
confcribere decrevi , audafter fe fpes infinuatt 
polfe eoium munus obire • 

In iis autcm confcribendis methodo utar 
plane fingulari. Nequecnlm,ut paffira fie- 
ri folet « propofitionibus , fcholiis $ & corol* 
lariis Tedetinebo; fedcontiuuo,& non in- 
terrupto (ermone tuis oculis cunfta fubjiciam. 
Non inficior, hoc pafto pauloloquaciorem rae 
effe oportere . Sed , quando ei medebor fte- 
rilitati, quam recepta Geometrarum methodus 
parit ; nemo opinor erit « qui laxiorem illam 
fcribendi rationem mihi vitio vertet* 
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L I B E R I. 

De Ortu , & Natura SeBionum 

Conicarum» 

RErum veritatem nulli alii melius af« 
fequuntur % quam qui eas ab initlo na« 
fcentes fnfpiciunt. Hincyafluri de feftioni* 
bus conicis ^ earum primo ortum oportec 
contemplcmui- • Poflfunt autem hujurmodl 
curvse variis , mulcifque modis oriri . Scd , ut 
jaip diftum eft , placuit Veteribus , eas eruerc 
ex feflione coni fa£la per planum. Unde» iiIo« 
rum exemplo, primam earum originem nos 
etiam ex cono deducemus * 

c A p. I. 

Qua ratione oritur conus, & 
quot modis plano fecari 

poteji . 

I. T T T orlgo conicarum fe^lionutn ex r. 
U cono reftius intelligatur , often- ^^*'al'% 
denda eft prfus genefis /lljus folidi , quod co- •>: tomHtm 
ttut appellatur . Sane Euclides in fuis Elemen. ftfiH*,' 
tis eam univerialiter non tradidit. Nam voiuit 
oriri conum « quando reSfaagul* triangali rna- 
petttf »ao crurum f circumdueitur erus ahe- 

A 5 rutn. 
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fum i donec redeat ad pfiorem locum • 

PriitiUS ApOlloniUS ad ruam Uiliverrall- 
tatem iir:m evckit • j^nim vero docuit conum 
oriri I ifMfidt) retfa , ex fublimi , Hc fnai^tn^ 
icpurtBoadtiHHli circumfcrentiam dx^mipa^ 
tam inttgfe percurrit . Qua ratiOite ^ px^tct 
conum euclidi^um , quem vocavit reEium , 
adeptus eft conum alium , quem Qbliquum ^ 
ftu fcalefium appellavit 4 

Kefla fiquidem^quoB (ublime |)un^uni 
•tum cehtro circuli conjudgic , poteft cunt 
p!ano f^ujuS ^ tam ref^oS i quam obliquos an<^ 
gulos conflitUere « ttaque, quUm ei indilit act 
rt£loS[ angulos » conus dicendus efl re&usi 
libi vero infiftit ati angulos obliquos , ohli^ 
quus » kufcalenits ttnus ipfe vocandus. 

In uttoque autefii con6 re£la iila % quat 
conjungit rublime punitUm cum centro cir- 
culi , dicitUr akis ipfiu^ ct)hi • £t ficUti pun* 
£^um illud fublfmc , qubd in coni genetatione 
lnanetfixum,& immotum , vocatUr ^vertex^ 
fic & planum ipfius cifculi bafit nomine infi* 
£n)ttir« 

Utrumque etiam cbnum tiqu^t in infini* 
tum augeri , fi refta * quae ex fublimi punfto 
«d cirCu/i cifcumfei-entiam dUcitUr , produca^ 
tur inferius in infinitum . Sed , fi eadem refla 
cktendatur quoque/4^;>m*j;tunc defcribetue 
conus alter , cujus idem erit vertex i idemque 
pariter airis cUm COrio pridre * 

Duos hofce coriofci quum hobisi tifui 
eruftt , vocabimus oppofitos . Sed iiotctUr fc* 
dulo velim % quod ut uli iiomirie duo coiii de- 
ligdeiitttl: % htttd quideffi fatis fit ^ co& cutidciti 

V«f» 
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▼erticein \ eundemque axim hnbere ; Ted ne« 
cefle cft qi^acJUe » ut per eaadeirt teflam amba 
defcribantUr • 

II. £x ipfa atit^ni cdni gerteraiiorie Ultfo It 
fequitur f feftam, conjfingentnm duo puncta fu* ^af^^l^ 
perficiei coHiia % efie ifi ipfd fUpetjiciti qHUm gfntutu^^ 
prodUcia tranfit per niertideni j & tdJefe intra funSsT!^ 
fupetficiem i til^iad ^erticefn noH pertinet • 

£(lo eti^nuti cdaUs AfiC» cujus veirfex FiO. Z» 
iit punfturtt A i bafis aiitenl Circulus BCD. 2* 
CaptaritUr iri ejus fui^ierficie diid f5ur[6la F 9 & 
G i qusiS jungantUr (ief t^^\tA Vg . DicO , fe- 
Aarii iftari) e(Te in ftiiierficie cdriica i <]uunl 
trarifitjirodufta pef v^fttcerii A j & cadere 
intfa fuiJerfidefri 9 (jUurtl ridn ()c!rtiriec4id ver^ 
ticerti i 

Si tnxta iieri |i6tert t fefta f G ciTcfat id Fi<*. i. 
primo c^fu » vel intra , vel extra fuperficierii 
conicani i £t cjuoniam refta 9 qu« earti fiiper* 
ficiem dercfibit 9 revdlUtidriefua tfarifit per 
omnia pun£la ejus i trarifibit tjuoque ptt pun- 
6lum F i Quare duariirii fe£taruni erunt iideni 
termini : quod fieri rion poit^ • 

in (ecundd auteni cafu juri^antiif fe^tJi Fio» S. 
AF 9 AG , qU8d qUum fint in fupcrficie coni- 
ca 9 esderri produfts^ dcciirrent circurtife* 
rentiac bafis in duobus fiunflis B , & C. Qiia« 
re , (|uum re£ta BC fit intra circulurti 9 crit 
trianguluril BAC iritfa c6riicanl fuf>erficierit# 
£ft auterti re£ta FG in plano trianguli I^AC. 
£t igitUr eadem re£la t^G intra conicam fu« 
perficiemcrit. ' . . , m 

III. Jam conus plarid bifariam (ecari fid« d# dupiM 
teft 9 primo nempe per verticem , & deinde ^fj^J^^lZ 

A 4 V^^ ^^*^* 
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jpcr aliiim a vertice locum . Quum CMu%pi:C€^ 
tur plaao pcr "verticem , fient in ejusfuperficic 
binalinea r(pc?<r . Quotiefcumque vero p/tf- 
num fecans per verticem non tranfit , tuncfc^m 
&iofaEfa infuperficie coni curva iinea erit» 

FtOm, 2. Ut liasq oftendantur , (it rurfus conus 

ABC, qui fecetur primo plano» tranfeunte per, 
vertjcem. £t jam, fi planum iftud occurrat cir-^ 
cumferentias bafis \n pun£l:is B i & C ; junflis 
re£lis AB 9 AC f erunt iftas in plano fecante» 
Sed esedeni 9 quum ad verticem pertineant» 
funt etiam in fuperficie conica • Quare erunt 
communes fcfliones plani fecantis % & conicas 
fuperficiei • proindeque, fcflo cono plano per 
verticem , fient in ejus fuperficie binas lineas 
refloe • 

Secetur fecundo conus ABC planot non 
tranfeunte per verticem; (itque FGH commu« 
nis fe6lto plani fecantis , & conicae fuperficiei. 
Si fieri poteft ^ fit vel ipfa» vel aiiqua ejus por* 
tio rc£la ^ & non curva • £t quoniam ea exi« 
ftit in plano fecante 9 quod per verticem non 
tranfit ;utique nec etiam Ipfa pertinebit ad 
verticem .Itaque cadet intra fuperficiem co« 
nicam h nec ideo erit communis fe£lio plani 
fecantis 9 & conicas fuperficiei ; quod eft con* 
tra hypothefinh 
IV. IV. Qiiemadmodum autem 9 quum conufi 

fpli^^^m/t Ph^^ P^^ verticem fecatur , fiunt in ejus fu^ 

puno fer perficie bin« linex reftaa ; ita communis fcEfitk 
com cum p/ano^per verttcem tranfeunte, trtan^ 
guium erit . 

FiG. 2. Secetur fiquidcmconus ABC plano, per 
yerticem tranfeuntei fintquc AB^ AC binsc Un 

lie» 
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tie» reA» t quas fiunt m ejus fulperficie • £(f 
quoniam planum fecans occurrit piano bafis 
\x\ re£la BC , liquet B AG triangulum efle • 
£(l autcm BAC conimunis feflio coni cum 
plano . Itaquef quum conus Tecatur plano^ 
tranfeunte per verticem i reftio fufla in cono 
triahgulum erit. 

Si planum » per quod difpercitur conus^ 
tranfeat quoque per axem ; tunc refla » in 
qua iilud^occurrit plano bafis i erit iftius dia« 
meter aliqua : proindeque triangulum per 
axem feflum fuper aliqua bafis diametro fem- 
per infidet • 

Vlciflim ftutem » fi trlangulum ex cono 
fe£lum infiftat fuper aliqua bafis diametro ^ 
planum cjus tranfibit per axem • Nam alitert 
du£la in eo plailo re6la a vertice coni ad cen^ 
trum bafis % forent hujus 9 & axis iidem ter*^ 
mini : quod plane repugnat. 

V. Planum porro conum fecans , quum y- 
non tranfit per verticem 9 veloccurrit plano ,o»i,ift4>ri 
bafis 9 vel ei squidiflat . Quum ftcatur conui ^lr** Ti' 
flano 9 aqmdijtame baft 9 fiwo cnculus fiat % 
Nec alterius naturas erit , fi non ip(e conus 
principalis 9 fed ejus oppofitus ea plani pofi^^ 
tione iecetur . "^* 

Sit enim conus ABC9& vel ipfe^ vel ejtis P|o. 2. 
oppofitus fecetur plano , «quidiftante plano 
bafis BCO • Sit autem FGH communis re- 
Aio coni cum plano . Dico ».fe£iionem iflam 
circuluni efl^e» ejulque ceQtrum reperiri in axe 
conl AK. 

Ducatur per axem planum aliud, faciens 
triMsuIum BAC« £t J4in Gommuiics fe.£lioneti 
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fejus ciim nlanis sequidiftantibus , nimiruin re« 
€tx BC i FG , }>arallel« erUnt inter fe . Atque 
ita quo(|Ue9 A\i€id per ajfem alib i^Uovis plano 
DAK t parallelft eriint rcCisi t)K , HL. 

Hiil(i i ttiium fit 1 ut AK ad AL t Ita BK 
«a FL , ita Ck ad GL , & ita Dk ad HL > 
erurtt tt£tx BK f CK • DK propttrtidnales re- 
ais FL»GL,HL;adeoqae,ricuti BK^CK, DK 
inter fe Tunt dSqualeS i fic etiam dequaltij; erunt 
FL»GL|ML« 

Sifiiilltet autem bftendemus » «qiiates ih- 
ter fe efle fe£las dmnes , (|us iri fcflione FGH 
pertinent ad putl£lUm L i (^Uare fe^lio ipfa 
FGH circJUluS erit ^ ejufqU^ centrUth erit pun« 
^um L 9 quod re^eritur in ajf e cdni AK* 

Id quuii) ita fit » li<|uet i planum ba(i as* 
quididansi ^ iion, ian) cdnum fe(!at^ , quam 
illum reditUei*^ 4 Kanl ea portid cdni , qua? 
ad verticem |lertinet $ quuiil eircUlUm pro ba- 
fi habeat , adhUc (idUUS Vdcari debet . 
▼I. V^* Quod fi platium (ei^ni occurrit pla« 

£♦ /''^•r rid bafisttun^: dUo (juideiri cdrttingere poffunt. 
^/4m'<^«f- H^vA, i)rddu6ld pland Una dunl cdnd , vel rur- 
wmitMfi. fyj pUrtUittex cono egreditUr » vel feniper ja- 
C9t intra euitf • In prirtid cafil cUrVa ^ quas gt- 
gnitur in cdnica fijperficie , redibit irt drbem» 
^ fpatiuiri claudet • In fecundo aUtem cafu 
curva , qu9 ibident t^foducitur ^ abibit in in- 
finitum cunl ipfd cond • 

Sedjplano irttra cdnucri cdrittnuo Jacente» 
dud idhuc (iafus furtt diftinguendi • Nam.pro. 
du£lo piartd fUperiUS i vel fe(:atur quoque co- 
tHis oppofitiis f vel ei nequaqaam occurritur. 
Quum ptiMiim caaciagtt » ia utsitt^ue coai 

fu* 
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fuperficie producitur curvA , quse in infiDitum 
extenditur • Ubi verbalterum accidttf durnta* 
xat in rapitHcit cdui priilcipalis curvaiin infi* 
nitum prO|redieh^ i gert«i*atttr b 

Jam eurva, Quis abit in infinitum » ^uuin 
nullam aliam in adverfo.cdnoc>ppofitam habett 
vocabitur pafiMd • ISed^ quuin ei in cono op- 
poritd alia adverfatUr , tam ipjfaytjiualn eju& 
adv^rfa dicetur Jbypef6b/a . £t dcnfquii cur- 
va iiia , qusB redit in orbetn 9 t|U«que prodU* 
citur plano , utrinque ex conti egrediente 9 fi 
circuli circumferentia non fit ^ (il/ipjti iaippeU 
labitur. 

Efl; auteni circuiiiferentia clrculi inuht* 
co tantum cafu » qui obtinet etiam in folo cd- 
nofcalenOi Agnovit fiunc cafum ipfe coni 
fcaleni auftor Apollbnius ; Sc fcJElidncm^ 
per quam ei fit idcus , vocjlvit futfOHitfalrhm. 
HabetUr Vetd iftiurn^odi fc£lldf quum tam 
ejus piaiiUtii , ^uam planUm bafis triangulo 
per akem fefld ndrMale efl; h tx quo etianl 
triatiguia fimiliA tt planis Hlis abfc{iiduntur« 

Vll. £t fafae i quod fiffio totfi fcait»f Vtt. 
fttbcMtrAria pt iircAiui , deibdnft^atur in J;, ^^ 
hunc ttiddum • Corti fcalenl ABC fil f Gh f^^^ 
feaidfubcbntralriaifitque bAC triattgUlum *^*^* $• 
per axein rc^tum» cUt noriiiale eft, talYi planum 
bafis BCO «quaiti planUiH feaidrtts FGti « Ec 
quoniam ttian^Ula ABCiAGI^, qutteic ed per 
piana ifta abfcitidUntur % ut diftuih eft i de« 
bent ^fle fimilia ititer fe \ tt\\ aiigulQS' AlFC 
«qualiii an^id ACB. _ 

Sumatur lit re€Va FGf tjjuie coihmunif m 
:fe£^io pianorum B ACiFGHipunAuiii aliquod 
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Lf per quod agatur, tum re£la MN ipfi BC pa^ 
rallela icum planum MNH :equidiftans plano 
bansBCD.Sit autem HL communis fcflio 
planorum FGH » MNH , quse perpendjcularis 
erit utrique reflarum FGf MN; quum utrum* 
que eorum planorum plano trianguli BAC 
normale fit • 

Quoniam igitur reflos BC s MN inter (e 
funt parallele ; erit angulus ACB squaiis an- 
gulo ANM.Sed angulo ACB squalis eft 
angulus AFG.Quare duo anguli AFGf ANM 
apquales erunt inter fe : & propcerea f quum 
(it f ut FL ad ML , ita NL ad GL i erit re- 
fUngulum FLCr «quale reAanguIo MLN« 

Ulterius i quia feftio MNH cft circu- 
lus 9 & diametro ejus MN dufla efl perpendi* 
cularis HL ;erit quadratum ex HLjsequale re- 
flangulo MLN • Sed re6langula duo MLN» 
FLG oftenfa funt asqualia inter fe • Quare 
idem HL quadratum erit etiam sequale re- 
^angulo FLG • 

Similiter autem oftendemus 9 omnem 

aliam reftam f qu« in feftione FGH perpendi- 

culariter demittitur ipfi FG, pofle reftangu* 

lum f fub ejufdem FG fegmentis comprehen- 

fum. Et igitur ex notiflima circuli proprie^ 

tate feflio ipfa FGH circulus erit . 

viiL VIII. Qupd autem f praier ftBionem pa* 

ni T^^ ralUlamj & fubcontrariam , nulla alia circu^ 

nM €§r€u* ium exbibcat in cono , demonftratur hoc pa- 

teif f #/f. ^ ^ in cono ABC fiat k£kio FGH , qu« ne- 

que fit bafi parallela , neque eidem fubcon^ 

trarid. £t f fi fieri potefl , fit ea circulus • 

Fio. 4* Efto M^ communis feftio planpruai 

FCH, 
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FGH^BCDyad quarn per centruin circult 
FGH perpeddicularis demittatur FM . Tum 
per reftam FM , & per verticem coni agatur 
ptanum aiiud , occurrens plano ba(is in re6):a 
BM • Ocnique pcr eundem verticem aliud 
adhuc planum ducatur 1 ipii MN £quidi(lanSf 
cujus communis feflio cum coiio fit triangu* 
lum DAE • 

Quoniam igitur pianum trianguli DAE 
dudum e(l reflse MN fsquidiftanter ; commu- 
iies ejus fefliones cum pianis circuiorum 
BCD , FGH , hoc eft reaas DE , HI , erunt 
tum ip(i MN , cum inter fe adhac parallelx. 
X/nde , ficuti HI 9 velut diametro FG perpen*. 
dicularis , bifefla eft in L ; ita quoque D£ bi- 
fecabitur in K. 

Simili ratione oftendemus , bifecari a re» 
€ta BC quamcumque aiiam , qu® in circuio 
BCD ducitur ipfi MN sequidiftanter . Quare 
refla BC erit diameter circull BCD ^ & con- 
fequenter planum ABM tranfibit pcr axem 
jpfius coni ; eritque adco triangulum B AC ex 
cono fe6lum per axem . 

Ulterius» quum refla BC fit diameter 
circuli BCD 9 ea non modb bifariam 9 verum 
etiam ad re£):os angulos fecablt aliam D£ • Eft 
autem D£ parallela ipfi MN/Quare huic MN 
normalis erit utraque iplarum FM 9 BM : 
proindequc trianguium per axeni feftum 
BAC re6lum erit ad bafim BCD ; & propter 
paralielas MN, tih erit pariter re6lum ad pia« 
fium fe6lionts FGH • 

Denique per punflum K ducatur re6la 

OR ipfi FG paalleJa « £( quQniam ia eadem 

ra- 
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ffitione re£laruin AKt Al^ ^ft»tuin OK ad FI;» 
cumRK AdGL;e(it re^angulum OKR ad 
reflan^ulum Vl^G , ut eft AK qqadratum md 
AL quadratyin ^ Sed AK quadr<(tum eft ad 
AL qnadr^tuni « u( P|C qua^ratvm ad HI^ 
quadr^tum; fiveeti>m, propter circulos BCD». 
FGH p tit re6langulum BKG ad idem rcflaiw 
gulum FLG . Q^are crit feflanguluiq OKR 
cquale ref^angulo BKC 

Hinc » quuiq fit » ut OK ad BK « ita CK 
«d RK; ^rtt angiil^s Ofi|C squalis angulo 
GRK » 0V9 ^G^ ; atque a^ep tri^ngulum 
ABC fin^il? erit triangulo AGF* Vndp, quuni 
triangulo pe^- axem ft^o 8AG reftum fic, 
tam planum bafis BCQ , qMam planum k€tio* 
His FGH s £b ej( co infuper per plana ifta 
«bfcindantur triangula fimilia ABC i AGF : 
fe£lio FGH fubcontraria erit : quod eft con- 
%rsL hypothef/m • 

c A P. ir. 

Qif4f (urv^s Jefliomm conica^ 

rum nomine veniunt , & 

qua Jit ^4rufn qrigo. 



IN prsBceden^i capite , poft traditam 
„„ ,^ , ?on« generationein « ^^pofiti funt 
f'Mie2t' wodi onipeis; , quibus pUno cQnys; fecari po- 
'&f"' ^^^ • ^' ^Wimus, quod ficuti, ftao cono pia. 

«o pef verticwn j fiunt In cju? (uperfieie bU 
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(l nx lineoB teSlx » ita « quum conus fecatur pla« 
^, no,p^r vertjc^m non tranfeunte , fe£ljo orta in , 
(j, eadem fyperfipie f|t linea unclique curva . No- 
[: vimus porro I curv4ni ift^m ^(fe circumFeren- 
ciam girculi I quum fef^iPf vel ^d t>afl ^quldi* 
ilans f vel eidcm fubcoatraria ; efle v^ro aite- 
rius a circurnferentia circqli naturas f quum 
planurn fecans alia rsLtiqt\e «c) pUpum b^fis m- 
^linatur. 

Sed h^pc aliam curv^ini 4 circuli clrcum- 
ferentia diverfam « triplici^ $tiam fpeciei ^IT^ 
po(re>not)iS innotMit. N4(n»Y^I \t\ orbem redit, 
fpatiumqicqrDpr^hen^it a4 in^lar ipQu^ circuli 
eircumferenti» 9 S^ vocaviiqus eam ellipjim. 
Ve) extenditur in infinitqmji UMUamqu^ aiiani 
iq adyerfQ cono fibi oppoHt^ni )iab$( S & pa^ . 
rabol^e ei nomen impofuifpus, Y^l deniquc 
abit (|u|deni in iniinitum f fed eiiix oppofito 
cono curva alia adverfatur$& tum ipfamf 
cum eju:; a^verfani b^P^thola npn|ine defi^n^- 
vimu$\ 

II. Jam xiommefs^ictnum fMUaram hujuC> 
modi tre? curvas Vetere? inteingebant.Qrcu. /^J^J^^ 
li cnim circumferenci^ f etfi ejc' cono etiam •'«'•«"•• 
eruatur t eo tameq yocabulp inininie sith H?. fuit 7!Z w^ 
infignita • )d vero noq abfqu^ cpiUilip faftmn '^'•'"* 
a Veteribu; reor ; nimiruiri % iit ea ration^ 
cqq^^i^ indic^rent , qpn de^ere circpfnfereu« 
tiam ctrculi ejf conp dedi}ci • Coqi eteinif^ff&^ 
nefis p ut fuperiu; vidimus f praseji(i(lentem 
circulum fupppqit • Vndp f fi circuli circum. 
^rentia ex cono efle^ deducenda , jam in eam 
impingeretur labem j^ quani vitipfuqi circu* 

^nm vulgus appellat / 

qua 
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Quii «utem ruione parabola t bypcr^ 
Bola f 0* tllipfis tx cono trahant originem 
fuam 9 jam fuperius innuimus . Njmirum 
oritur in cono parabola » quum planum » per 
quod dtrpefcitur conus , jacet fempcr Ith 
tra conum % nec fuperius produ£ium conun 
(ecat adverfum • Oritur vero bypcrBola t 
quumidem planum jacet quidem continuo 
Jntra conum » fed furfum produflum fe« 
cat etiam conum oppofitum % ubi byptrbolam 
aliam creat • £t denique oritur ellipfii , quuro 
planum fecans utrinquc egreditur ex conoyfed 
ie£lio nec cft bafi asquidiftans ^ nqc eidem fub- 
coutraria • 

B^kus ^'"* Jnt^lm Euclides ; & Apolloniusr m 
r^fi* M. eruendis curvis iftis ex cono triangulum per 
^ ^ih ^xem fe6lum velut regufam adliibebant • Sed 
•Mr. remnon eadem ratione ambo expofueruntw 
Euclides fiquidemtnon aliter conum plano fe* 
cabat , quam ut »ni laterum ejus trianguti ad 
rtihs angulos oecurrcret . Unde i quia dumta* 
xat conum reflum agnovit , in quo omnia 
triangula per axem fefla funt ifofcelia $ & «• 
quales in vertice angulos habent ; ex uno, eo* 
demque cono curvas ilias omnes eruere nequi- 
bat» fed pro unaquaque illarum peculiari quo- 
dam cono ei opus erat • 

Nimirum^ etfi conus eucIidaBUS oriatUff 
quando reftanouli trianguli manentc uno cru« 
rum 9 circumducitur crus alterumt ufque do^ 
aiec ad priorem fuum locum revertatur ; pof- 
funt tamen ejus coni tres fpecies diftinguif 
prout crus manens ejl aguale • minus 9 vel ma-' 
jus crur€ circumduHo . Pro tripiici enim hoq 

ca- 



•f 



t 
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Jeafu 9 triangiilum 9 fe^lum ex conb planb pep 
axem » jioteft Itt vertice , tum reftum , tui^ 
ebtuTurii 9 tiim acutum angulum hubcre • \}i\m 
de, habita eju^ anguli ratioQe, poterit ipfe co<« 
jlus % mbdo reBangulm » modo obtufanguhs^ 
modo demum ^cutangulus appellari .' 

Ad erviendam ergo parabohm , utebatur 
3Euclides cono re^angulo. Nam in ep triangu» 
lumi per axem feftum , habet in vertice angu-t 
lum reAum ; adeoque planum , uni e]iiS late^ 
1:1 ad reftofilangulos occurrens , jacebit femper 
intra conum^ nec (ecabit ejus opppfitum;, Vi- 
ciiflm atitem,ad eruendam hyperbolaray adhibe-* 
bat conum obtufangulumi quia,ratipne anguli 
obtufi 9 in trianguli verticcexiftentis , idem 
planum jacebit quideifi continuo^intra iconum, 
ied fecabit ejus advcirfum . Et d©n/c|ue9 ad dCi? 
ducendam ellipfim 9 in fubfidium advocabat 
conum acuiangufura j quia , propter angulurn 
acutum^ eiiftentem in vertice trianguli 5 pr»- 
di£tum planuni rurfus ex cono egredietur , 

IV. H«c igftur er^t trlum illarum curva- iv. 
tum euclid«a genefis cx cono • Sed "ovit.^^^^j^^*'" 
ApolloniuS9 poflTe ilUufmodi curvas indifcrir curvarunf 
rninatim ex omnJ coao deduct^ fi planum, per ^J^jf^^'^*'' 
quod difpefcituF eonus 9 non ita duceretur^ 
ut uni iaterum trianguli,per'axem feftiiad re- 
£los angulos infifteret 5 fed fubinde, ut occW' 
reret phno bafis , aut alterius circuli paralleli 
in re&a , qua pormaUs ejiet g^i bafim eju^ 
trianguK . 

Sit itaque conus ABCi & in ep plano per Fig. <• 
axem fiat triangulum BAC . Secetur deinde g, y, 
idero conus plano alio 9 occurrente planp ba* 
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& , aut alterius circuli parallelj BCl>iD rc^U^ 
DE, qus perpendicularis (it ad b^fiin ejus tri« 
anguli BC^ fitque DF£ fefUoi fafla Jn ftiper* 
ficie conica pCF hoc aliud planuni,, 0(lendea« 
dum eft p fe£lloneni idam poflfe unamquam- 
que earum curvarum nobis exhi bere • 

Sit re6la FG communis feflio pUnorum 
B AC , DFE . Hanc liquet effc pofT? ; vei late- 
ri AC parallelam ; vel fubinde ad ii|u4 jnclh>a* 
tam I ut ei fupra coni verticem occurrat ; vel 
demum taliter ad illud annuentem » ut infra 
Goni verticem cum eo conveniat. Iq primo ca^ 
fu fe£lio DF£ erit farabola ; in fecundo erit 
byp^rhoh i ac demum in tertio cafu eadem fe* 
flio erit ellipfis • . 

Uthsecoftendflntur.y ducatur per latus 
AC pianum « quod occurrat plano circuli 
BCD in refta CZ» ipfi D£ p^raliela . £t quo. 
niam re£ta D£ pofita e(l perpendicularis ad 
diametrum circuii 6C , erit refla CZ eidem 
BC fimiliter perpendiculari^ • Continget ergo. 
refla CZ cir(:upiferentiam circuli 6CD in 
punflo C. Unde ipfum quoque planum tan- 
get conicam fuperficiem in latere AC ; & pro* 
duflum fupcriusy cpntinget etiam fuperficienv 
pppofiti coni , iti quam latus AC « quum fur^ 
fum producitur » cadit . 

Jam i quum refla FG parallela efl lateri 
AC;erit pianum DF£ gsquidiilans quoque 
piano contaflus • Unde >ficuti cum eo conve« 
nire non poteft y ita jVcebit femper intra co* 
nunii nec fecabit ejus oppofitum ; proindeque 
feftio DFEparaio/a erit • Quotiefcumque ve* 
10 refla FG occurrit Jateri AC fupra verti- 

ccm; 
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Ctm ; tunc planum DFE etfam fupra verticem 
conveniet cum plano conca^us : adeoque» 
quum fecet conum oppofitum » feflfo DFE* 
erit Ayp^rAola . Oeqfque , quum rcfla FG oc-; 
currit lateri AC infra verticcm | planum DFE 
conveniet cum plano conta^us fimiliter infr^ 
verticein • proindegue , quum rurfu$ qk cono 
egredi^tur ffe^io pFE erit ^////i^f . 

V» Vcrum quidem eft «quod in ducen- v. 
do plano fe^ionis etiam Apolionlus hanc l«- i^Crj},"/»"^, 
fiem adhMjuerit, ut occwrreret pj^no bafi?, aut *""" '•*'**- 
«Iterius circuii p^r^il^ii m v^slU, qure normHli$ escfptiont 
eflet ad bafim trianguli,per a;ccm fc^i.Nibilo- '^*^"'^'* 
minus ad legem iftuin ooincs , quo^ in cono 
iiunty fe6liones ej(igi pofTunt; quia, quompdo- 
cumque planuni » per quod dilpefcitur conus» 
occurrat planp baffs , ^ut ^lterlu; circuli paraU 
leli 9 (emper exhiberi poted in cono triangu<» 
Jum per a^cm » ad cujus baiim re^a illius oc- i, 

curfus pcrpendicuiariter infiftat . 

Secetur etenfm conus ARC plano aliquoi Fio, 5. 
occurrente plano bafis 1 aut alteriu; circuli 6. 7. 
paralleli 3CD in re^a D£ • Jan^ nihil obdat^ 
quominus in circulo j^CD tali^ diameter du« 
catur » quo: ipfi D£ ad re^o$ angulos occur* 
rattSatis fiquidemerit>ex centro Ipfius cir* 
culi perpendicuUrem demittere fuper DE , 
eamquc prodqcere, ufque donec utrinque cir« , ^ • 
cumferentiam fecet • Sit igitur BC diamcter 
ifta • £t triangulum , per a^em fe^um j quod 
ei infiftit, illud erlt 1 quod qugsritur • Nam ex 
ipfa con(lru6l>one bafi ejus BC perpendicula- 
ris eft refla D£, in aua planum feflionis DFE 
occurrit pJaao circuii BCD. 

B 2 Ra- 
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Ratio igitur cruendi tres illas curvas ejc 
cono,9 quam tradidit Apolionius , nulla cxce^ 
ftionc labontt .Natn , ficuti por eam prsfatas 
tres curvse pofTunt ex quolibet cono deduci^ 
sta omnis feftio ^ qux aiiquam ex iis curvis in 
conica fuperficie producit 9 velut ea ratione 
faj^la poteft haberi. Unde etiam genefis earum 
curvarum apollonlansi, unherfaiitate fua, nott 
modo euclidoeam , fed omnem aiiam 9 qux fin- 
§i excogitariquc potefl 9 vincit ac fupej^at; 
4juandoquidem univerfaliflTima iila , a plani in-^ 
tra conum pofitione dedufla , quam pofuimus 
ab initio 9 ad ipfam revocatur • 
VI. VI. Sed noiim hicreticere^ quod juxta 

w«*Ti!1r« methodum euclidteam nec ctiam ex uno , eo- 
ws (iirMdemque cono fcaleno tres ilis curvx erui 
iodim «0»oqueanc • Etli enmi in cono ilto triangula 9 per 
fc0hno 'r«i^^em fefla^non habeant femper lequaies an^u- 
los in vertice 9 funt tamen anguii ilii ejuldem^ 
femper fpeciei inter fe 9 hoc eft 9 vel omnes re-* 
6ii^ vel onmes obtufi^ vel omnes acuti. Undet 
fi planum fecans uni laterum trianguli ^ per 
axem (^6i\f ad reftos anguios occurrere debe- 
ret ; adhuc alio cono opus effet ad eruendam 
parabolam ^alioad derivandam hyperbolam^- 
& aiio demum ad deducendam ellipfim • 
FiG. z, Sitenim conus fcalenus ABC^ex quo 
^^abfcindatur plano per axem triangulum ali- 
quod BAC . In piano hujus trianguii defcri- 
batur femicirculus , cujus diameter fit refta 
BC « Et perfpicuum eft 1 punftum A locari ia* 
ejus circumferentia , quum axis coni ad^quat 
balis femfdiametrum ; intra circumferentiamt' 
quumaxisconieft mixior feniidiametro bafiss' 

ac 
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ac demum extra circumferentiam $ quum idem 
axis etl major eadeiii femidiametro . Quare 
:ip(ius trianguli angulus verticalfs erit reflus 
Inprimo cafu^obtuius in f^cundo i j;andcm« 
.que acutus in tertio . 

Hd?c autem quum ita fint i Iiqueti conum 
fcalenum i pcrinde ac reftum , eflcs vel rcclan* 
^ulum I vel obtufangulum % vel denfque acU'^ 
tangulum • Quotiefcumque enini axis coni 
fcalenl bafis fuac femidiametrum adasquat 9 co« 
nus erit rt&angulus ; quia quodlibet triangu* 
lumi per axem feflum » habet in vertice angu* 
lum reflum • Ubl vero axis cont fcateni efl mi« 
npr femidiametro bafis % conus erit obtufangu^ 
lus 5 quia in vertice cujufque trianguli % per 
axem fe£lfi reperitur angulus obtufus . £t de- 
iiique , quum axls coni (caleni eft major femi« 
diametro bafis , conus erit acutangulus : ob 
acutuni angulum , quem triangula , per axem 
fe£la «in vertice habent • 

VII. Refte igitur obfervavit Eutocius 9 ^'^J^* 
quod in tradenda geneii earum curvarum con* c»nhMTum 
tigerit Vcteribus illud idem , quod evenit eis ;;jj;;^^ '^' 
ineatrianguli proprietate, quodoi»;;^x j;3gi;f// '«' -* «' 
fimul duobus rtBisJint aquales . Nam 1 ficuVi ""pliunilf' 
proprietatem ifiiam prinio norunt in triangulo 
«quilatero 1 tum in ifofceli ^lc poftea in fca- 
leno : unde demum cbnflatum ab iis univerfa« 
le theorema % omnes triangulorum fpecies 
c^omprehendens ; ita quoque tres itias curvas 
cx totidem coni refli fpeciebus primiim erue^ 
ibant : & nonnifi poll tempora Apollonii 9 tum 
f^x quolibet cono re£lo I cum etiam ex cono 
fcaLena easdeduxerunt . 
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Caterum Apollottio , non modo unl- 
verfalis earum curvarum genefis , fed nofnina 
quoque , quibus eas defignamus , ferri debent 
accepta. Euclide^ enlm ab ipfiS conis, unde lU 
las erucbati primam yjocvf itfcEfhntm conl r#- 

tertiam dtttwitti/cffionemconi acatanga/i : hif- 
que norninibus ad Apollonlum ufque,cum Ar* 
chimedeS, tum alii fubfecuti Geometrse cutvas 
illas vocitarunt » 

Sed nomlnibus iftls non amplfus a fe mu* 
tuo poterant ea; curv» diftlngui , ubl novit 
Apollottms , poflTe unamquataque illarumex 
quociimqu^ cono deducl . Undc> iis abdicatis, 
operx pretium duxlt Gpometra rummus , alia 
curvis illis nomlna impe)nerc , qua& apta effent 
iis a fe invrcem dlftinguetidis . Itaque ^ a pr«- 
cipuls ipfarum proprietatibuS , quaS fuo loco 
Inferius oftendemus jparaholam % iyfcfhola^mf 
C^ cllip/fta eaS appeliavit • 

c A P. iir. 

De diametro /eStionum eonica^ 

rum^deq-^ejus "verticihus^ 

ordinatis^^ abfcijjit. 

I. L /^ Ujufcumqtte fpeciei fit feftfo co- 

iu^M^cL ^^ nlca,fifiat in cono trtanguluni 

MVf» eonh iilud per ajtem , ad quod eam BpoIIoniaha ge* 

'JfffiulTr!' ttefis exigit , dicetur diatnctef feftionfs refti 

illa , qusc eft communis feflio ejus trhingtiH^ 

& |)iat![i fecantis • " Itai 
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lU , G DF£ fU feaio fA&^ » in fuperficre Fio. $• 
conica per pUnum^occurrensplano bdfisyaut 6» 7« 
circuiisqutdift^ntis BCO in refli OS ; & 
BAG fit trianguium , per axem ieflam ,' ad 
oujus bafim BC normaiis eft refla D£ : voca** 
l)imus diametrum feflionts DF£ refiam FG^ 
in qua duo ptana BAC 9 D¥R fefe mutub fe^ 
cant • 

Jam vidimus prflBcedenei capite 9 re£lam 
Iftam FG efTe iateri AC parallelam 9 qitum fe- 
£lio DF£ eftparaboia^ ei dccurrereTupra ver* 
tjcem coni ^ quum fefibio DF£ e(l hyperboia^ 
«cdemum illud infra coni verticam fbcare^ 
quum eadem feflio DF£e(lellipfis .Unde » 
habita diametri rationb , tres ilidd conictt fd« 
<£liones poterunt fequenti modo definiri* 

Nimirum parabola eft conica fe£llo 1 in 
^ua diameter uni laterum trianguli. p^r axem 
fe£lii eft parailela» Hyperbola eft fe£lio conica» 
in qua diameter unum quidem triangull latus 
infra verticem coni, & alterum fupra vef cicem 
fecat • Ac demum eltipfis eft conica feflio , in 
qua diameter utrique latcrum trianguli infri 
coni verticem occurrit • 

IL Dabimus auteni re£lsB FG nomen dia^ n. 
metrit qula tranfit velut per medlum ipfius fe- ^^^'[\f*^[ 
Aionis. Uc enim ex cOnftru£tione bifecat in K ,^i»e «^^ 
teaam DE, ita quoque divJdit bifariam reftas J^Jf^*'"'''' 
omnes , quse fpfi DE a^quidiftanteSi utrinque p^Q, ^. 
ad fefilionem tcrmfnantur • 6. 7* 

Sic^namque HI una iftarum re£larum* 
OftendendufA eft» eam a re£la FG fecari bjfa. 
f iam in L.Ducatur per pun£lum L refla MN^ 
lj^fifiC|>araUel«*Janiqiie hiiic MN erit HI 

B 4 pe. 
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j)erindc nornialis i ac eft DR petpeodiailaris 

r .V fupcrBC. 

. Ec quoDtami feflQCOno plado • tranfeun* 
te pcr refbs MN, Hl , orttur circdus MNH» 
cujus diamcter eft refla MN j.eadmHU noa 
cinodo infiflctad angulos re£los fuper Mbf , 
fed bifariam cfuoque ab ipfa fecabitur • Qnare 
etiamarefla FG bife£la erit inL. 

Patet ^autem 9 eandem dcmOnflrationem 
.obtinere eti^m ^ fi feftioDFf fit hy[>crbola»& 
jre£la HI dufla (it in e|us oppofita sequidift-an- 
jter ipfi D£ • Quocirca tt&a, FG erit utriuf- 
fim hyperbolas diameter 1 & in utraque drvir 
det bifariam reflas omnes , quas ipfi D£ «qui-* 
diftantes, utrinque ad feflionem terminantur; 

rin. III, Sed nolim hic reticere 9 quod fi triaa^ 

^dZlttf^' 6"'"^ P^' AXem BAG reclunn fuerit plano 

^«iamfr«..circuli JSCO ' tunc re6la illa FG^quam fc« 

MMw/^ '^'^'^'^ rf/Viwf ry /srw appellamus > non modobi* 

Fio. 5» /ariam) vcrum etiam ad angulos re^os fecabit» 

5. 7« cuin re£lam D£ , tum ^lias omnes , qux ipii 

D£ aequidiitantes, utrinque ad fe^ionem ter* 

minantur* 

£x conftru^ionf^ cnim ad re^ani BCt 
qustcpmmunis eft fe£lio duorum planorum 
BCD, BAC, perpendicukris eft rpfa D£* 
Itaqiie^quumduo illa plana fibi mutuo oc*> 
ciirrunt ad rcftos angulos ,, que^madmoduffii 
^ D£ exiftit in uno eoriim.pUnprum BCD , ita 

perpendiculariseritad pl^iiumaltenirm BAG. 
Sed refta FG « velut comwunis k&jo plano- 
rum BAC , DF£ , reperitur in plano BAC# 
Quare erit D£ perpendicularis quoque ipfi 
^G> & propterea I noo modo bifariaw * M 

etiam 
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etmtn ad angulos re^os ab ea fecsbitur • 
' £c quidem , quum conus eft refluSi pro^ 
prietas ifta diametri femper locum habet; quia 
in cono reflo trianguiiim » per exem feftumi 
pianb bafis , aut circuti ssqufdiftantfs femper 
«d.refios aagUlos ihfiftit • Sed loiige fecus fe 
res habet'in cono fcaieno ; quandoquidem iti 
eb triangulum, per axem feflumi tunc demum 
fteflum eil ad planum balisi aut circuii asqui* 
diftantis 1 quum perpendicularis 9 demilTa ad 
planum tilud ex vertice cbni , eft in rpfo.trian* 
guli piano. 

• IV . Quemadmodurti autem refta FGiqus ,y 
communis ell fe6lio plani fccantis 9 & trian-> DUmttri 
guli per axem » vocabitur in pofterum diame^ j^^/J ••^ 
tet Tefijonis DF.E 9 ita punflum F» in quo ea- «W<» W- 
dent FG feftioni occurrit 9 dtametri om^^c ap- p*'^*''' ^\ 
peMabitur ; Sed femjfles earum re£larum , quie ^ * 
IrtfaHam a diam6tr6 dividumur., quum nobis / " * . 
ufui erunt « dtameti*t ^rHnat^ dicentur • £t . : . ' 
deniqiie C9& diaoietri portiones , quas Vectice» 
&ordinatis*contiiientur9 ubi nobisJnfervient» 
noh aiio, quam a^z/f^irar m nomiae 9 dlftin* 
guentur» - ' ', . * 

Quumellfpfii In orbem redeaSt 9 occur^ 
ret ei diameter in duobus punflis ; atquf 
adeo duo eruQt ^mwi ]pfiu2S'*.Similfter au- 
tem in hyperbola 9 ob aliam oppofitam % quai 
cdndnuaillam camita:tur ,tdtip *erunt diame- 
tri wr//Vrx. Sed^^quemadmodum in<eUipfi dia<» 
ineter non ihajoreta /M^iV^^/Vr^ifi habbre poi. 
teftyquamquc eiAbMtM^oque viertice conccw 
dttitr ; fic ctiani inhyperbola» ubi quatftiocrit 
4e ^/y^/itfiriNf dutai6tri| « tantiiiti ijpfius por^) 
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tio veniet iqnx utroque vercice coQtinetur* 

Tantum igitur in parabola t ob unicum 
diamecri vercicem » neqult ei hngitudo uil« 
prsefiniri • Verum 9 fi Intimius rem infpicere 
velimus 9 comperiemus in hac curva verticem 
aiium in infinita a priore diftantia : unde ipfii 
ejus diameter velut infinita longitttdinit erit 
habenda» Neque entni alia ratione, tam in elU« 
pfi j quam h\ hyperbola forticur diameter FG 
verticem alium » quam quia in utraque curva 
occurrit etiam lateri AC • At quicumque no« 
yit.reEtas parallelas velat occurrentes in infini^ 
ta diftantia pofle confiderari ; facile intcliigetf 
hunc alium occurfum fieri in parabola ^ ubi & 
pun£lp F Infinite recedicur • 
V. V« £t fane 9 tam eltipfis , quAm byperhola 

^TmZT1\ ^^^^^^^^ inparabolam , quum aitero diametri 
•mpfim^t^ vertice G ia infinicum abeunceffit ipla diA« 
J?ito^t'»rT ^^^^^ ^^ infinicaEi longitudinis . Neque cainj 
Fio. 6. punfluiti G in infinitum abire poteftt nifi dia« 
7« meter FG asquidiftans fiat hterf AC • Id vero 

quumaccidit yOmnino neoefle eft^ut fe^io 
DF£ evddat paraboia» Namt ut fuperius vtdi'» 
mus 9 parabola eft conica feflio , in qua dia.- 
ineter uni iflterum tridnguliyper axcm fe^i^ eft 
paraiieia. 

Hinc confiierari potcrit paraiola 9 tam nt 
^iiipfi^ ♦ quam^nt byperiola % cujut diameterfif 
hpnita longitttdinis ^ £t vel hac fola coiftde- 
Mtione pocerunt parabolse prdprietates omtics 
ex iis deritarf , qu$B five ad elljpfim • five ad 
hyperbofam^ pertinent « >Tilmi»um « fi fedulo 
perpendatur r quid In ea , de qua agitur ^ pro^ 
prictate iafinitai diamctlri ioii^tUdo mtitet^ 
aciaB«>v.ct^ ' ' - ' pi^^ 



Plane vero fion patitur ratlo Elemenco* 
rum »ut in d0mx>tiftraudis parabolde proprie- 
t&tibus hdg^c metbodus ufurpeuir* Sed ^ ubi 
proprti^ TuiS ratiOnibuS proprictates iildt funt 
comprobatsfe i vofupe erit , eafdem hac slIU 
methddo nirfus experiri. Hinc in noftris hifce 
Elementis paraboki poft eiliplim , & fiyperbo* 
lam femper fub contemplationein vemet 9 ut 
fciiicet ejus accidedtia ex proprietatibus elli- 
pfis , 8c hyperboite eruere etiam valeamus. 

VI. Quemadmodum auiem cUipps wrtim vl 
tuf in paradolam , quum altero diametri verti- f^j^ J^ 
ce G in Infinitum abeunte « fit diameter ipCi fr«f«" f**- 
infinitt» longitudinis » & confequenter parat* ^jt*^$J!i 
kla lateri AG 5 lic eadem eWpfis tranftt in cir* l^ 
culutn f quiim abeunte in infimtum puofio Ki "®* 7* 
in quo r^x due FG , 6C fibi mutuo occur* 
rant levadit diameter FG paralleta ipfi fiC. 

Nam in iHo cafu una cum ponJ^aK abt« 
bit etiam in infinitum refla DE ^ qua^ cotemu- 
. tiis e(l feflio plani fecantis cum ptano bafii^ 
Unde 9 quum duo ifta piana convenlani inter 
feininfinita dfilantla 1 ipfa quoque evadent 
parailela • Hinc fecabitur conos plano , sequi- 
diftante bafi t & propterea , ex fuperius often« 
iis ^ ipfa fefliocircutus erit. 

Idquum ttafit, poterit isirculm vefstt 
Jpecies ^u^Am elUp/is b^beriJS^t revera»prou( 
ex cono oritur» eft prima infinitarum varia* 
tronumi qua& in <io fubit ellipfist Sicuti enimt 
fe£lo cono plano « cequtdiftante bafi \ produ^i 
cicur circttlus S fict inclinato pauiulum pbuio 
verfus bafimi fit ftatlm locus ellipfi, cujus» pro 
iafinitfs iactiiutioailHi» 4iv«rfi» pkiiii Jr<itfanti«^ 
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]nfitiittx]uoque. djverfius exut • 

Uicima autem infinitdruai variationum,' 
quas In cono patitur eiiipfis » parabola eft 3 uC 
qua^ contingit , quum pianum fecans non am* 
plius egreditur ex cono • Sed parabola eft 
etiam prima cx infinitis variationibus f quibu^ 
in cono fubjacet hyperboia ; quippe quas coa* 
feilim eara fubfequuntur • Quumque demum 
hyperbola dednat ii\ iineam reflam; hasc quo- 
quc velut uitima hyperboiarum poterit confi* 
: . derari . 
^misffaa^ VII. . Interim Ihea reBa 9 gua ex coho erui^ 
^*J"J"' tur , qaandoque tfiftmpUx & unica , quando^ 
t»fi a hy que verogeralnatan Ad eam quippe eruendam, 
w!^IT''' femper plano , per verticem tranfeunte , opus 
eil«Sed,ubi pianum idud contingit fuperficiem 
conicam j tefta erit fimplex> ac unica , Ubi 
vero eam partitur, & fecatj refta non fimplex» 
fedgerainata orietur. 

Etneaiiquid prsetereamus , quod fcitu 
iit dignum , notetur hic vetim 9 quad ficuti 
refta ii(a fimplex 3 qu» oritur per planumi co- 
nicam fuperficiem contingens , habenda eft 
velut uitima infinitarum. varzationum , quas 
ia cono fubit hyperboia ; Jta re^a illa gemi- 
nata , qu« gignitur , fecando conum pla* 
no per verticem , confiderari poterit velut hy- 
perbolaycujus diameter fi^t iiuiiius prorfus loa^ 
gitudinis • 

Jam ealm vidimus fuperius , quod quum^ 
diamcier fiy^erbola fit Infinit» longitudinis; 
iiyperboia ipfa v^rtatur in paraboiam-, & ejui? 
oppofitaabeat in infinitum , nec amplius exJ 

tet • At 9^ jajemjbyperhl^-^ 

tui 
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tur in infinitum , & prorfus evanefcat ; tunc 
\ hina byperkoia oppofita accedent ad ^P tnutuo% 
;; ^ vertentur in refias duas ^fe invicera decuf* 
w Jantes inverticeconi. ^qixumnon alia ratione 
i abire poflit in nihilum diameter hyp^rl>6lsBy 
i quam plano fe.^onis per cooi yerti^em trauf- 
( eunte. 

VIIL CasterUm» priufquam huic capiti £• viil 
nein imponamus, juvat advertere^, quod ficuti J2^^*j!JJSJi^, 
hyperbolarurh oppofitarum eadem *eft diame-A^ '^^^» 
ter 9 fic in utraque byperiolaeadem qtioque fit lH^^^dlm. 
fofitio earum reSIarum , qua dimetri ordina^ ^ni^JJuml 
ta dicuntuf . 

Monuimus namque fuperius^^ quod re£la Fic. 6. 
FG bifariam dividit «non folum tss omnes» 
qux in hyperbola DF£ ducunttir ^quidiftan* 
ter ipfi D£ » verum etiam quotquot in hy* 
perbola' oppofita eidem D£ funt parallels . 
Quare > non modo FG erit diameter utriufque 
hyperbote ^ fed ordinatce ^ quse pertinent ad 
lianc diametrum 9 erunt in utraquc byperboU 
parallelelse reflse DE • 

Clarius autem conftabit veritas hujus 
tei 9 fi in cond oppofito plano ^ asquidiftante 
bafi ipfius coni principaiis 1 circulus fiat ; tum 
quasratur trianguluni per axem > quod diri« 
gat fi:£lioncm t faflam in illo cono.Etenim» 
quum oriatur triangulum iftud 1 producendo 
latera trianguli BAC^quodin cono princi-^ 
pali dirigit feflionem DF£ 3 iiquido patcbiti 
eandemefle diametrum hyperbolarum oppo^» 
fitaruit) 9 & eandcm efle pariter in utraque po« 
fitionem ordinatarum f 

CAP, 
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C A P. IV. 

Quajti natura eWpJts relate ad 
diametrum , definitur . 

« 

M^ki au. \J rumifequitur^utpropmm cu- 

«i^w^w» jyfqye naturam reiate ad diametrum defiuia* 
f»«.j mus « Pnmo igitur. m ellipu %pb$n4i ad dia* 

tnetrttm ordinat^ ducantur » erunt earura qua^ 
drata interfe • ut reQaniuIa 9 qu^ fub corre^ 
fyondentiiMs diametri fortimibus , ab utroque. 
vertice fumptis » continentur . 
FxGt 7. Fiat enim.m cono ABC feftlo elliptica 

DF£ 9 & ad dinmetruiti ejus FCr qu» utriquc 
laterum triaoguli % per axem fe^i « lurra cont 
verticcm occurrit ^ ducantur duas ordioat» 
DK , HL . Oftendendum eft % DK quadratum 
eflfe ad HL quadratum » ut eft rcfiangulum 
FKG ad reflangulum FLG» 

In eodem pono fiant etlam circuli. duo 
BCD, MNH per planai baG (cqujdiilantia • £t 
quonfam eorum diametris BC » MN infiftunt 
ad reftos anguios re^as DK » HL ; enint iila* 
rum quadrata «qualia reflangulis BKCt 
MLN • Quare erit 9 ut DK quadratum ad HL 
quadrstum « ita reflangulum BKC ad reflaiu 
gulum MLN • 

Jam ratio.horum reflangulorum compo- 
nltur ex BK ad ML , &.ex CK ad NX* ; fivc 
etiam ex FK ad FL , & ex GK ad GL . Sed 

du» 
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dua^ iO:x rationes componunt pflriter r^^io- 
neoi j quam habet reflangulum FKG ad re« 
£langulum FLG • Itaque erit ex 9quali,ut 
JDK quadratum ad HL quadratumi ita reflan. 
guium FKG ad re£^angulum FLG • 

II, Hincjfi eic ve«tice F ducatur refta FOi n . 
ordinatis parollela , qu« (it taJjs 'ongitudiuis,^'!^,'^^'^^ 
qt quadratum uniu; ordaiato» JDK fit ad re* ''''>'»^^'^«* 
flangulum ei correrpoudens : FKG » veluti. eft VxZu^^ 
ipfa FOad diKmetriin) FG? erit quadratum Fio. 7« 
cujufvis alterius prdinatas HL ad re£langa« 
lum FLG , quod itji. cprr^rpondQt y^fimiliter 
ut FO ad FG, 

Oftenfum cft cpim , DK quadratum efTo 
ad HL quadratum « uteft leftangulum FKQ 
adrc6):angulumFLG«Quare erit pecmutanr 
do » ut DK quadratum ad reflangulum FKG» 
ita HL quadratum ad reflangulum FLG. Po* 
nitur autemi DK quadratum effe ad reftangu* 
lum FKG , ut eft FO ad FG . Et igitur ex «• 
quali HL quadratum ad reftangulum FLG 
erit etiam f ut FO ad FG « 

Refta ifta FO diametri parameter dein« 
ceps appellabitur ; & reftangulum , fub ipfa t 
^ diametro contentum t diamctriySgivra dice« 
tur • Ejus autem iiabita ratione , perfpicuum 
eft 9 id quidem ellipfi contingere , uc quadra^ 
tnm cujufvis ordinata fit ad reBangulum « 
quodfub CQTrefpondentibus diatnetri portsoni^ 
bus^ ab utroque vertlce fumptis^contlnetur% iit 
eadem illa ratione % quara parameter ad dime^ 
trum babet. 

\\\. Maneat jam parameter FO ordinatis lu. 
diametri parallela^ in (^ua utique pofitione |,,^i^^^'^;^^ 

ftm^ 
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ffijjfiMmh femper ea intelligi debet .Jungatur alia eju» 

jir»!r»r * cxtreraitas O oum vertlce altero G per reffeam 

Fio. y* GO 9 cui occurrat in R ordinata quasvis DK. 

£t quadratum ordinat^ liujus DK cequale erit 

correfpondenti reftangulo FKR. 

Namreftangulum FKR eft ad re£langu- 
^ lum FKG,ut KR ad KG. Scd K R eft ad KG, 
;ut FQadFG , fiveetiamiUt DK quadratum 
ad re£langulum FKG. Itaque eritex acqua- 
li ,"ut reftangulum FKR ad reflangulum 
FKG f tta DK quadratum ad idem reftangu- 
lum FKG>& propterea-DK quadratum^ & 
re£langulum FKR apqualia erunt inter fe* 
Perfpi<iu*im eft autemfre£langulum FKR 
* minus effe reflangulo OFK . Quare quadra- 

tum ordinatae DK ab codem rcaanguib OFK 
pariter deficiet • Hinc fortita eft hujufmodi 
conica fe£lio nomen ellipjts ; quia in ca fua" 
dratum ctijufvh ordinata a nBangulo ^ quod 
fit exparametro in abfcifiam correffondentevij 
continuo deficit . 

Defeftus vero eft reftangulum aliiid, 
quod infiftens eidem abfcifta; , eft fimile « fimi* 
literque pofitum ei , quod diametri figuram 
conftituit. Nam, dufta RS, ipfi F(? paralleia, 
crit relate ad quadratum ipfiqs DK reftangu* 
]um OSR iftiufmodi defcftus : quod quidem 
ipfi RS , feu FK infiftit 5 & eft fimile , fimi/* 
terquepofitum ei,quod fit ex FO in FG J 
quum fit circa dlagonalem illius . 
j^ IV. Caeterum ratio , quam babet tn ellipfi 

Rath fara. parametcr ad diametrum , poteft perreBat , ifi 
TJLrut ^^^^ duBtat.fatili ntgotio definiri. Pofi tis enim 
fiftt3»sAn omnibus ut fupra % fi ducatur ex vertice coni 

Are* 
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A refka AX, ipfi FG parallela , qua conveniat *•« ^«^'«i 

* cum BG 9 prodirfta , in X ; erit , iit paramete? p^Q^ g, 

FO ad diantetrum FG , iu reflangulum B^O 

ad AXquadra^tum. ^ 

Nam reflangulum BKC,veI ei osquale 

quadratum ex DK , eft ad xe6languluni FKG 

ih ratione compofita ex BK ad FK , & ex Ci^ 

ad GK . Sed BK eft ad FK . qt 3X ad AX 1 

jtetTique QK eft ad GK , ut CX ad AX . Ita^ 

que erit DK quadratum ad reftangulum FKG 

. m racione compofita ex BX ad AXt ^ ^x CX 

adAX. ; 

Jam duts idx rationes oomponunt pavit 
ter rationem t quam habet re6langulum BXG 
^d AX qiiadratum . £t igitur erit ex ^qu^if^ 
ut reflangulum 6XC ad AXquadratum f ita 
DK quadratum ad re£langulum FKG . S^d 
,DK quadratum eft ad re^ngulym FKG 9 ut 
FO ad FG . Quare erit rurfus ex aequali , ut 
FO ad FG, ica reftangulum BXC ad AX qu*- 
dratum . " , 

V. Atquehjnc modo facile erit 9 /^^0 ^y v. 

f ■ • if • Veduili 

cono tTfangulo per axem^ eruer^f ope ejuu elb- ,.^^, ,, 
pRxn ex ipfo cvno , in duaparameter ad diarae" «« . «» ?«« 
trum datam baoeat rationem^^it^mm BAC^^ ^umt^ 
triangulum, per axem feftum 9 cuius; ope elli- *;y'",i ^*£' 
pfis ex conoeft eruenda.L|lucatur in planoejus p^^^ g^ 
refla AXtquae conveniat cum BC,produ6la,ita 
{quidemin X , ut refilangulum PXC ad AX 
quadratum fit in data illa ratione . £t quaDlibet 
ellipfiS) quas per tri^ngulum BAC fubinde 
eriiitur ex cono , ut diameter ejus paratlelA 
fiatjpfi AX|qu3fit9s conditZonem adimple. 

.. Tom.If C Ne- 
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Neque vero diflicile erit , adhibito trian*- 
gulo BAG>talem ex cono eHipfim eruere,qu« 
diametrum habeat , reft» AX pardlieldin.Du- 
catur fiquidem in plano ejus trianguli re£l« 
qu«vis FG • fljquidiftans ipfi AX i & coiiye^ 
niens cum BC in K • Aga(ur poftea per pvri'^ 
aum iftud K in pUno circuJi BCD rcfta DE, 
cidem BC perpendicularls . Et planum t tran- 
(iens per re^aspG, OE i ellipfimf quam qu«- 
irimus , ia cono producet t 

Hinc etiam» fiellipfimiejc cono eruendami 

talem efle oporteat , ut data^f in ea, tam r§tio 

parametri ad diam^trnfm , ^Mam ipfisfs diam^tfi 

iongitudo 1 folvetur probiema , fi dufta , ut 

prius, refta AX ea lege , ut reftangulunj 

BXC ad AX quadratum fit in data ratione ; 

agaturdeinde ita quidem FG» utnonmodo 

fit parallela ipfi AX> fed etiam, ut portio ejus, 

trianguli lateribus compreheQfa i datam ^i^^ 

ipetri iongitudinem ad^quet • 

VI- VI. Std^ad hmrnaticumilludprohkmafoU 

h^^th^!*' V^ndum^nitnUum ad ducendam in planotrian« 

9i»»dPfoA4 gyiireflflmillamAX; necetiammagaomentis 

empfii vfiut acumuie opus eft, Abfcindatur enim ex trian- 

JXftlr. ^ guli 'atere uno AC portioCM, quaead ipruni 

PiG. 9. AC datam iHam rationem obtineat . Agatuf 

poftea per pun^um M refta MN t ipfi BC pa- 

lallela , qu^ conveniat in N cum circumfrren- 

tia circuiistrknguium ambientis • £t punAuiX| 

iftud N determinabit pofitionem ipfius AX« 

£ft namque , propter eirculum t reftan- 
gulum BXC «quale reftanfUlo AXN • Sed 
icftanguljLim AXN eft <id AX quadraium , ut 
NX -d AX , five etiaro , ut CM ^d AC. Qua* 
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9G iptatti quoqfJQ red^aiigulum BXC ad AX 
quadratufneric ^ utGM ad AC ; &; proptcrea, 
iquum CM dt ad AC in data ratioac 1 erit pa- 
riter iu eadetn data ratione refkan^ulum BXC 
«d AXquadratum» j 

Qu u m data ratia eft minorisi ad majus» 
irefla illa AX lemper duci poteft: . l{am eo it| 
cuiix pun6^um M cadit inter alia duo A » ^ C; 
adeoque re^ MM > quat jp(i BC ®quid<(lan« 
%€r ducicur , circuli circumferentiaB. femper 
occurrit « Viciflimautem 5 quum data ratio eft 
ixiajorj& ad nuaui&f non femper duci poterit 
re Aa illa AX- Nam tunc pun£kum M cadit ad 
partem alteram ipfius A >. adeoque fierl quan- 
doque poteft « ut re^La MN circuU circumfe* 
icentiam non fecet « 

UndQ etkoii, fe^o ex cona triangulo per 
«xem, feixiper JiQebiti, ope ejusi) eruere ellipfim 
ex ipfo^coxio >in q[ua parameterad diametrum 
datam. habeat rationem » q.uotiefcumciuc data 
satio eft: minoris ad majus,, Sed, fi viciQim ra« 
tiodata fuerit ma^oris^ ad minu&t&eri q^uaiu 
doq^ue potefl:, ut fit omnina impoflibile, adhi* 

l>itoeatrianguJaiLoptata.m ex cona ellipfim 
1 ^ruere • . 

t Yll* NuJlo etiamncgotio i per reBat » in yj,^ 

Qono duBias % detertnlnari poteji taagnitudo , FtgurM , «^ 
1 qnam diamtri figuro: bahet in etlipfi . Manen- 'il'f;^l,^)^ 
I tibus namauQ omnibusi ut fupratducantur ex *«»'«*'^'m- 

Utroque diametri vertice rectae FR , GS , ipu rniMs , .*» 
f B.C. parailelas. 9 qu» cum lateribiis trianguli ^^.^l^^^f^,^*'» 
I convenianl hi punftis. R , & S • £t reftangu- pjQ^ g^ 
1 lum/ub his. vf^&is comprehenfumi diametri fi« 
I guramadxquabit* 

C 2 Nam 
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Nam re£languium BKC , vel ei lequali 
quadratum ex DK » eft ad reftangulum FKG 
in ratione compofita ex BK ad FK , & ex CK 
fld GK • Sed BKeft ad FK »ut GS ad FG; 
itemque CK eft ad GK 9 ut FR ad FG . Ita^ 
que erit DK quadratum ad re£langulum FKG 
in ratione compofita ex GS ad FG » & ex Fft 
^dFG. 

£t quoniam duas iftd9 rationes coropo» 

iiunt quoque rationem , quam habet re^an* 

^ulum fub ipfls FR 9 GS ad FG quadratum) 

erit ex acquali , ut DK quadratum ad re£lan« 

guIumFKGfita rc£langulum exFR inGS 

ad FG quadratum • Unde , flquti DK quadra* 

tum eft ad re&angulum FKG % ut FO ad FG; 

£c erit rurfus ex ssquali » ut FO ad FG ^ ita 

xeflangulum ex FR in GS ad FG quadratum. 

JamyafTumpta communi altitudtne FGf 

nr eft FO ad FG , ita eft re^angulum ex FO 

in FG ad idem FG quadratum • £t igitur re« 

flangulum ex FR in GS dsquale erit re£lan<« 

gulo ex FO in FG . Sed figura diametrl con« 

ftitujtur per re^langulum ex FO in FG.Qua- 

re aiiud illud rcflangulum ex FRin CS a^ 

quale erit prsefatse diametri figurse • 

^iiL VIII. £x eo autcm, quod rc6languluin} 

?^;S f"t ipfis FR , GS adcequet diametri figuram; 

»0tuj^e p«. qu» conftituitur per re£langulum ex tO in 

tthm ]gno^ FG > plura nobi^ derivantur theorematas quo« 

tThii^uZ '""^ ^P^ ' eiiam ignorata dlametri hngitudinef 

^ine. dtjiniri pottft faramst^r ejusin cono • 

FiG. 8# Nimirum primo FO erit ad FR t ut eft. 

BX ad AX • Kam^ quum re^angulum ex FR 

ia, CS Ht ^ipquale re^angulo ex FOin.FG| 



erlt , Ut FO ad FR , ita GS ad FG . $^d QS 
^ft ad FG » ut BK ^d AX • It^que eric ex «• 
quaU , Ut FO ad FR , ita BX ad AX. ■•:•/, 
SwindoFOeritadGS,ut eft CX ad, 
AX^ Nam > ob eandein eoriim re6languloruni 
«equalitatem 9 erit » ut.FO ad GS , ita FR a^ 
FG.Sed FR efl ^d FG in eadem ra$ioqe»qqan^ 
liabet CX ad AX • Quare erit ex sequali 9 ut 

FO adGStita qX ad AX. 

Tertio FO erit ad AF , ut eft re£langu* 

lum CBX ad reftangulum BAX • Nam FO a4 

^F ratipnem habet compofitam ex FO^ ad 

FRi^eKFRadAF;fiveetiam ex BX ad 

AX f & ex,BCdd.AB . Sed duse ift» rationes 

componunt quoque rationehi , quam babet 

jreftangukim GBX adfreflaogulum BAX. Ita* 

4Ue eri t ex asquali ^ ut FO ad AF* ita reflaiv- 

^ulum CBX ad reflanguium BAX • 

' Denique FO erit ad AG 9 ut eft re^an<» 

gulum BCX ad reflangulum CAX • Kam FQ 

ad AG rationem babet compofitam ex FO ad 

GS , & ex GS ad AG ^ five etiam ex CX dd 

AX ,& e^f BC ad AC « Sed duae iftfls rationes 

componunt quoque rationem , quam habet rcf« 

flangulum fiCX ad re£langulum CAX. Qua'' 

roeritex»quali»utFOad AGiita reftan- 

gulum BCX ad reflangulum CAX. 

, IX. Unoquoque horum theorematum de^ n. 
Serminabitur parametet in cono , etiam dia- fil^^pl^l^^^ 
mtri longitttdine non cognita t, Sed determina- tfifimfiuif- 
tionem omnmm fintplicij/imam fuppetit nobis-fj^''^;*^^^^ 
jpfa illa proprietas t unde ea fiuunt theorema- *"^'»' »»'- 
ta.Fiat enim angutus FRV jsqualis angulo ^'^!^^. 
SFG f £tportio F Vr abrciOfa ex diametro per Fio. S. 
^ ':j " ' ' C z "le* 
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re^am R V, erit qu^fita parametri longltuda» 
Nam, ob Q^ualtcatem eorum ^nguiarum» 
erit , ut FR ad F V , ita FG ad GS . Unde re^ 
flangulum €x FR in GS <equale crit re^an* 
jgulo cx FV in FG. Jam vero re^angulum e* 
FR in GS adscquat diametri figutam « Qixa^ 
re eidem figune erit etiam s^quaie leClangu» 
lum e3t FV in FG l adeoque t quemadmodum 
unum ejus latus FG eft ipfa diamecer , ita la» 
tus alcerum F V diametri parametrumad^qua» 
bit. 
X. X. Idem problema de deteminunda p^^ 

fnwtri dittf dinis dfitfnetrf ^potelkeiisitn relblvi in hunc 
TJm^tm^ niodum . 

*'T 'Zf^ ^* vertice coni A ducatur ^ tum reft* 

wrtrl *" AK , perpendicularis ipfi BC , com refta AHt 
FiG. 8» perpendicularis diametro FG % Abfcindatur 
deinde ex priore AK porcio AI9 a^ualis alceri 
AH ^ £t rtSa MN 9 du^a per pun£lum I te^ 
quidillancer ipfi BC 9 longitudinem parametri 
exhibebit % 

Demifla etenim Tuper AX perpendiculati 
BL , erit AK ad BL in ratione compofita ex 
AKatlAl,&ex AI^Feu AH ad BL.Sed 
AK cft ad AI , uc BC ad MN ^ itemque Att 
eft ad BL , ut AF ad AB , five, ut FR ad BG. 
, Itaque erfc AK ad BL tn ratione compofita c)t 
FRadBC^&ex BC «d MNt proindeqoe» 
quum dtrse iftre ractones compohanc pariter 
racionem, quam habet FR ad MN S erjt ex *• 
: quali , ut AK ad BL , ita FR ad MN. 

£t quotiiam AK eft ad BL , Ut AX ad 
6X 9 five etiam » ut FG^id GS s erlt rurfus eis 

lequa» 
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lequali , Ut FR ad MN , ita FG ad GS « Und» 
lefiingUlum ej£ FR itl GS asquai^ eritre^an» 
gulo c« MN in FG * Sed refl^nguliira ex FR, , 
in GS adoequat diametri figuram % (^uare ei« 
den) iigUfce erit etiam asquale reflaoguluni 
ex MN in FG : & pfoptcrea^ licuti unum ejus 
iatUs FG c(l ipfa diameter 9 ita latusalterum 
MN diametri parametrumexhlbel)it « 

c A p. V. 

Quid hyperhotiie relate adJiame* 
trum accidat » ofiendititr. 

A 

L T? Lii^pfi e^ vAlde aifinis fiyperboIa.Nam n 
IJj iniltaquoque,7?^/V^<irfi///ji»i?rri8fj« ,^;j;7**ii 
crdincita ducAntur^erti^t earam qnairata intet dumftram 
fe , iit reefangula > qu^tfub cortefpondentibui %Zl*'' 
diametri portionibat i ab uttoqae vertice/um^ 
pis f cominentur. 

Fiat etcnim in cono ABG feftlo fiyper- Fig. (f# 
bolica DF£ , & ad diametrum ejus FG , qua: 
trianguli, pcr axem fefti , unum quidem latus 
infra coni verticem , alterum fupra verticem 
fecat » ducantur duas ordinat« DK , HL • 
Oftendendum eft, DK quadratum eflfe ad HL 
quadratum , ut e(l re^angulum FKG ad re* 
^ngulum FLG • 

Ineodem cono fiant etiam circuli duo 
BCDi MNH per plana, bad aBquidiftantia. £t 
quoniam eorunidiametris^C , MN infiftunt 
«d re£los angulqs nStee DK • HL sc^uot i fta« 

C 4 rum 
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iruM qiiadrata dsqtialia re£lahgulfi BkCi^ 
fALlH • Quare erit 9 UC DK quadratum ad HI^ 
quadratum » ita re^ftangulum BKGad reflaa<^ 
gulum MLN. 

^ Jam ratio liorum reftangulorum compo^ 
kiltur ex BK ad ML » & ex CK ad NL » fiv^ 
etiam ex FK ad FL , & ex GK ad GL . Sel 
dutis ift» ratidneft componunt pariter ratio^ 
iieih » quam habet reflangulum FKG ad re* 
AangulumFLG. Itaque erit ex^quali.ut 
DK quadratum ad HL quadratumi ita re6lan<<» 
^ulum FKG ad redlangulum FLG. . 

Perfpicuum eft autem i eaiidenl demoli^ 

ilrationem bhtiniere quoqiie , fi binis jIIsd or- 

dinatse ^ucatitur in hyperbola oppoiita ; 

Vel fi una ex iis ducatur in hyperbola priu* 

cipftli 9 & altera in ejuat adverfa • Unde ,JG* 

«'^ cuti eadem eftutHufque iiyperbolos diame- 

ter^ & eadem pofitio fuarum ordinatarum ^ fid 

felate ad diametrum eadem quoque erit utriuf« 

que natura i 

tx . IL In utradue etiath hVperboIa» fi ex ver« 

JietmJUytk- tice F ducatur rdcea FO , ordinatis parallela, 

^'^^ ^*i!^ 4"^ ^^ talis Ibngitudinis^ut quadratuili uniuS 

fnahJ^^i^ Ordinatfls DK fit ad re6tangulum ei correfpon^ 

ijjirrjm. ^eus FKG , vclut eft ipfa FO ad diametrunt 

FG; eritquadratuhi cujufvisalterius ordina* 

tias HL ad reftangulum FLG 9 quod illi cor* 

f efpondet » fimiliter » ut FO ad FG* 

Oftenfum eft enim 9 DK quadratUm efftt 
Had HL quadrattim 9 ut eft reAauguIum t*'K6 
'ad reftanguluni FLG • Quare efit permutan^ 
do9 ut DK quadratum ad reCianguIum FKG^ 
4ta HL quadriltunt Ad re£tangulum FXG. ?Qm 
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llTtUf atitem» OK quadratum eflfe ad re£langU^ 
liim IFKG , ttt eft FO ad FG . Et igitur ejt 
SBquali HL quadratum ad reflanguluiit FLG 
cfit etiafti , ut Fb ad FGk 

Refla ifta FO etiaitt in hjrperbola dui<i'' 
metiri paratiieter appellabitUr; & reflangulumi 
iiib ipfa , 8z diaftietro cdntencum , hic quoque 
diametri fig^ta dicecur . £jus autem liabita 
Mtione y ^erfpicuum e(l , id quidem utrique 
hyperbolas conttng^re , Ut qttadratnm tujup* 
^is otdin^Pafit ad rtiUngulum f quodfnb tor*- 
reJfondeHtiA/is diametri portionihas , ab mfo^ 
que vertice farnptis^ continetlut % in eMem Hl§ 
ratione > quam parameter ad diametrum bahet. 

111« Maneat jam FO » ordinatis diametri i\i. 
parallela » in qua utique poHtione femper ea ^J^^"^^ 
intelligi debec . Jungatur alia ejus eilctremitas iMJummm^ 
O cum vertice altero G per reflam GO » cui ''j^^ *^ 
occUrrat in R ordinata quxvis DK . £t qua« PxQ. £^ 
dratum ordinatce hujus DK squaleerit corre« 
rpondenti reflanguloFKR. 

Nam reflangulum FKR etl ai) re6langu- 
ium FKG» ut KR ad KG. Sed kR eft ad KG^ 
ut FO ad FG , (ive etiam » ut DK quadratum 
ad re£langulum FKG • Itaque erit ek aBquaii> 
ut reflangulum FKR ad reAanguIum FKG^ 
ita DK quadratum ad idem re^angulum 
FKG : & propterea Dk quadratum » & x^* 
flangulum FKR «qualia erunt inter fe • 

Perrpicuum efl: autem »"re£langulum 
.FKR majus efle reflangulo OFK ^ Quafte 
quadratum ordinatce DK idem reftangilitum 
.DFK pariter excedet . Hinc fortita eft hUjuf^ 
^wdi coaicA^ic8;ia aom^a JfyferM^jquU ia 91 

^- / |«w- - 



4A SECTIONUM : CONICARUM: 
gaadratum €Ujufoh or^inata t^xc^dit pmpet 
reStaugulum 9 quodjit ax patamaro in abjcif» 
fam corrcfpondenttmk 

E^^cefTus porro e(l reflangutum aliud, 

quod infitlet^s eidem abrciflfas » etl nmiie^ fiaii- 

literque pofitum ei % quod diametfi iigUram 

couftituit k Nam % du£la OS ipfi I^G paralleia^ 

erit relate ad quadratum ipfiu^ DK re^Slaiigu. 

lum OSR iftiunnodi exceflfus t quod quidem 

ipfi OS, feu PK iafiilit, Sc eft fimilei rimiiiter^ 

que pofitum ei , quod fit.ex FO in PG; quuni 

fiat circa eandem diagOiMlem ejus re£languli» 

quod fub ipfis GK % KR continetUr. 

rr. IV» Casterum etiam in hyperbola ratioi^ 

mt!i ^Vr ^»**» ^«^^^ parameter ad diamcttum^ p&tejl per 

diMmetfHm reStatfiu CoHo du&aifa^ili negotio dejiniri.^o-^ 

tZI^^st ^*^*^ ^^^^ omnibus , ut Tupra * fi ducatur ex 

d^ufminm. vcrtice conj A recla AX 9 ipfi FG parallela^ 

iFio.io» *1^* cOrtveniat cum BC in X j erit > ut para*- 

~ * mete^ FO ad diamctrum PG > ita re£langu-f 

Jum BXC ad AX quadratum • 

Ndm re£langulum BKC $ vd ei squale 
quadratum ex DK 9 ell ad reflangulum FKG 
jn ratione compofita ej( BK ad FK , & ex CK 
ad GK. Sed BK eft ad PK , ut BX ad AX; 
itemque CK eft ad GK , ut CX ad AX . Ita. 
queerit DK quadratum ad reflangulum FKG 
in ratione compofita ex BX ad AXi & ex CX 
adAX* 

Jam dux iila» rationes componunt pariter 
rationejn t quam habet refbngulum BXC ad 
AXquadratum ^ £c igitur^rit ex aequaii » tie 
jefhngulum fiXC ad AX quadratumi ita DK 
quadratuoiAd ccaanguium FKG. Scd DK 

qiu- 
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^a^ratum eft ad re6lan]gulttm FKG ^ ut FO' 
ad FG ^ Quate erit rurrus ex Jaquati , ut FO' 
ad FG, ita ce&aii^ttlum BXC ad AX qua«^ 
dcatufti • 

V. At^ue hinc ttiodd Ifocile ^rit ^fi&o e* ^J!^ 
€aff0 trimgukftf^xcm, er»er^^i>pe ejus^hyper- V >^^ ^ 
Hlam ex iffQ^oM%in gaif parMmcter ad diam^^ ^ ^^- 
ttttm datam imieut rat40ffem .^ittnim BAC * ^^ ^^^ 
triangillurti,jier atctft feauni,cujUs ope ihyper- 449^09 w^ 
bola eX cono eft eruejKla • Ducatur in plaflo ^- 
«jus reaa AX,(taai c^nveniat cum BC ita ^ui- ^**^' 
defn in X , ut Teaan^ulOfn BXC ad AX qua^ 
dratumfit in datailla tatione <• Et qu;seiibet 
liyperbola» qu* ^er triaogulttm B AG fubitidc 
«ruitur ex coao^Ut diameter ejus parallel» 
liatipli AX; qa«fit* tondittonem «diriiple*. 
bit. 

Jf eque Vcir6 difficite erit j adhibit<> triall* 
gulo BAG ^ talern eji: cOfto hyperbolam ccttc*- 
rc, qusediametrum habcat ^ reSjfe AX fwitallc* 
lam . Ducatur fiqaidem in plano ejus triangu- 
li refla qujfcvis FG ,*(jaidiftans ipfi A)t ^ h 
convcnienstumBCiaK. Agatrtr Ipoftea pet 
pun^am iftud K in jrfafto circiiii &CD tofta 
DE , cidem BG perpeudicttUris % Et |plainttm% 
tranficns per rcaas FG> D£;> hypcrbola^t 
quam quttrt^us ^ in cono producct « 

Hinc ctiam , fi hyperboiaiw» tx cdrt^ 
ctuendam v taleth cife <>porteat 1 ut iat* fit i* 
€a , tam tMifkparmetri ad 4i4mcttmi^ , ^HAiii 
ippas dhmetfi iongit»di> i fotvetlir probtetti»^ 
fi du^a , «t prios , tcaa AX ca legc % tat tt^. 
^angulam B^C ad AX quadtatn^iki lit in da« 
«aratioiieUgatttrdeiadditaqttidciftPG^ ut 

noa 
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lion modo-Gt paralleU ip(i AX , fed etiam « uC 
portioejus 9 jtrianguli lateribus comprehenfai^ 
datam iliametri loHg;!tudinem ad»quet. 
WiiTi" pr^ ^ I • Sed ^ad hmmaticuni illud probhma foU 
i/#m«tii , . ^cnd^m, nimirum ad ducendam in plano trian-* 
Mionet]ut guli BAG rcftam illam AXjneque etiam magna.. 
iypirhou animi fdlertia opus eft^Producatur enim trian-*. 
ffquhHur. guH latus unum -AC adeo qu^idem in M j ut. 
FiGai* CM ad AC datamiUam rationem obtineat ^ 
Agatur poftea pei^ pun^um M^re^Sla MN 1 ipfii 
BC parallelai quae conveniat in Ncum circum*^ 
ferentia drculi^triangulum ambientis •£tpun<>' 
£lum iilud N deiiniet. pofitionem ipfius AX* 
Nam 9 propter circulum :, re6lajiguluin. 
BXC efl: squale reflangulo AXN.Sed re£lan«^^ 
gulum AXN e(l ad AX quadratum « nt N3C 
ad AX,five, ut CM afd AC. Quare ipfum quo* 
que re£langulum BXC ad AX quadratum 
eric 9 ut CM ad AC : & propterea , quum CM 
fit ad AG in data ratione^erit pariter 1n eadeoi 
data rationc reAangulum BXC ad AX qua-« 
dratum. 

Sj ve autem data ratlo fit minoriS ad ma% 
jus ^ five majoris ad minus , refla ilU AX non 
femper ducl poteric* Hic enini punflum M 
numquam reperitur inter alia duo A9 & C; fed 
femper ad partem alteram ipGus C : protndQ«i 
que^ quaecumque fit ratio ipfius CM ad AC ^ 
ii^mper fieri poteft 9 ut reCla MN 9 quse duci<» 
turper pun£luili M ipfi BC asquidifl:anter; 
Cifculi circumferentiam non fecet. 

Unde etiam 9 fi ^x cono triangulum per 
.9Kem fecetur9& eruenda- fitgope ejus^hyperbo^» 
J4 ejc jpfp €00o^ta qua par«jtn«cer a4 diametrmqf 
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datam habeat ratfohem : problenia pdteritefllb 
folutu impoflibilet non modorquum ratio 
data eft majoris ad miuuss verum etiam» quum 
eadcm iila ratio eft viciflim minoris ad maius. 

VII. Etiam iq byperbola magnitudOiquam figjk, #a 
habet diamstrifigurafpeTYe?ias^ncoMdu^au hp^rhoii 
nullo negotio potefi dtfiniri » Manentibus nam* pertintnth\ 
que omnibus « ut fupra * ducantur ex utroque ^^«»'*«^» 
diametr» vertice Tcitx FK , GS» ipfi BCparaU r0>»o 4^/7(ti^ 
lelas» qua conyeniant in punftis R,& S <;iun p^*''*'^ 
lateribus trianguli . Et reflangulum i fiib hi&-^*^- * 
reflis compreheiifum ^ diametri figuram siSa^ 
4]uabit • 

Nam re£langulum BKC * vel ei «quald 
quadratum ex DK , eft ad re^angulum FKG 
in ratione compofita ex BK ad FK , & cx CK 
ad.GK.Sed BK eft ad FK , ut GS ad FG^ 
itemque CK eft ad G]K , ut Fll ad FG. Itaque 
crit OK quadratum ad re6langulum FKG in 
ratione compofita ex GS-ad FG^ & ex FK ad 
FG^ 

£t quoniam duas iftce rationes compO'* 
iiunt quoque rationem , quam habet reflan- 
gulum fub ipfis FR , GS ad FG quadratumi 
erit ex sequali , ut £)K quadratum ad re£lanr 
gulumFKGtita reflangulum exFRin GS 
ad FG quadratum . Unde , ficuti DK quadra- 
tum eft ad reftangulum FKG t ut FO ad FG} 
fic erit rurfus ex asquaii , ut FO ad FG , ita 
reflangulum ex FR in GS ad FG quadratum» 

JamtaflTumpta cqmmuni altitudine FG9 
ut eft FO ad FG,ita eft reaangulum ex FO ih 
FG ad idem FG quadratum • £t igitur reflan-»: 
fiulum cx FR in QS «quale erit le^angulq QX 
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fQinFG.Sed 6gura diametri conftltuitur 

per cefUngulum ex FQ inFG. Quare aliud il-^ 

lud reflangulum ex FK in GS pra^fatam, dia-i 

metri iiguramad9^(][uabit «t 

viiK VIIU £x eo autcm^quod re^^ansulum 

^^t^h ^^^ 'P^** ^^ » CS ad«quet diamctri figuram>, 

miio^ #«^quaBicon(titaitU(.pe]:re£i;an^uIum ex FQ 211. 

^I!!^^!^- FG 9 plura nobis derlvantur tb.Qorei]aata^ quo. 

Mta. '^ '^Mc 9, d^fimrifotmt farameter ejus $n cono. 

FiQ.iQ«t KimirumprimoFQerit a4 FR>ut eft 
BX ad AK • Nam, quum re^an|[ulmn ex FR 
in CS fit asquale rc^angulo ex FQ in FG i 
crit,utFQadFR,itaGSad FG .Sed GS 
cft ad FG 9 ut BX ad AX • Itaque erit cx as- 
quali , ut FQ ad FR 1 ita BX ad AX. 

Secuudo FQerit ad GS i ut eft CX ad 
AX • Nam » oh ^aadem eorum re£tangulorum 
tiequalit.atem > erit % Ut FQ ad GS 9 ita FR ad 
FG . Scd FR, e(l ad FG in eadem ratione ^ 
quam fiabet CX ad AX • Quarc erit ex «qua^ 

li,utFQadGS,itaCX ad AX • 

Tertio FO erit ad AF » ut cft re@;a»gu«« 
lum CBX ad reaangulum BAX • Nam FQad 
AF rationem fiiibct compofitam ex FO ad 
FR , & ex FRad AF 5 fivcetiam ex BX/ad 
AX , & ex BC ad AB • Sed dw ift^ rationes 
componunt quoque rationcm » quam babet 
re^angulum CBX ad reflangulum BAX- Ita» 
quc crit ex aequali % ut FO ad AF » ita re^an« 
gulum CBX dd re^anguJum BAX » 

DeniquQ FQ erit ad AG » ut eft rc^an* 
gulum BCX ad reaanguium CAX , Nam FO 
td AG rationem habcc compofitam ex FO ad 

GS ' 
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GS , & ex CS ad AG ; five etiam e:c CX ad 
AX , & ex BCad AC . Sed duse ift« ratiofM 
<omponunt quoqae rationem » quam habet 
re^langulum BCX ^d re^angulum CAX • 
Quare erit ex sequali t ut FO ad AG , ita re« 
(glangulum BCX ^d reilangulwm CAX. «. 

IX* Unoquoquc borum theorematum di- «^''JT^ 
urminabitur par(imetcr in cono , cdam diamem *jLfj^^'^ 
tri longitttdin^ non cognita • Sed determma- 'wj^«r'i * 
tionem omvuto fimp/ici//}mam fuppetic nobij |J'J^'^^j*' 
ipfa illa proprieta^ » unde ' recenfrta fluunt ^*p^^«*' 
theoremata ^ Fiat eqim angulu« FRV ^qualis Fio.io. 
angulo AFG t Et portio FV 9 abfciffa ex dia- 
metro FG per re^lam RV i erit qu^^fita para- 
metri longitudo • 

Nam I ob a^qualltatem eorum anguIo« 
rum f erit , ut FR ad FV , ita FG ad GS . Un- 
de reftangulum cx FR in GS »qualc wit re*» 
ftangulo ex F V in FG • Sed re^angulum ex 
FR in GS ada^uat diametri fiaqram. Quocir« 
ca eidem iigurae? erlt etiam asquale re£langu« 
lum ex FV in FG ; adeoque , quemadmo* 
dum unum ejus latus FG eft ipfa diameter » ita 
latus alterum FV diametri parametrum adse- 
quabit . x. 

X- Idem problema de determinanda pa^ 'f' '* '^*^* 
rametro $n cono j nulla babita ratione iongitu* mitn deur- 
dinis diametri % poteft etiam fefolvi in hunc "^l^uhJiu 
modum . tsthnt htf 

Exvertice coni A ducaturitum reftaCrri' 
AK perpcndiculari? ipfi BC t cum refta AH, piG.io. 
perpendicularis diametro FG • Abfctndatur 
deiude ex priore AK portio Al,osqualis alteri 
Mi « £t re^ MN ^ du^a per puo^lum I »• 

qui- 
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quidrftaiiter ipfi BC $ longitudinfem pmoietri 
«xbibebit. 

DemiflH etwim fuper AX perpendicula- 
.riBL.^erit AK ^d BLinratione componta 
.«^ AK a4 Al , & ex AI I feu AH ad BL . Sed 
AK eft ad AI 9 ut BC ad MN h itemque AH 
fft 4d BL » Ut AF ad AB , five, ut FK ad BC« 
Itaque ^rit AK ad BI^ ivi ratione compofita 
ex FK ad BC, 6^ ex BC ad MN : proindeque, 
quum duas iftci^ ratione^ componant pariter 
rationem » quam iiabet FK ad MN 9 erit ex 
^quali 9 ut AK ad BL » ita FK ad MN. 

£t quoni^m AK eft ad BL i ut AX ad 
BX > fivc cti^m f ut FG ad CS ; erit rurfus cx 
asquali , ut FK ad MN , ita FG ad GS . Uncie 
reflanguIuiTi ex FK in GS ^equale erit reflan- 
gulo e^ MN in FG . Sed re^angulum ex PR 
in GS ad^quat diametri figuram « Quare cU 
dcm figuros erit etiam ^squale reflangulum ^x 
MN In FQ ; ^ propterea, (jcuti unum ejus /4. 
tus FG eft ipfa diameter » ita latu^ alterum 
MN diametri parametrum ad^quabit, 

C A P. VI. 

Qu(gjtt parabola relate ad dior 
tnetrum natura ^ aferiturn 

I- I* 13 £liquuin iatn eft , ue parabolae re^ 
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iuul^d^dU' -EV lategd diametrum naturam apew 

mftrumpr^ riamus • Primo igitur in ea %fi hina ad diamem 

^r' ^' tfm9rdinauiu((inturierunt€aruraqui^drik^ 

ta 
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ta hterfe 9 quemadmodum fupt aifciJSa , qud 
fis ordinath correfpondent . 

Fiat eninri in cono ABC feflio parabolic^ Fi6. 5;. 
DF£ 9 & ad diametrutn ejus FG i qux uni la^ 
terutn trianguli» per axem fefli, debet effe pa«# 
rallelaf ducantur du^ ordinatas DK » HL» 
Oftende^ndum eft , DK quadratum effe ad HL 
quadratum 9 quemadmodum eft ^bfcifla FK ad 
^ibfciflani FL. * 

In eodem cono fiant etlam circuli duo 
BCD» MNH per plana, bafi sequididantia . Et 
quoniam eorum diametrls PC 1 MN infiftunt 
ad reflos angulos re6^as DK , HL ; erupt ifla« 
rum quadrata cequalia rc6tangulis BKCiMLN. 
Itaque erit t ut DK quadratum ad HL qua- 
dratum , ita rei^anguluin 3KC ad re£langu« 
luni MLN. 

Jani , propter paralielas AC , FG , latcra 
liorum re£tanguIorum CK , NL aBqualia funt 
inter fc • Quare ratio ipforum asqualis erit eii 
quam liabet latus BK ad lacus ML . Sed BK 
ell ad ML 9 ut FK ad FL • £t igitur erit ex 
cequali^ ut DK quadratum ad HL quadratum, 
ita FK ad FL. 

IL Hincfi ex vertice F ducatur refta FO, ^^^ ^J^*^^ 
ordinatis paraliela » qu(S fit talis longitudinis^/frtm^^. 



dia- 



ut quadratum unius ordinats DK fit asquale^^J"/ 
feftangulo correfpondenti OFK; erit quadra- metrum^t^ 
tum cujufvis alterius ordinatas HL aequale pa^ iVmtnatit'^ 
»f iter reftangulo OFL , quod ei correfpondet. «"» e/i^'»- 

Oftenfum eft enim 9 DK quadratum effep^'^^ ^^ 
ad HL quadratum f ut eft FK ad FL . Scd \\\ ' ^' 
liac eadem rationeeftetiam reftangulum OFK 
ad re£):anguluni OFL • Quare erit ex^quali^ 

Tom.l. O uc 
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ut DK quadraturt) «d HL quadvatum , ita re» 
£langulum OFK ad rc£languium OFL: & 
^propterea , ficuti ponitur DK quadratum se- 
quale re^ngulo OFK > ita HL quadratum 
refl^ngulo OFL pariter ^equale erit. 

Ke^a ifta FO , quum nobis ufui eriti 
diametri param^tcr appi^Habitur t qu$e quidem 
in ea femper pofitione relate ad diametrum in- 
telligi debet , ut fit ejus ordinatis paralleU. 
Ipfius autem habita ratione % perfpicuum efl» 
id quidem parabolps contingere» ut quadratuin 
cujttfvis ordhata ftt ^quah r^^angulo , quod 
fit §9C paramttrQ in abfctfiam corrtfpond§ntt:m* 
Nec fane alia de caufa 9 quam ob aqualitnt^n 
iflam , fortita cft h»c conica k^iv paraiol^ 
110 men • 
rw/m«f« lU. Cpsterum , ad d^termhandam in ipfh 
duoyffod»* cono param^tri longitudincrn ,\xf\i\ nobi^ eflc 
^^llfoZtUV^^^^^ theoremata duo » qufls fequuntur. 
f»r0mnrk Primum eft, quodt fi ex vertice diametri 

r7«'f; F ducstur rtfta FR, ipfi BC parallela , FO fit 
'^'''•"' acJ FK , \xt eft FR ad AH , fivc etiam 1 ut eft 
BC ad AC • Nam idcm DK quadratum »qua« 
Je eft.tiimre^angulo BKC.prcpter circuium» 
cum reftangulo OFK t propter parabolam • 
Quare duo ifta reflanguia PKC , OFK 5Bqua- 
Jia erunt inter fe : & propterea erit* ut BK dd 
FK , ita FO ad CK , kvi FR • Sed JBK eft ad 
FKfUt FR ad AR, five, ut BC ad AC. Itaquc 
crit ex »quali , ut FO ad FR , xt^ FK ad AR, 
veiitaBCad AC. 

Alterum theoremaeftiquod FO fit %^ 
AF,i|t eft BC quadratumad reiRiangulum 
BAC ^ Nam FO eft ad AF iA jraiione compo?! 

iitA 
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6U ex FO ad FR,& ex FR ^d AF ; fi ve etian^ 
t:x BC ad AC , fii ex BG ad AB . Scd dute ift» 
ratione$ cornponunt quoqqe ratlpneni , quani 
Jiabet SC quadr^tum ad reftangulun) BAC. 
Jtaque erit ex asqugli , ijt FO ad AF , ija BC^ 
nuadr^tumad reflangulum BACt 
, JV. Utroauehprum theoreniatMni rf?r^r-i it. » 
fninabitur in tffo (Offo kngitudQ param^tri^ ^lt^^cAZ 
$peci>tiqi vero e?f thepremat^? primo fubori- 4?^»'' ''''"- 
tur nobis deteririlflatip ifta , yal^^j/rnp/exf^o i^gitudi- 
^kgant . Niniiriiip ad punftum R fiat anguius "'^^f'!^^^, 
FHV >«qu4li§angMlp PFGifive BAG. Et»/r "''" 
portio FV } ablciffa e^f diametro FG per re- ViOwk2\ 
^i»m R V ? ^rU q^asrit^ paranietri loi)gitudo. 
I^aip f ob ^ugulos illps asqualejs » erit , ut 
FV ad FR , ita BC ad AC'. Sed q^ primo 
thepr^miite BC e(^ acj AC t Ut FO ad FR . 
Icaqu^ eric ex psqii^ji | ut F V ^^ FR t ilta FO 
^d eai)dem FR • & proptere^ F V ipO FO «- 

qualis eritf 

V* Wem prpblem^ » rf^ determitfanda in v. 
Ci»w hngifudhc parar^etrf > refplvi quoqMp j',^';;^'^;^;'! 

ppte/l ia buoc aiodMQT • .*'''* ""* 

E» vcftice cpni A clucatur , tum rcfta Jll^^w^ 
AK, perpendiciilari; ipfi PC , cum re6):a AH, jj'"- 
pcrppndicnlaris cjianietro FG . Abfcindatur '''^•^^* 
deind^ ej^ priprc AK PQr(io AI> asquali; alteri 
AH« i^t re£]:a MN»di4^a per pun6lum I asqui- 
diftanter ipfi BQ ^ Ipngitiidineip p^r^imetri 
exhibebit. 

PetniTa pnim fppep AC perp?nd|ci|Iari 

BL > erit AI( ad 31^ iu rafione compo(it9 ex 

AK ad AI , 6): ex AI , feu AHadBI,. Sed 

AK eft ad AI , ut BC *d MN J itemque AFf 

^ D a eft 



^i SECTIONUM CONICARUM 
ieft ad BL 9 ut AF ad AB 1 five etiam 9 ut FR 
ad BC. Icaque erit AK ad BL in ratione com- 
pofita ex FR ad BC , & ex BC ad MN. 

Jam duse iftce rationes componunt pariter 
ratlonem , quam Tiabet FR ad MN • Itaque 
erit ex sequali, ut AK ad BL9 1 ta FR ad MN • 
Sed AK eft ad BL , ut AC ad BC, five ex prl- 
mo theoremate 1 ut FR ad FO . Quare erit 
rurfus cx asquali 9 ut FR ad MN 9 ita FR ad 
iFO : proindeque duae MN9 FO asquales erunt 
inter fe • 

DtJuah ^'* QH?"^^^"^^^"'" autem , fafta in cono 
farahu ex fefbione paraboiica^ decerminari poteft in ipfo 
dumete'^'** cotto parametcr, ad ejus diametrum pertinens; 
datMmpMfO' fic viciflim,yi^f/o ex cono triangulopcY axem^lU 
wr/r«w 4. ^^^.^ ^ ^^^ ^.^^^ ^ eruere parabolam ex ipfo cona 

cujus diameter datam fararaetrum baheat. 
FiG.i2. S»t enim BAC triangiilum , peraxem fe- 

£lum9 cujus ope parabola ex cono eft eruenda. 
Abfcindatur ex bafi ejus BC portio CK tajis 
Jongitudinis, ut data parameter fit ad eam» ve- 
luti eft BC ad AC . Tum per punftum K aga* 
f ur 9 tam in plano, trianguii BAC re£la FG» 
jpfi AC paratfcla , quam in plano circuli BCD 
refla DE,a{teri BC normalis. £t planum^tran* 
liens per binas iftas rcftas FG , D£ , quoBfitam 
in cono parabolam producet • 

Nam 9 quum planum iftud occurrat pla- 
no circuli BCD in refta DE,ipfi BC normali; 
erit FG ortsa fe£lionis conicas diameter • Sed 
ex conftruftione FG eft parallela latcri AC« 
Quare ipfa feflio DFE parabola erit . Deinde, . 
dufla ex vertice diamctri F refla FR aequidi- 
ftanter ipfi BC 3 erit diametri ejus parameteii . 

ad 
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adre£lamiftamFR,ut BC ad AC. Sed iti 
eadem ratione e(l etiam ex con(lrufbione:pa« 
rameter data ad portioaem CK , quae ipfi FR. 
-eft asqualiS • Itaque parametcr diametri FG 
erit ipfa parameter data . 

VIL Sed videamus modo 9 qua ratione vir. 
froprietates ellipfis , «&• byptirboU vertantur in w^ro^lSl 
€as ^ qtia parabola c^rnpctant i ubi earum cur- **^'* p»'^ 
varum diamcter infinita longitudinisfierifup- ^u^ %iffi\ 
ponitar * ^ hP^rt,^ 

Nimirum primo , tam in eilipn , quam in tunt \"ruZ 
hyperbola eft , ut DK quadratum ad HL qua- j^-^"»^-- 
dratum » ita re£langulum FKG ad reftangu- i ' ^* 
lum FLG • Jam , abeunte in infinitum punflo * ^* 
G , altera diametrt vertice , refls duas KG, 
LG fiunt longitudinis infinit^ ;adeoque«quum 
differant a fe mutuo per finitam iongitudi* 
nem KL » fumi potcrunt velut asquales inter 
k • Unde erit refbangulum FKG ad reflangu» 
lum FLG , ut eft FK ad FL ; & propterea in 
hac eadem ratione erit pariter in parabola DK 
quadratum ad HL quadratum- 

Deinde in utraque etiam earUm curva« 
rum quadratum cujufvis ordinatas DK eft.ad 
reftangulum el correfpondens FK G i ut para- 
meter FO ad diametrum FG ; five , alTumpta 
communi altitudine FK,ut reftangulum OFK 
ad reflangulum KFG • Sed , abeunte m iofini- 
tum punflo G , reflffi duse KG , FG fiunt as« 
quales^ atque adeo asqualia pariter re^langula 
FKG , KFG « Quare in parabola etiam DK 
quadratum squaie fiet re£langulo OFK • 

Id ipfum confequitur quoque ex tertia 
earum curvarum proprietate # juxtk .quam 
^ ^ D 3 DK 
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DK quadratiim eft «(Jiiak.reftaiigulo FKtt.^ 

NaiTi ♦ «JubtJercuttique ia infiuitutti iibit (^uu- 

ftuirt G > reftx du* FG » OG fiUnt paralleiflc. 

Udde trapetiura OFkR vertitur iil purallelo- 

gtatntnum 5 atque adeo latera ejus ojpppfita 

FO*kR evaditnt fcqaaliaA<;^ao fit , ut re- 

. aatiguIUih OFK fit ajqUale tcaailgUlo iFKB^ 

Sc ct)ttfeqUentet , Ut pK qUadratum , yeluc 35- 

qUdle teftan^ulo FKR i adasquet quoque j^e. 

aangUlurti OFK* ' '\ 

rin. VlII. l/lteriuS iti'parat)ola,quum twrattie* 

ffj^l!^h^ tef Ct firilta i diaiHeter auterti infinitx longi- 

*n,fmuih9f. tudinis , ¥atiO parametiti dd diMmdtrum dci^ct 

pJ!tu^ ^fi^ if^nits parva . Ptofc^d aUterti firtJta illa 

TMth pirm- i^atiO , quam vidimUs fuperiu^ obtiuere in elli* 

^uLrli, ipfi » & hyperbdla, talis evadit^ quotiefcutnqa^ 

€Um figufM 1,^ jjg (jurvii altcfr diametri Vertejt G in infini*» 

10. i 2. ^^^ * quum iri hac nypdthefi duae FGi 
* AC paralleise fiant inter fe j refta AX » quaf 
ducjtur^r i!)UriftumAipfi PG Squidiftan* 
ter, fcadet fuj^er AC * QUarei evanefcente por« 
tione G}t i evaiiefcet pariter reaangulum 
fikc j & cdnfequenter ratio ejus re6laftguli 
ad A JC quadraturii ^ cUi irt ellipfi i & hjrperbo- 
la oflenfa elt: lequalis ratio parametri ad dta^ 
inctrum ♦ infinite patva prodibiti 

Praeterea , fi figitrd diaractri iton//derSri. 
teiit etiarn in parabala » eArn , ob iiifinitatn did^^ 
fnetri lofigitiidiHefn i infinitm mdgHituditiis e/n 
fe 9 oportebit • Plane vcro infinita prbdibit ^ (i 
ex tnagriitiidinc , quafti habet iri ellipfi, & hy^ 
perboia i volupe fit ^ illattt eruere. 

£nim vejTO itk UiraqUe earUtn cUrvarUm 
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ttxfiibet iigUrdS iiiagnitudtnemreflanguiume^ 
FR in GS . Sed 9 abeunte in infinicum punflo 
G » aitero diametri vertice^refta GS evadJt 
iniinita •Quare ,quum infinltum quoque fiat 
feftangulum e)L FR in GS ; ipfa figur« ma-^ 
gnitudo infinita pariter evadet • 
- IX. Methodo non diffimili poffunt etJam ix. 
demonftrari duo rila theOremata i quibus dcfi'^ diJ^^l!!. 
nituY in cono pram^Ut I ai paraAoU dUme- J^'^^^;^;"'^^^ 
iTurn pertlneHS. rsfHHri /«m • 

Ex eo enim , quod tum in cllfpri , cum 5J^^^^;'|^ 
inhyperbola reftangulum ex FR in GS fit sfc- a» ^itmpro^^ 
quale reftangttlo eit FO in FG « quod confti^ p^'^' g^ 
tuit diametri figuram 4 erlt in lifdem curvisj * * 
ut FO ad FR , ita GS ad FG* QuaAquam ve- ■' 

ro utraque reftarum GS > FG infinita ^adat^ 
quotiefcumquepun<6lum Gin infinitum abire 
fupponitur ; ratio tamen ipfarum vertitUr irt 
eam» quam habet FRad ARrfive BCad AC, 
co quod fiat FG ipfi AC parallela . Unde eric 
in parabola , ut FO ad FR , ita FR ad ARt 
yel ita BC ad AB , prOrfus ut fupra . ' ' 

Sed hoc idem luculentius confequitur ejc 
covquodtam In ellipfi , quam in. hyperbol* 
FO fit ad FR , ut eft BX ad AX.Jam enfm 
vidimus paulo ante , quod t abeunte In infini^ 
tum punfto G , non modo FG parallela fiat 
ipfi AC, fed & AX coincidat cum eadem AC. 
Irtde igltur liquet , duas BX » AX ipCs BC^ 
AC feorfim asqualeS cvadere r & propterea, 
licuti in cHipfi. & hyperbola FO eft ad FR, Ut 
BX ad AX; fic in parabola FO erit ad FR ^ ut 
«ftBCadAC* 

Qucmadmodum autem» auumpunflunv 

^^*"* t^ ^ • 
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G in iniinitum abire fupponitur , dii« BXj! 
AX fiunt jpfis BC» AC reorfim squales; Cic ia 
eadem hypothefi reftangulum CBX idem fieft 
cum BC qua^rato % & rcflangulum BAX ver- 
tetur in illud » quod fit ex AB in AC « Undey 
ficuti inellipfi , & hypei^bola FO eft ad AF, 
ut reftangulum CBX ad reftangulum BAXi 
fic in paralbola FO erit ad AF j ut eft BC qua« 
• « dratum ad re6languium BAG » prorfus etiaai 

utfupra. 
X. X. Tam in elllpfi » qua.m In hyi^erbol^^ 

Sfiimtrfc P^o ^steminanda parametri longitudine inde^ 
tbodiadaiu pendenter ah ipfa diametro > d«o alia theore- 
mata\''^4 Hiata fefe nobis obtulere . Primum eft , quod 
fyli^hu^ FOfitad GSiVelutieft C^ ad AX.AIce-. 
oundem «• TUm 9 quod FO fit ad AG » veluti eft reflan- 
iZt/'^''^ «"'""^ BCX ad reaangulum CAX . Jam, 
FiG. 8, ^bcw^^c i" infinitum pun6loG,fit infinit» 
10. 12. iongitudinis , tam refta GS, quam refta AG* 
Vnde in parabola parameter diametri ad u* 
tramque earum reftarum rationem infinite 
parvam debet habere k 

Plane vero > tum ratid , quam habet C Jt 
ad AX , cum ratio reftanguli BCX ad reftan* 
gulum CAX i talis eyadit , ubi punftum Girt 
infinitum abire fuppomtur. Nam in eocafu 
AX colncidit cum AC; adeoque , punftfs C» 
^ X inunum coeuntibus , fit indefinit» par^ 
vitatjs , quin pmnino evanefciti non modo re*. 
fta CX » verum etiapi reftangulum feC)C : fi* 
nitis interea manentibus , & refta AX , quc» 
evadjt AC , & reftangulo GAX , quod ver* 
tttUr in At: quadratutttfc 



u 
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L I B E R 11. 

De SeBiofiUm Conicarum in 

Plano Defcriptione . 

SUperiore libro VkJirtlis i ^uo pafto cur» 
Vos illx » qua^ coniGas feftiones appellan* 
tur ^ fuam ex cono originem trahant . Nunc> 
qua rationc eaedem curvae poflTint in plano de- 
fcribi , fequitur > ut oftehdamus . Sane Vete- 
res non aliter 9 quam cono rurfus adhibito » id 
obttnebant • Unde earum in plano defcriptio- 
nem^ velut arduuiti, & difltcile quidpiam^repu* 
tabant • Scd Recentiores i nullius folrdi opc » 
per folas linearum longitudines t eas defcribere 
docent • Qup fit » ut delcriptio illarum In pla-» 
no nullis hodie difficulutibus obnoxia depre* 
faendatUTt 

C A P. i 

Quaratione eUipJtf in plano per 
vonum defcrihi pojjit^ 
^ qftenditnr, 

a2s plano conicas fe^llones , rurfus J^ 'V^. 
iuonuni adlilbuerint ; rem tatfien non ca »»/r J,*^ ^ 
fier/^Htm tr«dideruat. qu» «i iHefle vtdetur. •CZ."' 

' ' ' Ne ' 
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Ne igitur in eandem labem no^ etiam incida^ 
11111$, conabimur $ curvas illas ita quidctn, me« 
diaiite cono, iii plano defcribere % ut ratio ea^ 
hoc paflo defcribendi non eitcidat uni^trfalU 
tat$ illa % qu^m natura fua fccum includit^ 

Quascumque autem fit conica fe£liOf 
quam oportet in pFano defcribere > utique 
ad eam determinaftdarn quatuor requiruntur« 
Horum priu& eft pofitio diametri • A/terum ell 
]p(iu$ longitudo « qu« ficuti finita in ellipii» 
& hyperbola ^ (ic inparabola infinita femper 
eflTe debet.Tertium eft parameter ejufdem dia- 
metri. £t quartum denique eft pofitio fuarum 
Ordinatarunn 

Hinc » in tradenda ' defcrlptione (cStio^ 
num conicarum , quatuor ifta nota femper al^ 
fumemus« Speciatim vero^ quod attinet ad 
pofitionem ordinatarum $ exhibebimus? eam 
per eandem illam , quam parametro concedf w 
mus i ut quas^diametri ordinatis parallela fem« 
per concipi debet « Unde hac ratione deter^ 
tninabimut fe^ionem conicam delcribendam 5 
dando magnitudine , & pofitione ^ tam diame* 
trum , quam parametrum ejus« 
^nHut "• KJtigituv adefcriptione elHp/is ordia* 
m^^J^ tMjLt^ dentur in plano aliquOji tum magnitudi- 
*iS!r1» °® » ^"*" poficione reAas du« FG , FO 1 fibi 
punt per mucuo occureutes in F. £c oporteatiin eodem 
FiQ. 8. ^^*"^ defcribere ellipfim , cujus FG fit dia. 
V * meter « FO parameter dfametri , Sc eadem FO 
te^ilta^cui omnes dlametri ordlnatse de« 
bent efie parallel» 4 

Ducatur primo planum almd CDE , oc^> 
cumtxi Plano f eaarum FG > FO ia te^a DEw 

ipu 
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ipa VO t^aralleU « Oeinde ex pun&o K , iH 
quo dux FG » D£ fefe miicuo fecant , etlgu 
tur h\ du^o t^tano re£la KC » perpendidulartS 
rupef D£ • Tum buic KC per pun£lum F^ 
diametri verticem unum $ paraliela agatur FP* 
CapiatUf porro in re^a ifta FP puit^ 
^um quodvii^ R * £t dufla RV cequidiftant^r 
ip(i GJp i abfciudatur e)£ ea portio R2 « quse 
iit tertia proportionalis; poft dua^ FO • FR. 
Deaique jungantur reflse F2 9 GR^ qusb prO- 
ducantur^ ufque donec conveniatit t tam inter 
fe in punffco A » quam cum re£la KC in pun* 

ais B • & c. 

His perafliSi Concipiatur jam ConuiSii eu^ 
jus ver^tek Ht punClUm A ^ bafis autem circu^ 
Jus BCD > defcriptus fuper BCt velut diame- 
trO, in plano re^af um BC ^ D£ . £t per inter* 
feftionem eotli' huju^ cum plano > in quo dit» 
funt tt€im FGi FO 1 habebitur eilipfis defcri* 
benda 4 

111. Sit 6nim DF£ fe^io , fa£la per tate m. 
jilanum in coni ejus fuperficie. Et quoniam j^^/ifwlu 
BC eft diametef bafis &CD Verit triangulum metLu dt- 
BAC ek cono reflum per aXem . Unde, quum J,?*tJ3?' 
bafiejusBC normiliS fit refta D£ » in qua >'*»"*^'w 
pbaum iccans Ocrurrit plano bafis ; erit re6la p^^ { 
FG diameter feftionij^ DFEt & propterea^ quia 
eadem FG feCat Utrumque latus trianguli in* 
fra verticem coni > ipfii feflio DF£ procul^ 
dubioerit ellipfii. 

Fr^terea in eadem fe^ione DF£ ordina* 
ix t pertinente^ ad ejus diametrum FG t dt« 
bent eflfe paralietaft re&x D£ « S-d ejc con^ 
ftru£lioaere£la;D£ parAlieia eft ttSix FO# 

Qua^ 
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Quare eaedern ordinatas paralleloe quoque erunt 
ipfi FO : proindeque % ficuti ellip^is DFE/de* 
fcriptae in plano re6larum FG * FO t diaoieter 
e(l re6la FG , fic ordinatas ejus diametri paral^ 
lelafi erunc reftse FO. 

Denique ex vertice coni A ducatUr refla 
AX f ipfi FG parallela , quas conveniat cum 
BC , produfla ^ in X • Et ex fuperius ofteiins 
parameter 9 quas ad defcriptse ellipfis diame^- 
trum refertur, erit ad FR » ut eft BX ad AX* 
Sed BX eft ad AX , ut FR ad RZ, five etiam 
ex conftruftione , ut FO ad FR . Q^are erit 
exa^quali , ut FOad FR t ita parameter dia« 
metrt FG ad eandem FR : & propterea erit 
FO ipfa diametri parameter • 
IV. IV. Dubitari itaque non poteft ^quiti el* 

m^btdT «. '^P'^^ ^^^ » defcrtpta in plano reftarum FG» 
tthtrfmiitaM FO methodo tradita , qudcfitas conditiones 
ttn^um^l^' adimpleat . Primo enim diameter ejus eft re- 
fnos fnppe- fta FG ; deinde diametri parameter eft re£^a 
#rt ,«i?«w;. pQ . denique eidem FO parallelfls funt etiaiti 
FiG. 8. ordinat® , qu^ ad diametrutn illam referuntur. 
Sed perfpicuum eft quoque , methodum a 
nobis adhibitamtpro defcriptione ejus eilipfis^ 
eflfe adeo univerfalem % ut non unum , fed in^ 
finitos conos ad eum ufum exhibeat • 

Nam prinio pianum CD£ duci poteft in* 
finitis plane modis. £tfi enini plano reflarum 
FG , FQ occurrere debeat in re£la D£ 9 ipii 
FO parallela j id tamen pofitionem ejus mini* 
me determinat. Deinde punflum R utcumquc 
(umi poteft in refla FP • Quo fit t ut longitu- 
do ipfius FR adhuc modis innumeris pDfiit 
^irariari • Utroque igitur ex capite iiquet , in^ 

fini* 
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finitam efle diverfitatem conbrum t qiiorum 
ope quaefitam ellipfim defcribere licebit . 

Qiiemadmodum autem ex jiofitione plani 
CDE dependet magnitudo anguli GFR , fic 
eic longitudine ipfius FR trahit anguluS 
FGR magnitudinem fuam . Unde , quia per 
quahtitates iflorum angulorum determinatur 
triangulum FRG ; perfpicuum eft , infinitam 
illam conorum diverfitatemy qui adhiberi pof- 
func , ad qusefitam eliipfim defcribendam , ex 
eo unice proficifci , quod poflit triangulum 
FRG infinitis plane modis variari * 

V. Quamquam vero infiniti fuit coni % cu}Znaim> 
auibus queefitam ellipfim defcribere licet, W f^ fint infi- 
tamen lunt omms fcaien^ » quum angulus „i^y„„^,. 
GFO non ponitur reftus. Ubi enim trian^u- l*'»''^" p'^' 
lumtex cono fectum per axem, non conltituit tur, 
cum plano bafis angulos reflos ; proculdubio Fic. 8« 
conum ipfum fcalenum eflfe oportet . Profefto 
flutem facileerit oftendere, triangulum BAC, 
feflum ex cono per axem 9 uon pofle cum pla- 
no bafis BCD re6los angulos conftituere 9 
quum angulus GFO nequaquam eft re6lus. 

. Nam, quotiefcumque FO non conftituit 
cum FG angulos reftos 5 tam ipfa , quam ejus 
parallela DE multo minus reflos angulos efli- 
ciet cum plano trianguli BAC , in quo refta 
FG reperitur . Ex conftruftione autem DE 
perpendicularls eft fuper BC^quas duorum* 
planorum BAC 9 BCD communis eft k£i\o. 
^^are , quum eadem DE fic m plano BCD, 
nec etiam duo ifta plana BAC ^ BCD refla 
Cretntad invicem. 

Ii4em yero coni poterunt efl^e^ tum reW^ 

cum 
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CURi fcahffi % (luotiQfciiinque ^ngulus GFO 
ponitur n&us • Nam 9 conftitqente FO , vel 
etiam eju$ par^UcU D6 9 re^os angulos; cu ni 
FG 5 6rit DE nornialis utrique refkarum FG, 
BG ? proindeque , tam ipr^ DJS. re6ta erit ad 
planum trianguli QACiquam 4uo plana BACf 
BCO refU erunt ad invicem , \Jndc , (i trian- 
gulum BAC fuerit iforceles t erit axis coni re- 
f^us etiam ^d planum bafis BCD ; & conre«p 
quenter iple pafUer COHUS erit reftuj , ^ qpa 
lcalenuSf 

^uf 7 ^V f?^' » non ab5 re erit , inquirerQ hpc loco % qui4 

XlrrJiTf^ ^^^^* ^** ^P^^ » 9^^ tri4ng;ulum BAC ilbfce- 

4i«m, j/i/i#. ies origtur . Nimirwm nec^flfe eft 9 lumer^ FR 

F g'^''^ ^**'*^ '0"8*tudinis9UtCRqi|adratum,adG:i- 

^ " ' fcens diametri figuram, ejufdem.diametri qua- 

dratum adppquet h hpc eft 9 du£la per alterum 

diametri verticem C re^a CS 9 ipfi FR paral- 

leU f ut CR quadratum una cum reflangulo 

ex FR in G2S fit «quale quadratP » quod fit cjp 

diametro FG, 

Ppnamus cnim 9 trianguUim B AC Ifofcer 
les efle • £t quoniam» completo parallelogram- 
mo FSGP t fit etjam ifpfceles triangplum 
PGR 9 feca|)itur bafi^ hujiis PR bifariam a 
perpendicuIo9 quod fuper ipfam demittitur ex 
pun^o G: prpindeque quadrata GR» FR una 
CMm re^angulo PRF asqualia erunt quadrato 
ex FC ♦ Sed quadratum ex FR una cupi re- 
ftapgulo PRF eft «quale reftangulo PFR t 
fivQ (stiam ^i^qUPd fubipCs FR > GS cpn- 
tinetur . Itaque erit quadratum ex GR una 
cum refl^angulo ex FR iU CS ^quale quadra^ 



to, 
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to , quod fit ex diametro FG. 

Id quum ita fit , perfpicuum e(l t trjati^ 
gulum BAC tunc demum irofceles eflepofTe, 
quum ratio parametri ad diametrum eft mino« 
ris ad majus. Nam in ifto cafu figura dittmecri» 
qua?cpnilituitur per re^angulum ex FO la 
FG^minor crit quadrato ipfius diametri FG} 
adeoque fieri quandoque poterit, ut GR qua« 
dratum , adfcifcens diametri iiguram t eju& 
dem diamctri quadratum adgequet » 

Nec fane 9 quum iforceles c(i trianguhtra 
B AC» ratio parametri ad diametrum aliter eflfe 
poted • Sit euim AK axis coai • Et , ob bafim 
trianguli BC bife^am in K f ^rit re^angu** 
lum BXC minus quadrato ex KX } adeoqiie 
multo minus quadrato , quod fit ex AX • Sed 
^^ fqperius oftenfis FO eft ad FG 9 Ut reftan- 
gulum BXCad AX quadratum* Itaque ratio 
ipHus FO ad FC ^"^ minoris ad majus, 

Vn. Sit jam ratio parametri FO ad dia- vil 
m^trum FG minoris ad majus • £t oporteat, ^^^^ ^;j; 
quq^Htam eilipnm ita quidem) mediante cono^ denJmm,»» 
in plaqo dcfcribere , ut triangulum BAC ifo- J^tT^' 
fceles oriaturjreftufque adeo ipfe conus, quo- ^*'»,''*»'* 
tiefcumque angulus GFO ponitur re^us. Fig"^8.* 

Defcribatur fuper FGfVelut diametro, 
femicirculus FQj^ } in quo aptetur refta FQj^ 
qu99 (it media proportionalis inter FO» $c FG» 
Jungatur deinde GQj^ & arcuSt dcfcriptus 
centro G, intm^Hoque GQj^fignabit in FP 
pun^tum illud H , quo qpus eft » ut tri^ngu* 
lum BaC |iat ifoiceles;, 

Qupm enim FQjt media proportionalis 
intei FO , Sc FG ; erlt quadratum cx FQjb- 

qua. 
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iquaie reflan^uio OFG 9 quod conftituit dia* 
metri figuram • Sed quadratum ex GR , feu 
GQ Una cum quadrato ex FQ^eft ssquale FCJ 
quadrato • Quare idem GR quadratum » adr 
fciTcenS diamctrl figuram % asquale erit quadra- 
to ejufdem diametri : proindeque , ex mo^ 
dftenfis 9 trian|^ulum B AC ifofceies erit • 

Patet aiitem» triangulum BAC tunc de« 
itium ifofceles efle pofle , quum angulus GFR 
iioneft majorangulo GFQ^. Nam » cxiftente 
majore « perpendicuiaris , qu» eic punflo G 
demittitur fuper FP , major itidem ^rit refla 
GQ • Quare arcus j qui de(criblti|r centroGf 
intervallo(]|ue GQj^refila FP nequaquam oc- 
curret . Ut igitur problema fit capax folutio^ 
nis f neceflfe eft , planum CD£ ita quidem int> 
clinare ad planum reflarum FG , FO , ut an* 
gulus GFR non major oriatur anguio GFQ, 

Quemadmodum vero , quum angulus 

GFR major eft angulo GFQj^arcus , qui de« 

fcribitur centro G , intervalloque GQ^^reSaB 

FP nequaquam occurrit ; fic idemarcus con- 

tinget reftam FP in unico punflo» quum an- 

gulus GFR asqualis eft angulo GFQj^eamque 

fecabit in duobus punflis , quum vicifllim eft 

minor . Unde » (icuci problema eft impoflfibile 

in primo cafu , (ic erit capaj( unius dumtaxat 

VIII. folutionis in fecundo , 8c duarum in tertio. 

dus7if^rii V*^'- Caeterum problcma principalp, d^ 

hendi riii' defiribenda elUffi in plano Per conu^ > poteft 

^•'^pn^To. etiam refblvi in hunc modum . 

num in w- Nimirum , dat is ut fupra reftis FGj FO, 

dium * ''• fifl^ eadem conftruftlo, ufque donec deventum 

Fio* 8f fueri^ad pun£lum K , utcumque «fumendum 

in 
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in veSta FP • Abfcindatur poftea ex diarnetro 
FG f produAa t fi opus , portio FV > ^qtialis 
parametro FO . Tum junfla HV 9 (i4t angiK 
ius QFS, ?5qua|is aogulo pR V, 

PrQdqcantur deinde re^^ duas GK» iSF,' 
ufque donec Tibi fpuruQ Qccqrrant in A 9 cuni 
quihus conveoiat quoque r^6la KC m pun« 
itis B I & C • Jamque , fi conqs cQucipiatur» 
cujus verte;( f\t puofluni A 9 hafl^ a^teoi cir* 
culqs BOQ 9 defcriptus fuper BC i veJMt 4ia« 
pietro ,in plano re£l;irum BC , D£ ; lmbebi« 
tur ellipfis defcribenda per interfeflioneoi CQ* 
pi hujus gum plaqQ » ii) qi^a ({at^g funt ^e^x 

FG»FQ, 

Pucatur etenim ejf pun£|o R refia RZt 
^iametro GF parallel^ « quas conveniat cum 
V^F jq 2 • £t fiqui^em oflendi poffit^ FO eife 
^d FR , ut eft FR ad R? ; jam hagc alia fplu- 
tio coincidei cum priQre f nec adeo cj^ ve^ita- 
tc cjus poterit ({ubitari ^ 14 vero oftendptur 
hac ratioqe. 

£x con(lru£^ioneangul^s QFS asqualis 
cft angulo FRV . Sed, propter parallelas QF» 
KZ , idcm aogului; QFS ssquaUs eil etiam an« 
gulo R2F . Qu^re dupanguli FRV , R?F 
(equa(es erunt i^tQr fe : $ propterea erit , ut 
F V ad FR, ita FR ^d RZ. ^d autem ex con,. 
ilru£iione F V ^squalis FO • £t igitur ^tiam 
FO erit ^d FR . u t eft FR ad RZ. ^ ^/i^, ,„ 

IX. Atqu? biflc rurfus patet, triangulum ***w«'4r«f. 

BAC! tunc demufnifofcel^sefre pofle,qiium^„/«m, f<r 
paramet?r FO miriQr eft diametro FG. Vbi -*"" A- 
enim iiorceles eil triangulum B AC, ent etiam pouji ifofce. 
jifofceles triangulurn FAR • praiudeque duo p* g 
Tovn.l% JE an« 
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anguli (jKF, RFS asquiles erunc inter fe . Sed 
6x cpn(lru£lione dsquaies funt eciamanguli 
FR V f GFS . Quare t ficuti angulusr RFS ma. 
jor e(l angulo GFS $ ita quoque erit anguius 
GRF major angulo FR V : & propterea erit 
FC major i quam F V i feu FO . 

Fatet etiam 9 non poffe trianguluni BAC 
ifofceles eife , nifi FR fit u\is iongttudinisi ut 
CR quadratum , adfcifcens diametri figuram» 
ejufdem dianietri quadratum adsequet • Nam» 
quum asquales fint » tani anguli GRF , RFS» 
quam anguli FR V 9 GFS ; erit quoque angu« 
)us GRV tequalis angulo GFR • Undei quum 
fit , ut FG ad GR , ita GR ad GV } erit GR 
quadratum arquale k^eflangulo FGV. 

£t quoniam ex conftruflione FO eft as» 
qualfs FV h crit etiam re6langulum OFGt 
quod conftituit diametri figuram , asquale re* 
i^angulo GFV • Qoare erit GR quadratum 
unacum diametri figura aequale duobus re* 
Aangulis FGV 1 GF V . Sunt autem duo ifta 
reflanguta sqiialla quadrato iplius diametri 
FG • Itaque erit GR quadratum una cum dia. 
metri figura acquale ei , quod ex ipfa diametro 
defcribituri quadrato • 

£x eo aiitem , quod duo anguli GRV» 
GFR fintetiam xquales inter fe , quum ifo« 
fcelcs cft trlangulum BAC % alia nobis fubna« 
fcitur ratio defcribendi quseiltam ellipfmi ita 
quidem, mediante conoi ut triangulum BAC 
ifbfceles oriatur • Kimirum , fi abfciflTa ex dia^ 
metro FG portioneFV $ ipfi FO cequali , de- 
fcribatur fupcr GV portio circuli , qu» fufci^ 
piat angulum , squaiem angulo GFR i quauir 

dO'* 
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doquidem porcio tfta iigiiabrt in FP ]nin£^uin 
iUud K, quo opus cft , \xt triaugulum BAC 
ITorccies (i4t* 

X. Sed nolim hic riientio prsterire, qudd 
in ucraque foiutione problenutis prlncipalis^fi Mcrihitir 
punftum.R ita quideni fumptum fuerit in rc- '^uHnloit^ 
fta Fl^ f ut portio FR fiAt medU prQpQrtio- J,*^J^^;^, 
mlis inter diametrum FG» 8c ejus paratnetrum ^oe#;f 
FO l tunc pun^um A abeat in infinitumy FiG. 8« 
propter reftas FZ , GR» quse in ifto cafu fiunt 
inter fe mutuo paralieis* 

Nam in prima iolutidne FR eft media 
proportionaiis intcr FO % & RZ • Undei fem« 
per ac eadem FR eft quoque media propontto» 
mlis inter FO , & FG ; du(e RZ % FG «qua* 
les erunt inter fe . Sed e;:edem RZ • FG funt 
etiam cx conftruf^ionc paralieias. Quareeruiil; 
puriter arquaies % & pariilieJse teSi», FZ >. GR, 
qux illas coQjungunt ad eafcltm partes : & 
propterea pun^um A, in quo e^ convei>iunti 
in iofinituaiabibit« 

In fecunda vero folutione FO p(^ aequa- 
lisFV. Undcffemper ac FR eft media propor- 
tftonaliS inter FO , & FG » erit quoque , ut 
FV ad FR » ita FR 4id FG , ^tque adeo mgu^ 
lusFRV «qualis erit anguio FGR . E^ con* 
ilruflione autem idcm angulus FRV d&qualis 
^ft etiam angulo GFS • Quare duo anguii 
FGR f GFS »quales erunt inter fe : & confe- 
quenter>quum re^ae GRtFS fiantxquidi« 
ftantes $ punclum A 1 iu quo eas conveniuat 9 
in infinitum abibit« . . 

Huc adde «quod fi per alterum diametri 
verticein G ducatur toii^ GS»ipfi FJ^ paralle* 

£ 2 Up 
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U f reAdnguium ejp FR in GS ^quale erit dl4<^ 
iTietri iigurap , quie conftituitqr per re£iangu- 
lumOFG. Unde/emperacFR^d media pro- 
portionalis Inter FO , & FG i erit quadratum 
«jus dj^quale reflangulo QFG , atque adeo «« 
quale et , quod fit ejp F^ in GS • Hiqc errt 
FR non (olum parallela i fed osqualis p^riter 
ipfi GS : Sc propterea duas GR , FS » quaei ilfas 
conjungunt ad eafdcm p^rtei^ ^ ^runt etiam a^- 
quales , Sc parallels. 

Jam » (|uum punflum A abit in iniini« 
tuip , ipfi cotfus ^erthur in cyUndrum . Un* 
de deli:ribetur (|u»rita elliplis in plano ^ non 

3uidem mediante conaf fpd adhibito cylin^ 
ro . Ct (|uidem ipfi Veter^s norunt , ellipGm 
tion folum ^K cono 9 fed etiam ex cyljndro 
erui poife • Nefcio autem $ num genuiiiam 
liujus rei rationem « qu» nobis inopinato fefy 
, obtulit , exploratam habu^rint, Nimirqmid 
evenitiquia eylindrus kaberi debct tamtfuam 
0nus f cuju^ vertcx iif infinita bafi difiantia 
reperitur* 
42«"i^ XI. C^uod quum iu fit 3 poterit df fe&io^ 
de feBhni ^ibus cyUndricis ex iis 9 qupt tn conofiunt^jur 
?ii'7rS ^'^f^^firri . Slt ergo cylindrus BCNM duo- 
fU0 in canl bus circulis paralleTis » & aBqualibus BCO 9 
wir%w!^»r MNY titraque ex parte terminatus. Sitque 
lFiO.17. ettam AK ajfis ipiius cylindri , hoc eft re^a » 
quas eoruiti cirpulorum centra cbnjuttgitf 

Secetur primo cylindrus ifte plaao 9 vel 
tranfeunte per axem AK » vel ei paralielo , £t 
quoniam hujufmodi fe£lio correfpondet eit 
qu0B in copo fit plano per verticem ; orientur 
ii% fuperficie fylindri binff reA» 1 tum inter 
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ie p cUiH eidem aXi parai/e/^ ; eritque adeo psii^ 
nllegrammum communis re^lioipfius cylJn« 
dti cum plano pr«Bdi6ko4 

Secetur fecundd idem cyHndrus plano i 
quod etfi non tranH^at per axem ejus , cum ili^ 
tamen conveniat . £t quoniam fe£iio iHti ^n 
quivalet ei % qus iu coao fit plano» non ttanP 
eunte per verticem 1 orietur in fuperficie cy* 
lindri linea undique curva : qua etiam redibit 
in orbem 9 & fpatium claudet 1 quum nequeat 
planuih fecansicoavenire cum axecylindri j 
nifi idem planum utrinque etiani ex cylindro 
ipfo egrediatur 4 

rerinde autenl « ac Itl coilo l curva ifta 
erit cireumferentia circuli « quotieicumqud 
p(anum fecans baff ipfius cylindrt eft paralie- 
iuni. £t^ fi idem cylindrus fit lcalenus» ac ^£lo 
ex eo parallelogrammo per axem BCNM , fue. 
rit ei rcflum % tam planum bafis BCD » quam 
planum feftionis FCM i kemque angulus 
BCN osqualis angUlo GFM > & angulus CBM 
squalis angulo FGNsadhuc fe^io circulus 
eritiut qule fe^lioni fubcontrari^ coni fca« 
Jeni correfpondet • 

Per contrariutti ftllio cyliiidti erit fem- 
per ellfpfis » quum nec eft bafi parallela « nec 
€idem fubcontraria . £t fiquidehi planiim fe-Fid.i^; 
cans DF£ occurrat plano bafis ^ aut circuli asr 
quidifiantis BCD in re£^a Dfitqu^ fit perpen* 
dicularis ad bafim parailelograihtni ttCNM « 
{liSii ex cylindro per axem ; erit diametejr 
jpfius ellipfis refla t^G^quse duorum. plano« 
rum BCNM«DF£ communis efl: feaio j & 
crunt ejus diametri ordinat® reflse omnes» 
• ^ $ qu» 
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qustlpfi D£ funt parailclre 4 

Sit jam FO parameter diametri FG • £t 
fldhuc per reflas , in cylindro duflas 1 defini* 
ri poterit ratio pafametri ad diametrum; Nam» 
fumpto m axe cylfndri AK pun6lo quovis A^ 
fi ducatur ex eo re6la AX > ipfi FG parallela, 
quse conveniat cum BG » produfla , in puiK- 
&o X 9 & cum lateribus parallelogrammi BM« 
CN in pun^s P , & Q ; erlt , ut parameter 
FO ad dicimetrum I^G » ita re£langulum BXC 
ad rcftartgulum PXQ^ 

Sed I duflis ex utroque diametri vertice 
re£lis FR , GS , rpfi BC parallelis ; etiam in 
cylindro continebunt ea& reflangulum , quod 
diametri figuranradaequat • Interimf quumt raw 
tione parallelogrammi FRGS , xc6kx illae FRt 
GS fint «quales » tum inter fe. > cum ipfi BC» 
reflangulum» fub iifdem contf^ntumtidem erit^ 
ac BC quadrfltum; proindeque magnitudo » 
quam habet in ellipli diametri figura» exhlberi 
poterit incylindro per quadracum , quod fit 
cx BC. 

Detiique , fi fiat sngulus FRV asquaii 
l!s angulo BFG } portio FV 9 abfcifla ex dia* 
tnetro FG per reflarh RV 9 etiam in cyl!n« 
dro parametri longitudinem exhibebit • Nec 
filentio reticendum 9 quod in cyiindro paralle* 
logrammum BCNM neqaeat eflfe refbangu* 
lum , nlfi FR^ aut er squaliSsBC, fit talis ma^ 
gnitudlnis , ut GR quadratum 9 adfcifcens 
djametri figuram , ejurdem diametri quadra» 
tum adcequet» 
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Katio defcrihendi hyperholam 
in plano per conum » ex^ 

plicatur . 



I. /^ Secnfo f qua ratione defcribl pof- Vf^^^ 
\J fit ellipfis \xi plano per conum) vi- 2JJf2i»ii 
deamus modo » ^^m pa^0 ^^ ettndem conum k^plfhtism 
byperbola in plano fit defcribenda . Dentur ^^^^^^ 
itaque in plano aliquo, tum niagnitadinef Fi^q.IO. 
cum poGtione reflasdustFG fFO.fibi mu» 
tuo occurrentes in F • Et oporteat i in eodem 
piano defcribere hyperbolam $ cujus FG fic 
diameter » FO parameter diametrl i & eadem 
FO rcfla illa^cui omnes diametri or^inat» 
debent effe parallel», 

Ducatur primo planum aliud CDE > oew 
currens plano reflarum FG % FO in refla DEt 
ipfi FO parallela • Deinde ex pun£lo K , ia 
quo du» FG , D£ (t(t mutup fecant , enga» 
tur in duflo plano refla KC » perpendicularis 
fuper DE. Tum huic KC per punftum Ft 
diametri verticem unum i parallela agatur FP. 
Capiatur porro in refla ifta FP pun« 
ftum quodvis R • Et du£):a RY -jequldiftanter 
ipfi FG » abfcindatur ex ea portio RZ » quse 
iit tertia proportionaJis poll duas FO » FR. 
Dehique jungantur re6l» FZ» GR^ quas ficu* 
ti fibi mutuo occurrunt in punf^Q A 9 fic pro* 
4ucantur « ufque dooec conveniant c^m re* 

E 4 ^ 
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fta KC 111 puna;s B , & C. 

His |)erd£ljs , concipiatiir jan) eoniiSTi ctt^ 
jus vertex (it pun6lum A , bafis autcm circu^ 
lus BCD , defcriptus fuper BC| velut diahie* 
tro, in plano re^aruHi BC9 D£ . £t per Inter- 
fefliontm coni hujus cum plano , in quo dat» 
runc reflas FG, FO $ habebitur hyperbola de* 
fcribenda • 
"• II. Sit enim DF£ fcfliD,fafta per ta/e 

^/i/4,4f pianum iii coni ejus fuperficie.Et quonlant 
!!,%Tf'piT ^C ^^ diameter bafis BCD 5 erit triangulum 
^MfitMrtJ' BAC ex conb feflam per ajtem . Undet quutn 
2te!r/I-*."*'*f*^i"s'3C normalis fit reaa DE , in quA 
Fio.io. p'anum fecans Occurrit plano bafis ; erit reaa 
FG diaftieter feaionis DF£t & propterea^ quia 
eadem FG tinum quldem trianguli lacus infra 
vertlcem conl 9 & alterUnl fupra Verticem (e* 
cat^jpfa feftfo DFE erit hyperbola. 

rr^terea in eadettl feaione DFE ofdina- 
te 9 pertinentes ad ejus diametrum FG 1 de«A 
bent etTe parallel^ reaas D£ . Sed e^ con« 
ftruaione reaa D£ parallela efl; T€€ix FO4 
Quare eltedem ordinatas pai^allelce quoque erunt 
ipn FO : proindeque « ficutl hyperbolas DF£^ 
defcriptos in plano reaarum FG9FO» diameter 
eft refka FG , fie ordinatae ejus diametri parai^ 
Iel« erunt refta FO* 

Denique ex vertlce coni A ducatur reaa 
AX , Ipfi FG parallela , quas conveniat cuttl 
BC in pun^o X . £t ex fuperius oftenfis pa^ 
raitieter 9 quSD ad defcripcas hyperbolse diame« 
ttum referturi erit ad FR 9 ut eft BX ad AX» 
Sed BX e(l ad AX , ut FR ad RZt five etlacM 
tx coQ(tcu^ne^utF04dFK#Quare erit 
• "^' '" ■ cx ' 
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eir flsquali % ut FO ad FR 9 tta parameCtr dic- 
metri FG ad eandem FR : & propterea erit 
FO ipfii dlametrt paranteter b 

III. OubitaH itaque non pOteft iquiti hy« tft. 
perbola DFE , defcripta in plano re£larumi ^^SST «^ 
FG, FO methodo tradita^quasfitfls conditiones •w-/«*«» 
adimpleat . Primo cnim diameter ejus eft rc- oiiJw^* 
£laFG;deinde diametri parattieter eft refta ^'J^^ 
FO 5 denique eideiti PO paralJete funt ctiart !•♦. 
ordinat^ , qu« ad diametrum iilam referuntur^ FiG.iO» 
Sed perfpicuum eft quoquc > lAethodum a 
tiobisadhibitaifti pro defcriptione ejus hypcr- 
bolx y eflfe adeo univcrjhkm » ut non linum » 
fcd infinim eonos ad euni ufum exhibeat • 

Nam primo planutti COE duci poteft in« 

finitrs planc modik w Etfi cnifh plano rcflarunl 

FG , FO occurrer^ debeat in re£la D£ « ipfi 

FO parallela j id tafctien pofitlOnerA cjus itiiniib 

liie determinati Deinde pun6lum R utcumquci 

fumi poteft in re£la FE^ • Quo fit 9 ut longitu*^ 

do ipfius FR adhuc thodis innuiiierlk polfit 

variari v Utroque igitur ex capitc liquet ^ in^ 

finitif» eire diverfitatetti conorum 9 quorum 

dpe qusefitam hyperbolam defcribere licebit • 

Otiemadmodum autem ex pofitionc plani 

CDE dependet magnitudo angutl GFR , fic 

tx longitudin^ ipfius FR trahlt anguluf 

FGR magnitudinem faatti ^ Uodc 9 quia per 

quantitates iftdrum angulorum detcrtninatuf 

triangulum FRG i perQiicuum eft , ittfinitam 

illam cottorum diverfitatemi qui adhiberi poCb 

funt 9 ad qudefitam hyperbolam dcfcribcndam» 

ex eo unice proficifci ^ quod poilit triangas 

lum FRG infiaitispl«lie taiodif variari « 

ly^Quam^ 
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IV. 1V« Quamquatn vero infiniti lint coni^ 

immfimtU' quibus qu»iita(n hyperbolam defcriberc licet» 
fimMmitm' ii tamen funt omnes fcaleai > quum an^ulus 
tMui pts^ GFO non ponitur rectus. Ubi enim tnangu- 
Art , Mffti-^ jyj^^ ^^ ^^^^^ feftum per axem» non condituit 

FxG.io. ^^™ plano bafis angulos reflos ; proculdubio 
conum ipfum fcalenum eflfe oportet •' Profe£lo 
autem facile erit oftendere^ triabgulum B AC, 
leflum ex cono per axem $ non pofle cum pta- 
no bafis BCO re£los angulos conflitaere 9 
quum angulus GFO nequaquam e(l reflus. 

Nam, quotiefcumque FO non conftituit 
cum FG angulos re6los ; tam ipfa , quam ejus 
parallela D£ multo minus re£los angulos effi- 
ciet cum plano trianguli BAC , in quo refla 
FG' reperitur • £x con(lru6bione autem DE 
perpendicularis e(l fuper BCtquas duorum 
planorum BAC • BCD communis eft feflio* 
, Q^are 1 quum eadem D£ (ie in plano BCD» 
necetiam duo ifta plana BAC^BCD re£U 
erunt ad invicem • 

lidem vero coni poterunt e'(fe^ tum reSti^ 
cum fcaleni % quotiefcumque angolus GFO 
ponitur reflus • Nam » conftituente FO , vel 
etiam ejus paratlcla D£ , re£los angulos cum 
FG ; erit D£ normalis utrique reflarum FG, 
BC : proindeque , tap ipfa DE re£la erit ad 
pianum trianguli BAC»quamxluo plana BAC» 
BCD re£U erunt ad invicem • Unde » (i triaa^ 
gulum BAC fuerit ifofceles » erit axis coni re« 
£lu5 etiam ad planum bafis BCD ; & confe« 
quenter ipfe pariter conus erit re£lus ^ Sc noa 
fcalenus. 

jB^riinh ^* HinCf ai i^»$wdm cafum conirc^ 

ffi^ 
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Bfi f non abs re erit , inquirere hoc loco y quid 
faaii fit opus , quo triangulum BAG ifofce. J^JT^I!;^ 
l€S oriatur . Nimlrum nedBffe eft , (umere FR ^^i^ 
talis longitudlnis , ut GR quadratum fits-t»/. 
quale quadrato diametri unacumejus (igura; Fio.iOw 
hoc eft 9 du£ia per alterumi diametri verticem 
G re£la GS » ipfi FR paralleia , ut GR qua- 
dratum iit asquale quadrato ex FG una cuai 
veflanguto ex FR in GS • 

Ponamus enim t triangulum BAC ifbrce« 

les effe • £t quoniam, completo parallelogram* 

mo FSGP 9 fit etlam ifofceies triangulum 

PGR 9 fecabitur bafis hujus PR bifariam a 

perpendiculot quod fuper ipfam demittitur eit 

pun£lo G:proindeque erunt quadrata GR9FR. 

cequalia quadrato ex FG una cum re6languIo 

PRF . Sed reaangulum PRF eft squale qua« 

drato ex FR una cum rcftangulo PFR . Qua* 

rcidempto communi quadrato ex FR^erit 

GR quadratum asquale quadrato ex FG una 

cum rcd^angulo PFR 9 hoc eft eo 9 quod fit ex 

FR inGS. 

Idquumi*ta (it , perfpicuum eft 9 trian' 
gulum BAC ifbfceles effe polfe 9 non modot 
quum ratio parametri ad diametrum eft mino« 
ris ad majus 9 verum etiam , quum eadem illa 
ratio eft vicidim majorisad minus . Nam in u«) 
troque cafu nihil obftat 9 quominus poffit 
quandoque GR quadratum asquale effe qua» 
drato diametri una cum ejus figura • 

VI. Oporteat jam , qucfitam hyperbo- vi. 

lam ita quidem , mediante cono , in pl^no de- ^^^j^ 

fcribere , ut triangulum BAC ifofceles oria» dmm , m 

tur I ceflufque adeo ipfe comis 1 quotkfcum»|!irr «ie«^* 

^ " que 
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anm , rf*f« que angulus Gt^O ponitur re^uS. 
%J''"^' Ex punfto F erigatur fuper FG perpert*^ 

Fio.io» dicuJaris FQ^, qu« fit media proportjonali^ 
interFO,& FG. Jungatur deinde GQj^ Sc 
arcusidefsriptus centro G» intcrvalloque GQ» 
fignabit in FPpun^um illud R^quo opuB 
e(l , ut triangulum BAC iiat ifofceles. 

Qujim enim FQjit media proportionalte 
iriter FO , & FG ; erit quadratum ex FQ_«- 
quale rcflangulo OFG • quod conflituit dia- 
metri figuram • Sed quadratum ex GR', fcit 
GQ eft ;equale FG quadrato una cum quaclra« 
to ex FQ.Qu^re idem GR quadratum xqua^ 
le erit quadrato diamctri FG una curti ejus fi« 
gura t proindeque , ex mox oftenfis 9 triangu* 
lum 6AGifoiceIeserit* 

Patet autehi » triangulum hAG femper 
ifbfceles eflfe po(tQ , cujufcumque itiflgnitu* 
dinis fit angulus G^R • Kam , quum fit GQ 
maior 9 quath GF : arcuS 9 qui defi:ribitur cen* 
tro Gi intervalloque GQ^refta FP fempcr oc- 
ctirret • £t quia cam fecabit femper in duobu; 
pun£lis i hinc inde pofitis a punflo F ; liquet 
problema duai^ femp&r foIUtioiles admittere« 
^..^"* . VII. Uic etiarti problema principale , d$ 
«f«i M^cfi^ d€fcribenda byperbola tn plano fer conum i po« 

ull^T ^^* ^^^^^^* '^^ ^^^^ modutn . 

fUnoptrc^' Nimiruth » datis ut fupra reflls FGi FO» 

!tt^^4^r^ fiat eadem conftruflio, ufque donec deventunt 

^^* fueritad punftum R^utcumque fumendum 

Fio.io. in refta FP . Producatur poftea dlameter GF 

ufque ad punflum V » ita ut fiat FV asqualis 

parametro FO . Tum jun£la RVt conftltuatuc 

Mjtilus GF^i^qwiis nngulo FR V # 

Coxi, 
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Conveniant porro reftac du» GR «PS in 
A 9 iifdemque occurrat quo^ue re£la KC hi 
punflis B9& G • Jamque» u conus concipiatupf 
cujus verteji; (it pun^um A » bafis autem cir« * 
Gulus BCO » defcriptus fuper BC , veiqt diaw 
nietro » in plano reflarum BO, D£ ; habcbitur 
hypecbol^ dcfcribenda per interfe£lionem oo« 
ni hujus cuni pl^no ^ in quo ^^t^ funt re£las 
FG»EO. 

Ducatur etenim ex ^unflo R re^a RZ» 
diametFO FG parallel^ , qua? conveniat cum 
AF in Z • £t fiquidem oftendi poffit » FO efle 
ad FR » ut eft FR ad RZ ; jam haecalia folu- 
tio coincidet cum priore » nec adeo de verita- 
te ejus potprit diihitari.Id vcrp pftendetur 
Mc ration^f 

£x conftruflione angulus GPS o^qualis 
eft angiilo FRV • Sed , propter parallelas FG» 
RZ » idem angulus GFS «qualis eft etiam 
angulo RZF . Qu?re duo anguli FRV» R ZF 
ssquales Qrunt inter fC' : & propcerea erit » ut 
FV ad FR,ita FR ad RZ.Eft autemex 
conftruflione FV asquajis ipfi FO . Et igitui: 
€tiam f6 erit ad FR » ut eft pR ad RZ , 

Vllf 

VIIL A^ue binc rurfus patet , non pof- jg^^Juin 
le triangulum BAC ifofceles effe , nifi FR fit *^'«««'»'^ 
talijB longitudinis , ut GR quadratum fit ocr [uium] ftl 
quale quadratQ diai^etri pG una ci}m ejus fi- ^"^^J';^ 
gura. p^tftj^ ^ififtf- 

XJhi enim ifofcelesefttnanguIumBAC» £'• 
erit ctiam ifofceles triangulum FAR ; atque 
adeo duo anguli ARF » AFR ssquaies erunc 
inter fe . Unde , qoum ^equales fint » tam an- 
i;uli pRF » RFjS I quam anguli FR^ , GFS i 

crit 
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erit quoque angulus GRV «qualis an^ufo 
GFR* & propterea, quum fit 9 ut FG ad GR, 
ita GR ad GV ; erit GR quadratum asquale 
re£languIo FGV • 

Jam re6langulum FGV eftsequale qua* 
dratoex FG una cum reflangulo GFV • Ita- 
que^quunifpropter «quales F V«FO,rc6langu« 
lum GFV fit cquale re£langulo OFG » qiiod 
conftituit diametri figuram ; erit idem re6lan* 
guium FGV » vel ea lequale quadratum, quod 
fitex GRi«quale quadrato diametri FG , 
una cum figura ^ ad eandem dlametrum perti- 
uente. 

Ex co autem » quod duo anguli GR V » 
GFR fint etiam oequales inter fe, quum iforce* 
les eft trlangulum BAC ^ alia nobls fubnafcu 
tur ratio defcribendi qusfitam hyperbolam ita 
quidem t mediante cono, ut triangu!um 6AC 
irofceles oriatur • Nimirum , fi produ6la dia- 
fnetro GF , ufque donec fiat F V «^qualis FO, 
defcribatur fuper GV portjo circuli , qus 
fufcipiat angulum t aequalem angulo GFR i 
quandoquidem portio iila fignabit in FP puo- 
£^um illud R,quo opus eft ^ ut trianguluin 
BAC ifofceles fiat. 

riiJi^'f«« '^* L^"^^ igitur , Iiyperbolam in plano 

titfcrulitir per conum defcribi iifdem omnino modis, qui- 

Mm^u!!!n9n ^^^ pr«cedeiTti capite eHipfis defcrlptianem 

tfnndrMm obtinuimus . Interim in utraque cam defcri» 

Fm*']'©. "'^"^* ratione ^eri numquam potefl , ut pun- 

^um A , in quo duas re^se FS , GR fibi mu- 

tuo occurrunt f abeat In infinitum \ mc id€0 

ipfi cim$tt , quQ mediafgtc kypethoh dtfcribi^ 

tMt I tnfMam vwi fotwt ig ^ylinihum. 

Nanif 
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Nflm » quancum sd priorem attinet de» ^ 
fcribendi rationem , ctfi juxta eam t tam pro ^^* °* 
ellipfitquam pro hyperboia ducenda Ot per ^^* 
^unflum R , utcumque fumptum in FP t re* 
£ka RY diametro FG asquidiflanter , ex qua 
deinceps abfcindenda portio RZ talis longt* 
tudinis , ut fit tertja proportionalis poft duai 
FO 9 FR ; perfpicuum eft tamen , reflas FG » 
RZ exiftere ad partes contrarias ipnus FR^ 
quum agitur de defcribenda eliipfi } & ad par« 
tem eandcm ejufdem FR , quum quasftio eft 
de defcriptione hyperboi» • Unde ^ junflis 
reflis FZ, GR lient eas quadrilateri latera op* 
pofita in eiiipfi i & fc inviccm deciHTabunt in 
liyperbola. 

Quantum vero fpeJlat ad alteram defcri- 
bendi rationem , juxta eam pro eliipfi quidem 
abfcindenda cft ex diartietro FG portio FV» p^ a 
sequalis parametro FO; pro hyperboia *vero * 
producenda eft ipfa diameter verfus F $ ufque 
donec fiat FV asqualis FO • Et quamquam de* 
inde pro utraque curva fieri dcbeat angulus 
GFSiasqualls anguio FRV.; liquet umeni re* 
flam FS exiftere ad partem alteram diametri 
FG reiate ad reflam FR in Cllipfii & jacere in- 
tcr diametrum FG , & ipfam FR in hyperbo- 
la . Unde i dufla GS asquidiftanter eidemFRi 
fient rurfus GR * FS quadriiateri latera oppo« 
fita in ellipfi 9 & fe mutuo decuflabunt in by« 
perbola. ^^ 

' X. CflBterum /V; JbyperMa defcribenda ni- -6«' hpf^' 
bil obflat • quomims ratio paramtri ad dia^ J^uiulerT] 
mtram fit etiam aaaa/itatis . Et quum id *«'t/ 'f'/" 
contmgit f aahuc afdem modiS eam aefcribe» Mmr»Arfi. 
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ire licebit • Hujurmodj autem hyperbof a , in 
quA dbmeter parameirum fuam ada;quat« 
communit^r a Geomctr/s vocatur aqtiil(^t^ra% 
$t (}uamquam eliipfis (juoqjii^ defcribi poflit 
diametro ^ & parametro ^ qu9 fcabeant intec f^ 
fationem dpqualitatis ; h«c tamen non fQrcitur 
Hpmen flliffis aqusiatera * nifi ipfi iUud etiam 
accedat t Ut ordinata^ re^o^ cum diatQetro 
angulos conftituant ^ 

Unde a^tem fiat i ut byperbol^ vocetur 
lequilater^ $ per (blara sequalicatem diametri 
cum parametro t fed non item eilipfis s aitbi 
quidem a nobis oftendetur • Tatitum hic ob- 
fervabimuSf ellipfim asquii^ter^m non ^lUm 
f flc 9 quam ipfiiin circuium • Qb o^alitatem 
^nim parametri cum diametro , ^rit m ea aua* 
dracum cujufque ordinata? as.quale pariter re- 
^angulo^ quod fub corref^ondencibqsi dia^ 
metri portipnibus , ah utroque yeftice funvf 
ptis f continetur • Unde 9 quum eadem ordi* 
nata re^ps cum diametro ait^fulos con(lituat> 
natura ellipfis ocquilaterss h^a^c erit , ut aua* 
dratum cujufque dlametro perpendicut^ris 
adaequet refl^ngulum , fuh ipfiiis ^iametri 
portionibus contefitum, 

Et fane haud di^cile erit oftendore, el/i% 
pfim « cLux dcrcrihitur methodo fuperius tra- 
dita , circulum fieri , quum sequales poounY 
TPia. 8f tur refloB FG9FO ,re£turqueetiamangulus 
GFQ.qui fub ils rc£lis contlnetur.Jam eqim» 
ratione angufi re£li |, triangulum per a^em 
fe^um B AC redos conflituit angulos , Um 
cum plano bafis BCD^quam cumplanofe* 
^ionls DFE • Itaque ^ fi QUendipofiit « tfia^^i 
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giila duo ABC 9 AGF .efle.fimfiid inter fe; fep 
£lio » fa£la in conot erit bafi fubcontrarja ^ at- 
que adeo circulus, per fuperius oftcnfa • Id ve* 
lo demonftrabitur in hunc niodum. 

£x conftruflione FO eft ad FR 9 ut 
FR ad RZ • Itaque , femper ac ponitur FO 
squalis FG 9 erit ctiam , ut FG ad FR 9 ita 
FR ad RZ . Hinc triangula duoGFR , FRZ 
liabebunt circum ^equales angulos ktera pro- 
portionalia t proindeque in iis angulus FCBL 
angulo RFZ erit pariter dsqual/s.Sed 1 proU 
ptpr paralielas FR 9 BC» angulus RFZ asquar 
lis eft angulo CBZ • Quare 9 quum «quales 
iint anguii FGR, CBZ 9 duo trianguia AfiC, 
AGF a&quiangula erunt 9 & confequentcr iU 
milia inter fe*. 

XI. Hinc autem imma ratio eJucefcU % seaLu 
curfiWo fubcomraria % ncn ellipfim ifed cir^ fu^toHtfMri^ 
€ulum nobii exbibeat . Nimirum ellipfis abit hlTariusfx. 
in circuium , quum ei li:ec duo contingunt ; p^nitur, 
PrimumyUt ordinat» re6los cum djametro an« P^^* ^* 
gulos conftituant • Et d.efnde 9 ut parameteo 
«quaiis fiat diametro 9 ad quam refcrtur . J^ih 
horum. utrumque praBftat ie6lio fubcontraria^ 
£x eo enim 9 quod in ipfa^ tam planum fecanSf 
quam planum bafis re^lum fit plano trianguli/ 
per axem fefli ; fiunt.ordinats 9 diam^tro per- 
pendicuiares • £x eo auteni , quod per e^dem 
iJla piana abfcindantur duo triangulafiniilia; 
kiter diametrum 9 & parametrum ejus asquaii^ 

tas inducitur. 

Unde hac occajBone notetur boc loco ve- 

'lim , quod 9 ficuti urdinats reAos femp^r cum^ 

diametro angulos conftituunt^ quotiefcum? 

: Tom^U F quc 
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tyistt ^hrkmtmnguii BAC reflum eft, eam «d 
*|^tan&m , bafis BCD « qiiam a(I plancrm fe&io- 
nfs DFE ; lca ratio parametri FO ^ cliame» 
trum IFG fit fefnper^qualitatiSt quotlefcuaw 
\que duo triangula ABC • AGp fuptt fimilia 
inter fe . Neque extim ea triapgula polTunt eC- 
fs ^nter fe fnnilia , iiifi talia fint qi^oque triaa» 
gula BKF t CKG . Unde , quMia fit^ut BK 
aid FK » Ita QK ad CK ; ertt reiE^q^uIum 
BKC (eqiittte re^angtilo FKC • fS<^<I t prppter 
circuitini PCD » quadratum ex DK efl pBqu^lo 
re£):gnjguio PKC. Quare idem DK qQadra- 
jium ?rit etiam tequale re^anguio FKG : A 
propterea , quum FO fit ad FG , ut cflt DK 
quadr^twi) ad reftan^ulum FKG > ^iuas FO , 
FG ^runc p^riter {Bqualej ipter fe. 

• Qftepdi id etiapipoteftln Imnc fnodum. 

QnpDjam diro {rjtitngula ABC , A(5F ppuua^ 

*; tur fimilia ytm an^ulps ACP asquatts mn^a^ 

la AFG:&.popr^rcaj qcfum fiut sequal^ duo« 

' hu? rc^is , tam duo apguii ACB t ACX, 

quam duo an^i^ AFQ > PFG ; er!t quoqxie 

an^uips ACK f^quali; anjgqlo ^FG • 3<^4 f ob 

pacalleUs FG^ AXt «o^U^u^ 9FG'psqqa|itf 

eft an^uto BAK •hMu^ f quum isrquales fmi 

f tiam duoapguli ACX i PAX j erit , «?> CX 

nd AX ^ ita AXad PX rprpiitdeque ^rit AX: 

qua^ratum ^qugl^ rej|^apguioBXC.J|E(|ati«» 

tepi , ex fMperipj; pftpnfis i qt F0 ad FG i itat 

veflanguium BKG ad AX quadratum t Qua* 

re duoB F0> FG pariter iptcr fe «qualej erqnt» 

- 'Hoc idem erqi qtioqqe fioteft ex eo, 

qi»p^;,(i fiat anguius FR V 9 cequalls angula 

VlrQ$ ponip FY>abfc|fla ex diametro ¥ih 
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per reflafn RV 9 parainetrr FO iongrtudiiieni 
adppquet • Nam ^ propter frmititiidjnem trian^ 
i;iiloruni ApC , AGF . angqlus ACB , fivc 
ARF ^rit ?&(juafi5 ai^guio AFG * Undet quum. 
fine leqn^I^s duol>us rc^is , tarq duo anguli 

ARF ;FRC f quftm duo anguli AFG , BFG; 

eric quoque gngulus FRG (equ^iiis angulo 
BFG . Qnp lit , ut rc^ R V cadat fuper RG;» 
^tque adepr coeuntibu^ in unum pun^is G, 8s 
V >^nt portio F V Jtqugli? diametiro FG* 

G A P. IH. 

■ . • •• 

ParahQUm in flano p^r CQmm 
defcrihniiraUo apmtur. 



I.' 



^ * li T) Oft tradit^ni rntioqem defer[bendi Pt^^n^ut ^ 
l ' in plaQQ per conum , tam Qiripfim, ^JJfJj^'','^ 
quaiQ ^ypCfbplam I ^p^rienda nobii; tandent ^^rit^/M . 

cft m«thodu* , aua d^fqrihi fof^ h pkw pa- Jj^j;;;; '" 
Toiila ^ ^oi^m 94ifiMtp cf>no. Fig!i2., 

|)entur itaqae pofitiQne \x\ plano aliquo^ 
reSls du^ FG 4 PO i fibi mutuo occurrentes . 
in Fi quarum prior FG fit infinita^verrus' 
G ^alt^ra FO fit etiam m&^nitudine d4ta . £&. 
opprieat f in eodem piano defcribereparabo- 
lam^^ujus FG fit diaiMeter^ FO parameter 
diametri $ ft eadem FO re^ i|]a • cui omaes ^ 
diamctti Drditiat^ dcbent eflTe p;(railei$s« 

Pqcatar pTimo pl^num aliud CDE, oc« 
ciirrens ptano re^arum FG t FO in refka DE^l 
iffi FO ^raiiela J Die^Jiide ex pQnflo H > i<^ 
,.^ " " F 2 quo 
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quo dusi ¥G\ DE fefe mutuo fecanc , enga^ 
tiir 111 du6lo plano re£la KC » perpendicularii? 
fuper DE.TumMhuic KC per punftum Fp 
diametri verticem i parallela agatur FP. 

Capiatur porro in refta ifta FP pan- 
(lum quodvis R • £t du£la RY ^equidiftan ter 
ipfi FG 9 abfcindatur ex ea portio RA $ qu» 
fit tertia proportionalis poft duas FO » FR.^ 
Denique jungatur AF , & tam ifta » quam aU 
tera AR producantor , ufque donec conye* 
niant cum re£la KC in punJlis B , & C. 

His pera£lis , conclpiatur jam cbnus» cu- 
jus vertex (it pun£lum A » bafis autem circu- 
lus BCD , dePcriptus fuper BC, velut diame. 
tro, iii pknore£larum BC» DE . £t per inter*^^ 
feflionem conl hujus cum^ planp , m quo dat» 
fuattelEix FG^FO » liabebitur parabola'de- 
fcribenda • 
xjdp^s. J'- SU enim DFE feaio , fafta per taie 
»o/«.«//«f4f pUnum in coni ejus fuperiicie.Et quoniam 
AriX»-- SC ^^ diameter bafis BGD j erit triangulum^ 
■ffr'"il/w ^^^ ^^ ^^°° feftum per axem.. Unde, quumj 
fhat'.^ "^' bafi ejus BC normalis fit re£la DE » in qua^ 
FxG. 1 2« planum fecans occurrit plano bafis ; erit teSta 
FG diameter fe£lionis DFEi & propterea, quia: 
eadem FG uni latcrum tnanguli AG eft pop» 
rallcla , ipfa fe£lio DF£ erit paribola. 

Prasterea in ^adem fe£lioAe DF£ ordtrn^' 
t« » pertineetes ad ejus diametrum FG ,.de« 
bent elTe parallelse reftos - D£ « .Sed lex con«* 
ftru£lione re£la D£ parallela eft refhe FO.* 
Qiiare eosdem ordiaat(epin'9liel«»,quoqueerunt 
jpfiFO: proindeque » ficuti paraboliD DFE» 

defcript» in pitno redaiiyitt FC^FO^di^jn^ter 

* . 

cft 
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eft refla FG ^ fic ordinatte ejus diametri paraU 
lelse erunt re£l» FO. 

Deniqueex fuperius oflenns parameter» 
quse ad dercriptaB parabolas diametrum refer« 
tUr, erit ad FR , ut eft BC ad AC, five etiam, 
uted FRad AR .Sedex conftTuftione^FR 
cft adAR, utFOadFR.Quare erit ex as- 
quaii 9 ut FO ad FR 9 ita parameter diametri 
FG ad eandem FR : & propterea crit FO 
ipra diametri paraineter • 

III. Dubitari itaque non poteft t quin pa- . "^;^ 
rabola DFE , defcripta in planp reflarum Je^J^ «. 
FG,FO raethodo tradita,quafitaB conditiohes "'T{f'!!'i 
adimpleat • irrimo enim piameter ejus ell re- eonvrum , 
ifta FG ; deinde diametrj parameter eft reaa/,7;,j[%j;: 
FQ ; denique eidem FO paralielas funt ctiam t^tr. 
ordinatos , qiliB ad diametrum illam referuntur. Fio.i 2. 
tSed perfpicuum eft quoque / metliodum a 
nobis adhibitam I pro defcriptione ejus para. 
botsB , Gfft adco atfiverfakm 9 ut non unurti 
fed infinit^s conos ad euni ufum exhibcat • 

'- Nam prinio planum CD£ duci poceft in- 
finitis piane inodis, £tfi enim plano rcflarum 
FGs FO occurrere debeat in re£la D£ , ipfi 
FO parallela ; id tamen pofitionem ejus mini- 
me determinat. Deinde pun£lum R utcumquc 
fumi poteft in reftaFP . Quo fit , ut iongitu* 
doipfius FR adhuc modis innumcris pofilt 
variari • Utroqueigiturcx capite liquet , in» 
finitam eflfe diverfitatem conorum 1 quorum 
•ope qu^fitam parabolam defcribere licebit . 

Quemadmodumautem ex pofitionc piaai 
CD£dependet magnitudo anguli GFR , fic 
•x longijtudiae ipfiiis FR trahit parallelo. 

,. .^ F 3 ' gram- 
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graminum FKCRUcitudiiKmruam • Xjodt # 

quia idem parallelOgramitiUm detcrminatur « 

.tam per fuam latttudaienl » quam (ler magni* 

tudincm ahguli GFRiJiquet, infiAitaih iU 

Jam conorum diverGtatem 9 qui . adhiberi poCr 

func ad qusefitanl parabolam defcrib^udaiil $ 

non aliUnde pendere , qUam ex eo » quod poC* 

fic parallelOgrammum FKCR infinitiS pUae 

modrS variari • 

IV. IV. QuatftqUam VerO infiniti lint cdnli 

^s-fiirhX ^^'^"^ qu*fitam parabolam defcribere licet, 

witi m*^ ii tamen funt omnes fcaUni 1 c)uum angulus . 

"'Jku^.^r^. GPO "^" pottitur reaus 4 Ubi enim trianga- 

^rt , mftri' j|,rti, ex cono feftum per altem» ttOil cottditaic 

*FiG.i2* ^^*" plano bafis angulo^ re£loS)j)rOCUtdub!o 

conum iprum fcalenum eOeoportet « VxoteEto 

autcm facile erit odendere» triangulum B AC» 

feflum ejt cono per a^em 1 nott poflfe tutti plt- 

no bafis BCD reflos attguIoiS conftituerct 

quum angulus GFO neqtuquam e(l refkus^ 

Kam, quotiefctimque FO non cOnflituit 
cum FG angulos; re£lo$ i tam ipfa , quam ejus 
parailela DI multo mittUs re6loS att^uioSi effi- 
ciet cum plano trianguli B AO , in quo refta 
FG reperitur • ILyt con(trii£liOiie autem D£ 
per{)endicularis eft fuper fiC « qua^ duOrum 
planorum 8 AC 9 BCD communis eft feflio. 
Quare * quum eadem D£ fic in plano BCD, 
necetiam duo ifta plana BAtS^fiCD re£U 
^eruntadittvicem. 

lidem vero cottf poterunt efle, tum r^fi?/» 

cum fcalenif quoticfcumque angulus GFO 

' ponitur re6lus • Nam 9 cottftituente FO # val 

«tiam ejus parailcla D£»re£t0£aiiguioscjj0i 

; ^ FGj 
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i FG S erit D£ nornialis utnV}ue leflatum FG# 
I BG : prouideque , tim ipfii DE refla erit ad 

^ ptouumtriaaguUBACtquafflduopUiiaBACt — > 
I BCO refta eruai ad invicem • Uode | fi trian- 
I guiumBAC(aeri^irorceies»eritaxiSGonire« . ; 
i &US etiam ad plaoum bafis, BCDi 4^ con(e« 
qi^nter if»(e pariter cqqi#s erit re^us^ & aon 
lcal^ausr - ' . , . , 

. V.* HiWitad d^nkndstm cafum canire^ ^ J* , 
3$ • nott «bs f e erit , uiqiiirerc noc loco « quia ruur , «« 
fa^u, fit opus , quo trianguium BAC irofcc; ^^^^L^;. 
les oriatur • Nimirum neceflfe eft , fumere FR aum.ihje** 
taJis iongitudinis 9 ^it fiquidemi in diametrO p7g.72» 
FG capiatur puaftum aiiquQd G % Sc jungatu^ 
CiR.9fitGR quftdratum uaa cum reftangulp 
OFG ^quale duoirus quadr^^tis FGj FR • 
^ Ponamusenimf trianguluniBACJforce- 
kf eflfe » £t quoniam » dufta GPt ipH AF 
parailela % fit etlam ifofceles triangukim PGF> 
iecafcituc bafis hujus t^F bifariam a perpen- 
dicWo» quod fuper ipfam demittitur ex punft^p 
G : puroiJ3de:que GR quadratum una cum rer 
daogulo PFR a^uale eric duobos quadratls 
i^G,FR. 

• Uiterius , quia paralielaB funt tnter (e,^ 
ism reftce GP » AF , quara* reaae FG , RA; 
erit , ut PF ad FG , ira FR ad RA . Sed ejc 
conftruaione FReftadRA »ut FOikIFR. . 
itaque erit ez xquali 9 ut PF ad FG , ita FO 
dd FR ? & proptcrea » quum reflanguium . 

PFR fit sequale reaangaio OFG ; erit GR. 
quadratum 4|na cum reaaogulo FGO aequale 
€tiim quadratis FG % FR. • ^j 

VI* O^orteat jai« ^ q,u«(iiam. p»wbo- ^.w *mf- 

F 4 lam 
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lu^p «^lam ita quidem , mediante cono , in p(ano de^ 
trTanfHiJ^^e^tli^ete , ut triangulum BAC ifofceles oria» 
ftrMwtmfe- lup j re^ufque adeo ipfe conus , quocie(cuni* 
ifTJutfH. q^^ ahgulus GFO ponitur reftus. 
Fio.i2. Abfcindatur ex diamecro FG portio 
FQ » quce (ic xqualis dimidio parametri FO* 
Deinde f fumpto in eadem diametro pun£to 
quovis aiio Gf demittatur ex eo re£UGT » 
perpendicuIaTis fuper FP /£t circulus f tranf^ 
iens per punfla tria T^G^Q» fignabi): ia 
FP punflum illud R t quo opus eft t uc trian* 
guium BAC iforceles fiat. 

Quum enim ex con(lru£irone FO dtipU 
fit ipfius FQ^; erit reflangulum OFG dupluih 
quoque refkahguli GFQ . Sed f ob circuium > 
tranfeuntem per quatuor punAa T» Rf G» Q« 
rcflangulum GFQ^eft sequale reftangulo 
,RFT • Quare idem rcflangulum OJFG erit 
duplum pariter reflanguli RFT. 

Hinct quum fit GR quadratum una cum 

duplo refcanguli RFT «qualc duobus qua« 

dratis FG , FR ; erit etiam GR quadratum 

una cum re^langulo OFG cqualc iifdem qua« 

.dratis FG $ FR : proindeque f per ea f qus 

mox oftcnfa func f parabola ita quidemfme« 

diante cono« in plano defcribetur, ut triangu* 

lum B AC ifofceles fiet. 

•" viT.. VII. Sed notetur hic vclim f quod fi jun- 

j?m ti gantur punaa Q • & R per reftam QR , li«c 

«iim«<i(^r4.cumdiametro FG re£los angulos conftituet • 

}«rrtJ'trQjiJ'"' ^"'"^ » ratione circuli f tranfeuntis petr 

^nen^, quutuor pun£la T, R , G , Q f asqualia finft 

^'^^•^«•reaangula GFQ f RFTierit f ut FG adET^ 

ita FR ad FQ : proiadeque angulus FTG aa» 
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galo FQR «quatis erit • Sed ex conftruflione' 
aogulus FTG eft re£fcus.Quare re£lus erit 
pariter angutus FQR. 

Id quum ita fic i problema de defcriben« 
da in plano parabola ita qujdemt mediante co« 
no , ut triangulum B AC iforceles oriatar $ fa« 
Cftius longe refoki poterit in hunc modum • 
Niitiirum abfcindatur , ut antea % ex dlame*^ 
tro FG portio FQj^quse fit OBqualis dimidio 
pirametri FO • Erigatur deinde expunflo Q 
re£la QR » eldem diametro perpendrcularis • 
£t refla ifta. QR fignabic in FP punflum iU 
lad R^quo opus eft^ut triangufum BAC 
Ifofceles fiat • 

Ex tttraque autem conftruflione perfpi« 

cuum eft 9 triangulum BAC tunc tantum ifo« 

fceles elTe poflfefquum re£la FP non conftituit 

re£los angulos cum diametro FG • Nam , ubi 

re£lus eft angulus PFG , coibit primo pun* 

dum Tcum punflo F $ atque adeo per trta 

punfla T^ G , Q 9 velut in eadem re6ta .exi« 

ftentia , nulhis circulus tranfibit > nifi qui ra. 

dium habet infinitum • Deinde vero perpen- 

dicuiaris t quit fuper diametro erigitur ex 

punClo Q 9 fiet ipfi FP parailela ; neque adeo 

ei occurrere poterit j nifi in infinita diftantia 

a pun6loF • 

VIII. Non eft tamen reticendum fioc lo* o^^^i^ 
cOf quod pofterior propopti probIcmati$ CM^ hMtaHMnM* 
firifSHo irui quo^ttep^ exea « quam pro eo* js^'^ 
dem proAlefAcUe fuperim attuUmut in ellip/i. ««r » #4, 
Ibi enim % dcfcripto fuper diametro FG femf- Z\u!^ 
circulo FQ9, «^ &' aputa in eo refla FO t quft Fxo» S* 
jDiedia eflet proportioaalis inter FO t & FG s 

€om« 
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comp^kb-dmas pua^lurit R 6pQ arcus 9 :cii<«^ 
)US centfititieflfet punfluin G^ Intervalluia. 
vero GQ^Sed faclle erit oftciidefe , iftkiOno^ 
dicdilliruflibticiTl iil eafti r de qiia agttor^ ver« 
11 1 qu<it}(ircti(Tk}ue pdnftum G > alter diame^ 
tci vertejfi iii infinituni ablre fuppddicttr. 

St eitiiti eit dtanletro FG abfcindatur 
portio F V , te(Jilaiiii pafartielro FO ^ fict FQ 
quadilatunt aSquale reflatlguto GFV.. XJiyie 
^uutri diio quadrata FQ^ GQ^i|UaiU. fiut 
qUadrato ej^ FG i crit quoclU^ quadt^atum ex 
GC^tequaie teftangulo FGV : jfircytid^que 
Wit ,.ut f G ad Gcjj^ita GQjd GV * Hinc^ 
tratifilato intervallo GOTuper ipfa diarbetra 
GP > dadet pundttiiil Qjnter aitaduO F , & 
y « QuafC « abeiinte in tn^aituiti {lunda G » 
una cum ipAi FG ^ GV iiet etiam infiditd 
GQ: & proptetea afcUs , qui defcribitur cen-; 
tto G f intervalloque GQ\ctiirt.tangente fu^ 
iCtiilfitndetur 9 & vcrtetUr adeo Jn re^am^ ipfi 
FGperpendicuIarem. ' 

Hinc iiquidem oflettdi poOit» quod in 
e^dertt hypotefi fiat FQ acqiiaiis dlmidio ipfius 
F V Ijatti' iiquido patebit , conftru^liodetn f 
qu$e Idcum habet in parabola » elTe eandcm iU 
lam^qtueS obtiiiet in ellfpfi^Id verodemon^ 
ilrabitur hoc pa£ilo • Quoniam FG eft ad GQ^ 
ut GQ ad GV ; erit convertendo » ut FG ad 
FQ , fta GCljd QV . Sed , abeunte in infim^ 
tum f\xn€to G» rcdie dus FG, GQjumi 
poflunt velut «quales inter ic ; quum ambii^ 
fiant Iongrtudiai& iafiait« , manente iaterita 
finita ipfarum diiferentia FQ^Quarc in eadem 
iQrpoth^fi erunt etiam^quates reflaB doaFQf^ 

QV: 
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QV t & propcerea FQJeirtifsJs fiet ipfiuS FVw 

IX. Pwfeterea «ai^f» pofietitirpfdpp/iti pra* j^lj^ 
blematii confiru^iio erki ctiam poteft eM ra i *^dtm »•*- 
qetam fro eUerH probkmate fupefiMt Atiutimt fjlVJ/' etii 
i» byperiolA . Ibi eniih » erefta fuper diaftietrO *«<//« ,fM 
|ier{letldiCUUri PQj^cJutt ttiledia eflet propor* In^^i^pfri^. 
tiOiialis jAteir FO » & FG ; coiliperiebatttuat (i- 
ipunllum R ope. «ircusf cujus ceiurum effet"^*'^* 
pun^tum Ci i intelrVallUtti vero teSta, GQ^Sed 
facile eric ollendere $ idiaffftodi f]uO()ue con* 
ftru£^ioitem iKi eaknyde qUa agitur 9 verti» 
quum punfluitt G 9 alter diametri vcrtex « in 
Infinitum ablre fupponttuir^ 

$i enint producatur diaMeter dP « ufque 

4onec ^at FV d^qUaliSi parametroFO^ erit 

FQ quadratmti «quale fe^ati^ulo GFV • l/n«^ 

lie f quum quadratum tk GC^t «quale qua» 

dratiS GF 9 FQ^i erit tdeiti GQ quadlratum «• 

I|ilal6. etialtt re^angulo FGV t prbindequp 

erit 9 Ut GV ad GQj^ita GQ^d GF . Minc » 

translato intervatlo GQ^fuper ipfadiametro 

GF , cadet pUn£lUm Q^ntcr alia duo F « Sc 

V • Quare » abeunte in infinituiH punf^d G % 

uua cum ipfisCF 9 GV fiet etiam infinit^ GQ: 

& prdptetea arcus , qui defcribitur centro G« 

intervalloqUe GQj^ cum tan|^nte fua cdnfun- 

detur 9 8c vertetur adeo ia re^am 9 ipfi PG 

.perpendicutarefil* 

tiinc , fiquidem oftetidi poffit 9 ^uod in 
eadem hypothefi fiatFQ Wquallsdimidioip- 
fius F V ; jam llquido pitebit • conftru£lio- 
nem » qu^ iacum habet itt parabola t efie eaiip 
dem iilam •quxe obtinet in fayperbola • Id ve- 
jto demonftnibitur. htic psiSto • Quoniam GV 

; ^ Cft 
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cft ^d GQ , iit GQ ad GF ; erit di vidcndo i 

ut QV ad GQ^ita FQ^ad GF • Sed ., abeun- 

te in infimtum punclo G % reftee duiB GQ^GF. 

fumi poflfunt velut tequales inter fe ; qtmm 

ambse iiant longitudinis infinitse 9 tnanente in-> 

terim finita ipfarum differeritia FQj Qiiare in 

cadem hypothefi erunt etiam squales refla» 

du» QV , FQ^& propterea FQjcmiflis fiet 

jpfius rV. 

X. X. Casterum hic quoque problema prin* 

dm XAri' cipale , dc defcrlienda parabola itt planu per 

ttnii fmra- conutn f rcfolvi poteft hac alia tatione. 

J/llir ffr. Nimirumdatis,utfupra,reaisFG,FOt 

tenmm 1» fiat cadcm conftru£lio , ufque donec deven* 

fimt^7 '^' tum faerit ad punilum R 9 utcumque fumisii* 

Fi6.i2. dum in refla FP • Abfcindatur poftea ex dia« 

metro FG portio F V 5 asqualis pariimetro FO# 

Tum , junfla R V ^ fiat ^ngulus GFBt equn-' 

lis angulo FRV ; & agatur per punAum R 

reaa RC 1 ipfi FG parallela. 

Producantur deinde reflss dufls BF rCR 
ufque donec fibi mutito occurrant !n A 9 cuift 
quibus conveniat quoque reAa KC in pun« 
^is B , & C • Jamque » fi conu^ concipiat^r y 
cujus vertex fit punflum A , bafis autem cir- 
culus BCD ) defcriptus fuper BG , veliU -dia* 
metro t in plano reflarum BC , D£ ; habebi^ 
bitur parabola defcribenda per interfe£lionem 
coni hujus cum plano ^ in quo dat» funt re« 
aa5FG,FO. 

Plane enim 9 fi oftendt poflit 1 FO eflfe 
ad FR,ut eft FR ad R A ; alia ifta folutio 
coincidet cum pnore,nec adeo de veritate 
ejus poterit dubitari . Id vero oftendetur hoc 

pa- ^ 
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]pa£lo • £x conftruf^jone angulus GFB asqua« 
lis^ ell angulo FRV • Sed , propterparalielas 
FC f AC r Idem anguius GFB ftqualis eft 
etiam anguio R AF . Quare duo aiiguli FRVt 
KAF.flsqtiales erunt inter fe : & propterea 
crit,ut FV ad FR , ita FR ad R A . Eft au- 
tem ex conftruftionc.FV asqualis FO« Et 
igicur etiam FO erit adFRiiit eft FR ad RA. jQw»mJMim 
XI. Atque hinc rurfus patet , ndn poffe Jj^*"^,^'' 
triangulum BAC ifofceles efle^nifi FR fit ^«/«1» ^^er 
talis longitudinis , ut fumpto ia diametro ^','7 ^^^ 
FG pun£lo quovis G , jun^aque QR , fit ihfahi. 
GR quadratum una cum reflangulo OFG »- Fio.ia* 
quale duobus quadratis FG , FR. 

Ubi enim ifofceles eft triangulum BAC, 
erit etiam ifbfceles triangulum FAR > Q}xsitQ% 
quum aequales fint , tam anguli CRF , RFB, 
quam anguli FRV , GFB ; erit quoqueangu*; 
lus CRV aequalis apgulo VFR « Sed, propter 
parailelas AC , FG , idem angulus CRV de« 
qualis eft etiam angulo RVF • Itaque duo an.* 
guli RVF , VFR asquales erunt inter fe : &i 
propterea^quum osqualia etiam fint latera FR, 
RV, triangulum FRV Ifofceleserit* 

Hinc , quum. bafis liujus trianguii FV 
bifariam fecetur a perpendiculo , quod fuper. 
jpfam demittitur ex pun£lo R h crit GR.qua* 
dratum. una xum re^angulo GFV p^qualc) 
duobus quadratis FG^FR.Ob tequalesaU'- 
tem FV ,FO , rcAangujum GFV eft «quale 
red;angulo QFG • Itaque idem GR quadra- 
tum una cum re^anguto OFG iifdem quj^dra* 
tJ8 FG « FR pariter ^equale erit^ 

£x; eo autem / quod duo anguli R VF l\ 

VFR 
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VFR fint eclam ^eqqales iater fe t oiiiiixi ifo^ 
fceleseft trta|iguluiii BAC ia\ist iiobis Aibna* 
lcitur ratio defcribendi qufpfitam pi^rahplain 
ita qui^eni , ni?c|iante cono »ut tri^ngulum 
BAC iforcete; pri^tur . Niqiirum 9 ft abrcllTa 
cx 4UiTi^rp FC portione FV , ipfi FO «c^tia- 
II ; fiat ad puitfluin V aqgulu; FVR » squaii^ 
angulo VFII9 quaQdpquidem re£U VR fi« 
gnabjt in FP |Hin^um iilud R , quo ppus e(l| 
ut trianguium 3AC ifpfccile; fiat. 
$M4^me$m^ XII. Ncc filentip prast^rlbimus 1 quo<| 
/rtiffif M fjia ttim cfHfjPrffBfh prQW ^lveofiuat ex ca ^ 

^ft/T & 9^^ ^^ elHffi% ^ Jbypfrhh boc idmfupcriut 

hpfrhh^h oittitlumus • |n iis ctentm purvis Aimpta quo« 

M»r! '^ quc fupef diametro FG portione FV ♦ qu» 

FiG. 8« ffquaii^ eflet paranietrp FO , comperiebannir 

IQ. pun^um R , dcfcribendo fuper GV circuii 

portionemi qq^ fufciper^t angulumj apqualem 

angulo GFR • Sed faciie frit pilenderc^ l(liuf«^ 

modi conftrMflionein in Qam $ de qua agiturr 

vertl , quotJ^fcumqMe pun^luni G % alfer dia«^ 

mctri vqrtex , in iniinitum abire fitpponitur^ 

$\ ^nim re^am int^iligamusyqutt^am 
circqli ppftioncm tapgat in V t ^ ^d eandem 
cUm illa phgam dirigatiir 9 ea continebit (^um 
F V angulum » tieqM»lcm angulo VFR • Undc,- 
quia % abeiinte in in(initum punflo G » fit ip& 
GV infinH$e ipngitudini^ % atque adeo infipita' 
quoque cTiaipet^r 1 qu^ ad eafn (pirculiportio- 
HefTi refertur ; cPnf^ndetur ipfti circuli pprtio^ 
cum faiigentie fua « & confeqiienter vcftetur 
in f ti^am » coni^ituent^m cumFVangulumi' 
a^qualem angqlp VFR ; proindeque m eadem^ 
hypotliefi invenietur piiq£Ui(q R^, fifiat ad 
- ^ > pun- 



punftum V ftngiilus FVR , qui (it asqualis 
gnguloypR. : : 

Xin. lifdem itaque modi5 t quibus elli- ^^J^J"*^ 
pfis r^ hyperboix& in plano per.coiuiinderari- ^efcrihhur 
ptiopem obtiqiHpHis , dcfcribiltUi' quoqne pK- tr«!l!r«.* 



iffiimfi)r«nf 



TotiQk* Si^d putKpcum A t in quo recU^ dupc <« ^jf/^» 
BF , CR fibi piytHO Qccwrunt , hic etum» ^«"J. 
num<)uam in iii6qitum 9i>tre potf (l • UndQ]Fic.i2. 
/p/i? pqriter coffus , ^^o rni^dhntc parabola de^- 
f^rlkituf > nonf^cus ficin byf^rboh^ numqftam 
^crti poferft in cyliffdrMm. 

Cylipdri igitui: ppe tantum ellipfiis d©- 
/cribi potef^ • £t quamqMam par^bola » velut 

/pecies quiedani ^llipfiSf naberi quent $ inde ta- 

men QOn (equit^r , par^t>oIaiii quoque per 
cylifidnun ppiTe defi^rit)» * ^am fnemifiifir^ 
ppor^t , quod cofiq;; ^ qi|0 defcribitur iplliw 
p|j§ , tifnc quidem vert^tur in cylindrwin i Fio. 8. 
qtio(jef<?umque punflum R fubinde fuaiitur 
in re^^ FP , ut portioFR fit media prPpor« 
tiofialis iot^f: fliaipetrum l^Q ^ S^ ejus prame-i 
trum FO. 

Quum enini in parabola diameter FG fit Fig,i2. 
ihiiivt>b lon^itiidiais , utique media propor- 
tiona)i$ inter ipffifn , §i ejus parametrum fint« 
ta eflfe tipn poteft^ Qugre, pbicumque fumetur 
Jn refta FP puni^urn R , femper intercept* 
pprtip FR^ vel^c finit^ i n^inpr erit Jinca illav 
ii|tt;^ fnipdia fbr^t proportipnalis inter FG , Sc 
FO ; proindeque ^ quum qu^ftip ^rit de de« 
iGsribenda pargbpU ^ perind^ ac quum agiturY 
je defcriptione hyperboiset numquam fieri po;» 
|erit>ut.coausabeat iiicyliudrumf^ > 

•>l- ' • ' . ' • : ' • . • ■ •• V -t 
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C A P. JV- 

Qua ratione ellipjts in plano 
perfolas reBas defcrihi pof^ 
. Jit ydemonftratur. 



t. 



pr9fonHw I. T 7 Idimus huc ufque » quo pa£lo de* 
I^ii'''^^/!. ^ fcribend» Cnt in pUno conicx 

ffim ht p!4' fefliones t adhibendo rurftis folidum illud 9 ex 
}ou^^^^** quo esB trahunt originem fuam . Nunc t qua 
FiO.15. rationeeacdem curvas defcribi poflint in planOf 
per folas lineatum longitudines % oftenden- 
diim hobis erit • Ut aucem a dejcriptione eUi-- 
ffis iterum ordiamur « dentur In plano aliquo, 
tum magnitudine « cum pofitione , reAas duas 
AB i AD 9 fibi mutuo ^ ccurrentes in A • £t 
oporteat /in eodem plano defcribere.ellip(iin » 
cujus AB flt diameter « AD parameter diame* 
tri 1 & eadem AD re6la illa , cui omnes diame. 
tri ordinatas debent eife parallels. 

Ducatur per punflum D refla D£ ^ ipfi 
AB parallela • Tum capiantur alide duc xtSim 
AX , BZ 1 qusB revolvantur circa punAa A» 
& B in ipfo plano. reflarum AB % AD • Fiat 
autem earum revolutio hac legc, lit portio 
DF , abfciifa ex D£ per priorem AX 9 fit per« 
petuo cequalis portioni A G 9 quam ex para* 
metro AD » produfla fi opus 9 abicindit eo* 
dem tempore re£la aitera BZ • DicOf curvam^* 
qu«^ in eodem plano reflarum AB 9 AD de- 
fcribitur continiiis interfeflionibus ipfarum 

AX, 
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AX , BZ f ellipnm , quam qiiaDrjmus , cflfe. 

£x aliquo enim ejus curvte punflo M 
ducatur re^a MN^ipfi AD parallela^qus con« 
venlat cum AB in punfto N • Jamque erit 
pun6lum M ioqusefica eilipfi % fi utique often* 
d\ poffit 9 MN quadratum efle ad reflangulum. 
A>1B , ut eft AO «d AB • Icl vero oftendetur 
in hunc modum . Quadratum ex MN eft ad 
reflangulum ANB in ratione compofita ex 
MN ad AN > & ex MN ad NB ; five etiam 
in ratione compofita ex AD adDFt&ex 
AG ad AB • Sed , ob «quales DF 9 AG , dusQ 
illsc rationes componunt quoque rationem % 
quam habet AD ad AB . Itaque erit ex 8equa« 
li 9 ut MN quadratum ad re^anguluni ANBi 
itnADadAB. ^^ 

IK Non ergo dubitarl poted 9 quin mu* m^h^ pr^ 
tuis interfeftionibus re6larum AX » BZ dc ^^i^*\llJll 
fcrib^tur eltipnsyquam quasrimus. Intcrimi ^Lr mt- 
ut dtfcrsftio ejus mcHus intclUgatur , notan- ^*^J""''" 
dum eft primo , quod ubi refta AX fertur Fio.iJ. 
circulariter ex AD vQrfus AB ; tunc re6la aU 
tera BZ ferridebeat circularietiammotu ex 
BA verfus BI , quam ipfi AD fuppono paraU 
lelam • £t quoniam revulutio harum reflarum 
ea lege fieri debet , ut portiones Dp» AGt ab* 
/ciflT» per ipfas ex reftis DE 9 AD » fint per- 
])etuo squales inter fe : perfpicuqm eft^ quod 
ubi reSla AX pervenit ad AB ) & infinitam 
adep portionem abfcindit ex DE ; tunc refl^ 
altera BZ fuper BI reperiatur , quia hac ratio- 
ite ipfa quoque ex AD infinitam portionem 
abfcindet • 

Notandum eft etiam 9 quod quotiefcum* 
Tom.L G que 
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que ekdem AX pergit moveri circulariter eir 
AB verfus AH , quam ipfi AD in direflumi 
efle fuppoao 9 cunc i^Stz altera BZ profequi 
debeat motum fuumk!ircularemex BI verfus 
BRf ia quam ABiquum producitur^cadit • £t 
quoniam ttiotus eanindem refiarum ea «dhnc 
lege perfici debct^ut portlones DF « AG» 
quas abfcindunt ex ipfis D£ • AD i ex altera 
parte produflis » maneiint femper sequales in» 
ler fe:liquet,quod ubi re£la AX pervenit 
id AH 9 ic nuliam adeo portlonem abfcindtt 
ex D£ ; tunc altera BZ fuper BR reperiatur, 
quia hac racione ipfa etiiim ex AD nuiiam 
portionem abfcindet. 
iti. IIL Atque hinc luce clarius apparet 9 tU 

flh^n '2! ff'pfifn conftare ex duabm partibus , binc indc 
Ufa f)m rtlatt ad diamctrum pofius , qu« junguntur 
Mm^!^ finriul in utroque vertice ejufdem diametri. 
Fio.i5«Una (iquidem dcfcribltur « quum re£la AX 
fcrtur circulariter ex ADverfus AB , eaque 
cohtinetur in angulo BAD. Alteradefcrtbl^ 
turiquum eadem AX moveri pergitex AB 
Verfus AH 1 & parS ifta cootinetur id.angiiio 
BAH.Nec fane , continuando motum eju& 
dem refljb AX > ulque donec circumferentiam 
integram abfolvat, alift ei partes addi pofltint. 
Nam primo 9 quotiefcumque re6la AX 
fertur ex AH verfus AK «quamipfi AB in 
direflum eflfe fuppono ; tunc aitera BZ profe- 
quetur motum fuum ex BR verfus BL 9 In 
quam Bl » quum producitur , cadit « Quare«t 
qtiurti fiant earundem reflaium interfe^ioaes 
in angulo BAD> defcribetur eadem ellipfis 
l^tio t quae iu to^lo ilio coatiiKtur • £t fe«. 
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cundo^iibi eadem re£la AX fertar ex AK 
verfus AO« tunc altera B2 moveri perget ejc 
fiL verfos BA • Unde^quurn earundem re- 
£lartim interfefliones 6antinaQg:ulo BAH; 
clefcribetur eUipfis poctio illa , qux eo in an« 
^tilo conttnetur. 

IV* Ex «llati airtem dl ipGs dercriptionev jy. 
perfptcuum eft , ei id fuHem comingi)re% ut fi ^l^^l^,''*^ 
fier aliquod ejus punflum M ducantur ex dia» ** mdLiu 
metri verticibus A , & B reftas du« AX, B2; 'iZ.flS^ 
portiones DF 9 AG 9 quas ipfx abfcindunt ex c;<""- 
reais DE % AD . produftis fi opus ^ fint fcm^ Fw-^5- 
per flequales inter fe • Sed» fi eacdein AX , BZ 
protraliantur 9 ufqut donec conveniant cum 
re£lis BL9 lE , fimiliter fi opus produflis , tia 
punflis O 9 & Q j erunt etiam loquales por^ 
tiones BO , IQ^ 

Quum cnim aequdes fint intcr fe » tum 
dute AD« BI , quam du9 D¥ % AG ; ertt 
ut AD ad DF , ita Bl ad AG. Sed , ob 
triangula sBquianguia ADF « ABO « AD eft 
-ad DFf Qt ell fiO ad AB ; itemque, ob trian* 
gula sqaiangoia BIQ) BAG « Bleftad AG^; 
ut e(l IQ ad AB . Itaqueerit ex acquali , ut 
BO ad AB 9 ita IQjjd eandem AB : & pro- 
pterea du» BO 9 IQ asquales erunt ihter fe. 

Hlnc 9 per interfe^ionem refbrum AXt 
BZ , defirribetur ^qufefita eUipfis » nonfolum « 
qnum reflas iU9 fubinde levolvuntur circa. 
punfli A » & B 9 ut portiones DF ^AG, quas 
ibfcimlunt ex reCtisDE , AD,produ£lis fi 
aypu^ f fint perpetuo «quales intcr.fe ; verum 
etiam».quum fiias cifca pim£la iihi rcvolutioi^ 
nes fubi(id^perficiant , ut ism asquates. por** 
' G z tii^- . . 
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tiones BO i IQj^quas abfclndunt e^; reftiS 
BI 9 1£ 9 finviiiter (i opus produflis. 
V. V. £t(i autem sequales lint inter fe , tam 

prlp^h^h portiones DF , AG , quam portiones RO f 
fpenaie jQ ; perfplcuum eft tamen t minui fuiJem 
metideni u- ijtat 9 quum ea augemur ; Q*. per contrarsum 
P*'*'* augerij quumilla minuuntur • Sed, tam incrC'- 
rxG.i^. ratntum^iiwzmdecremtntumiit femperw lege% 
ut reflangulum ex una iliarum DF in iinam 
iftarum BO exhibeat ubique magnitudinem 
iigurse Ipfius diametri AB • Nami ob triangu. 
, la sequianguia ADF , ABOiUt cftAD ad 
DF 9 ita ell |iO ad AB : proindeque reflangu- 
lum ex DF in BO sequale erit reflangulo ex 
AD in DB ,quod ex fupcrius di^^is.confti« 
tuit diametri figuram • - ^ 

Hinc » quotiefcumque asquales fiunt in* 
ter fe omnes quatuor portiones DF 9 AGi 
BO f IQj^neceffe eft , ut unaqussque ipfarum 
media evadat proportionaiis inter diametrum 
AB, & ejus parametrum AD;atque adeoi 
ut cujufque quadratum asquale fiat reflan* 
gulo BAD . Id vero contingit , quum il^ 
lud eilipfeos punflum defcribitur f ad quod 
pertinct ordinata , quse bifariam dividit dia» 
. metrum AB ; hoc eft , quum du« AN , KB 
alquaies fiunt inter fe • 

Ubi enim duae.AN f NB Inter fe/iint ai 
quales^ erlt ut AN ad MN f ka NB.ad ean- 
dem MN « Sed 9 ob triaoeula q^qurangula 
ANM , ABO , AN eft ad MN , ut AB ad 
BO ; pariterque , ob triangula cequianguU 
BNl^ , B AG , NB eft ad MN, ut AB ad AG. 
Itaque erit ex xquali » ut AB ad 30 \ ita AB 

- / ad 
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«d AG : & propterea daae AG , BO a^quales 
eriint inter fe. 

Vh Id qaum ita iit , juvat bic advertere^ 
quod etfi in defcribenda ellipfi revolutio re- vi. . 
^arum AX $ BZ temperari poflit 9 tam asqua- ^LJI^^t^ 
litate portionum DF , AG , qiiam «qualitate ^^^'jjljj' 
portionum BO , IQ ; confultius fit tamen i pth kaUri 
adhlbere 96qualitatem illarum j quum defciribi fp^^' 
debet portio elliplts , quce refertur ad femlf- ^^'^S* 
fem diametri fuperiorem ; 8c viciflim a?qualita« 
tem jftarum^quum^pcr contrarium defcribenda 
eft portio altera, quae diametri femiflem alium 
inferiorem refpicit • 

Quantum enim ad portiones DF , AG ; 
eXf ficuti nuiltus magnitudinis funt in vertice 
Af ita in receflit ab illo vertice majoces (em- 
per» ac majores fiunt f Candemque infinitx eva- 
dunt in vertice altero B . Quare integra elli- 
pfis numquam defcribr pbflet » fi revolutio re- 
flarum AX « BZ aequalitate earum portionum 
femper eflfet temperanda. 

Quahtum vero ad portiones BOi IQj^ft» 
per contrarium ouUius omnino magnitudjnis 
funt in vertice B f tum in recefl^u a vertice 
ifto majores femperi ac majores fiunt % tandem* 
que in vertice altero A infinitaBi deprehendun* 
tur • Utide intcgram ellipfim nutiqaam adhuc 
defcribere iiceret , fi ipfarum asquaiitate re« 
volutioriem reftiftum AX f BZdirigere fem- 
per opdrteret'* - 

Quocirca f Ut integrfe ellipfis defcriptio 
habert poflit j prasftat ^ parteiii' ejUS fuperio- 
rem delcribere asqualitate {iortionum DFt 
AG ; & partem tnfeWorem aBqualicate;pprtio« 

G j num 
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tum p9. nes BO f IQ , plmHi fefiu9t titintfi • aUquem 
^^**'lrdh!!^ fort4ifs(f ufum ddinc^pt baiituta • 
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nttm BO t IQ^Eti ttt idem fit tennmus intr 
menti i tam illarum • quam iftarum f fejuii^ 
pdterit pnfS^ elUpfisTupertoraibtnferiQce pier 
ordinocam % quar btfecat diametrum AB. 
vil. Vli. £x eo porro , quod «qtiaks (iiit ia*-» 

'^JulLl ^^ ^^ » tam portiottes DF % AG % quam portiGh- 

fiih 

rtim _ ^ ^ 

'rrwZiri''' ^ imiruni pcimo ieterminari potefi hpgi'^ 

fliyhniiU tudo p4rametri t quotiefcumque UQacumeUi* 
ZtU!"'*' P^' ^^^^ ^^ ' ^ diameter AB i quam pofitto 
Fio.i C* ruiarum^ ordinataruo* 

Sitenim AD » vel BI reda ilfa yCiri om« 
nesd!ametri ordinats funt parallekB. £t fum- 
pto in eilipfi pun^ quovis M f agantur pec 
iliud en vertici6us diaiiietrt A »& fi tt&ee 
AX , BZ f qux cum ipfis AD » Bl coDvenioM 
inpunftisG, & O. 

'Abfctndatur deinde ex A8 , tittinqtie 
produ^a fi opus , vei portk> AS % squalis ipfi 
A<j ; vei portio 8T f equalis Ipfi BO . £t pa- 
ri^metri [ongitudinem exbibebity ta«i- re&« 
SP > parsillela reAae AD , ft terminata ad re- 
Aam AX ; qtiam refta TQ , paratlela eid^ 
AD , S^ termifiata ad redam BZ • 
vin. VlII. SecQtido iefiniri peteft pun&um t la 
^r/f^r? ^^ '^f AX , dtiftji ex vertice A » fecat cHt. 
tfM pint' pfim . Kirhirum i fi tx vcrtice altero B duca« 
%!Z\lllT. tur refta BZ , qu« abfciitdat, vei ex AD por* 
wrrjrr du- tioncm AGf «aualem ipfi DF \ vcl ex I€ por* 
&«.*" tlotfem IQ i «Iqaalcm ipfi BO.Mam interfe- 
Fi-G.t^. <rti6 redarttm AX» BZ quosfitum pun£lite 
1^ exhibebit. 

HiiK; t %uide«i reak AX cadat fuper 

ADt 
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AD , jquas du^a ed per verciceoi A dutnetri 
ocdinatis «qutdiflaater ^ coiitiuget ea elli% 
pfini in foto punclo A . Nam in illo cafu pF 
quideni cvanefcit , BO vero fit infinita • Qua« 
re f ut etiani evanefcat AG $ Sc infinitd fi4t 
IQfducenda erit re^a aitera BZperipfuni 
verticem A « 

Per contrariuni vero, quotie(cumqi)e re- 
&a AX angulumconftituit cum AO 9 tunc 
ca nan rolum hi A» Ted in alio quoque punflo 
fecabit ellipfim.Namiratione ejus anguli>efl fi« 
nitse magnitudinis, tam portio OF»quam por» 
tio BO: proindeque refla altera BZ per ipfum 
verticem A tranfire non poterit. 

Inde autem confequitur » quod fi in pla^^ 
nb defcripta^ elilplis detur pofitionc re£la aii- 
qua f quas non fit parallela dianietri ordinatjst 
femper eac vertice A duci poffit reda alia«qux 
ei parallelayfecet ellipGm in alio putiRoi quum 
aon aliter efle queat iili paralleia f nifi angu- 
lum conflituat cum AO • 

IX* Dtniqw detcrmitfari potift punSlump i^r 
in quo re&a BZ^dufla ex verdceBj fecat elfl* J^!!^m(% 
pfim . Nimirum , fi ex vertice altoro A duQi- J^ f^^ 
tur refla AX, quas abfcindat , vel ex 0£ pbr- ,#^«' *^r» 
tioHcra DF , aequalem ipfi AG j vel ex BI J^^j^^^^^/i 
portionem BO t «qualem ipfi IQ^Nam inter<* *mpfi^* 
U^xo refiUrum BZ » AX quoBfitum pun6lum Fia.i f« 
ezhibebit. 

Hinc > fiquidem re^fca BZ cadat fuper Blf 
que dufla eft per verticem B diametri ordi9a« 
tis squidiflanter ; conttnget ea eilipfim in fo* 
lo pun£lo B • Nam la iflo cafu AGquidem 
lit iafioita ^ 1(1 vero evABefcit • Quar« f ut 

G 4 etiam 
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etiam infinita fiat DF , & BO cvanefGat > du- 
cenda erit re£la ailtera AX per ipfum verti» 
cemB. 

Per contrarium verotquotiefcumque re- 
£la BZ anguium conilieuit cum BI , tunc noa 
folum in B/fed in alio quoque pun£);o ea feca- 
bit eliipfim • Nam^ ratione ejus anguli»eft fini* 
tx magnitudinis 9 taiti portio AG /quam por- 
tio IQ: proindeque re^a altera AX per ipfuoi 
Verticem 6 duci non poterit, 

Huic autem confequens eft , quod fi in 

plano dcfcriptcc ellipfis detur pofitione re6la 

aliqua » quse non fit paralleia diametri ordina- 

tla , fcmper ex vertice B duci poflit refla aiia» 

xixxx ei parallela , eliipfim fecet in aiio ptihflo» 

quum non aliter effe qucat iili paraileia f nift 

angulum conftituat cum BL 

X. X. Ciieterum haud quidem putandum eft» 

j?f^'/-^;X'cllipfim in plano per foias re&arum loff^iigf'- 

rum loniL if/m dumtaxat expofita ratione poflTe dercribi. 

)1^li. t7- V»x enim ulla eft ejus proprietas , ex qUa p€^ 

|#r4 ^4ii/#^^//^^;i eani defcribendi modus nobis non 

p^^^j^-fubriafcitur. Quin faepeex eadem proprietate 

poffunt etiam ptom derivari. 

Ita , fi angulus BAD t quem conftituit 
diameter AB cum parametro AO* fuerit re* 
flus 9 atque adeo diamecer AB major parame* 
metro AD: ope ejufdem illius proprietatis 
quss ellipfi competit relate std diametrums po^ 
terit i^tiaftiqua^fita eliipfis defcrlbi iu hunc 
alium modum • 

Extendattir dfatneter BAurquead H» 
ftaut AH ficad BH.veluti eft AO adAB. 
JDeinde , ere£U fuper 6H perp^ndlculari HJJi 
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revolvatur , tum circa verticetn A anguhis re« 
€kus X A Y f cum circa verticem alterum B re« 
£la BZ. 

Fiat porro utrturque revolutio ea lege/ 
ut interfeflio reflas BZ cum latere anguii 
A Y contingat femper fuper re£la HL • Et in* 
ter(e£lio ejufdem r^€hx BZ cum latere altero 
AX optatam elliplim in plano delineabit • 
- XL Nec fane difficiletTit^iujusrei^e* ^ri. 
ritatem oftendere . Ex alfqub enim i^iterreftlo- ,f '^JT^ 
ais pun£io M ducatur ad diametf um ordina- ^}^**^^^^ 
ta MNt qutCiquum fit ei perpendicularls » pa- t^hT^pHi 
ralleia erit ipfi H[Lt& confequenter duo trian* ^^^** 
gula BNM , BHL «quiangula erunt • ^ ^^*"* 

£t quoniam re£lus eft uterque angulo- 
rum BAI>, XAT; iidem erunt «quales inter 
ie: proindequetablato communi angulb DAX»- 
erit etiam^ angultis BAX cequalis anguio 
DAY, fiveALH: & propterea duo trian- 
gula MN A , AHL etiam sequiangula erunt« 

Ulterius MN quadratum efi; ad refian* 
gulum ANB in ratione compofita ex MN ad 
AN > & ex MN ad NB . Sed MN eftad ANt 
m AH ad HL ; itemque MN eftad NB t ut 
HL ad BH . Quare erit MN quadratum ad re« 
£languium ANB in ratione compofita ex AH 
adHL,&exHLadBH. 

Jam dux iftas rationes componunt pari« 
t9r rationem,quam habet AH ad BH.t/nde erit 
ex flBquaii , ut MN quadratum ad re£):angu- 
ium ANB.ita AH ad BH . Sed ex conftrU- 
afonc AH eft ad BH , ut AD ad AB . Et igt« 
tur erit rurfus ex «quali » ut MN quadratuni 
«drefUogulum ANB| ita AD ad AB. 

XIL 
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XII. XII» Difljmulandafn autem faoc loco noit 

f^/!ul' c* » q"^ ^'^^^ ^ft^ illipfim dtfcribnndi modms 
P0m AiftfU omnino recidat in eum , gntm primo loco attu^ 
wuiiM^^^im li^ut • S\ enim per pun6ium D ducamus re» 
^^HdT f ^^'^ ^^ ' diametro AB paraitelam t cui latus 
JliUf£7. AX accurrat in F ; facile erit oftendere , por« 
ViG.16. tionem DE sequalem eflfe porttoni AG t quam 
ablcindit ex AD, produfla fi opuSj re£la BZ « 
Quum enim reflus lit uterque enguio* 
rum X AY » DAH ; iidem erunt asquales inter 
fe: proindequetablato communi angulo DAY» 
erit quoque anguius DAX «quaiis anguio 
HAY : & propterea duo trlangula AHJJ » 
ADF squiangula erunt ; eritque adeo % ot 
AH ad HL , ita AD ad DF. 

Hinc^quum fit Bi^I ad HL in ratione com- 
pofita ex BH ad AH , & ex AH ad HL ; ha- 
bebit quoque BH ad HL rationem compofi- 
tam ex BH ad AH 1 & ex ADad DF . Sed ex 
conftruflione BH efl: ad AH t ut AB ad AD. 
Quare erit rurfus BH ad HL iii ratione com- 
pofita ex AB ad AD , & ex AD ad DF. 

Jam du« jftse rationes componunt pari* 
ter rationem t quam habet AB ad DF • Unde 
erit fcxaiquali , ut BH ad HL f ica AB ad DF. 
Sad BH eft ad HL, ut AB ad AG . Itaque erit 
rurfus ex asquali % \\t AB ad DF , iu AB ad 
AG ! 9c propterea dua^ portiooes DF » AG »• 
quales cjruat inter (t. 



Ch?. 
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C A P. V. 

Ratio defcrihendi byperholam 
in plam per re&as falaf 
. €xplicat»r . 

r» ^T^ RadiU fatione defcribendt elli- t. 

JL pfiai la pUi» per foks nSkatma ^"^Z 
Ioagitu4iaes 9 ad bypefkohm e^em paSia dc-^ **nM if- 
fcri^cndam gfaduor mmc fiictimts • Oentitr ^fUm^^ 
itaque ia pfaiio aliqtio t tuui fntgaitudifle 1 *^^ ^ 
cufn poGtioiie » wSkm due A6 » AO 1 fibi mu- ^»^^f^ 
tuo oc(C0rreiite8 m A • £i oporte«t 9 in eo* 
dem pteoo defcriber^ byperbolam f cuju$ AS 
ftt diiiineeer»AD parameter diametrf 9 & et<* 
dem AO re^a iila » cui omnes dtametri ordi« 
mt« debenteflepraraliel*. 

Ducfttur per pun6lum O re6U D£ % ipfi 

B A parallela « Tum capiaiitur aliai dii« re^ 

AX 9 8Z » qute revoJvantur citca punAa A t 

•& B in ipfo pi^o reAartim AB » AP • Fiie 

autesi earum revolutlo fiac lege 9 ut portki 

DF , abfciiTa ex D£ per priorem AX ^ fit per» 

petuo «qualis porttoni AG » quam expara* 

metro AOtproduAafi opus « ablciodtt eom 

4em tetnpore refla altera BZ • Dico » curvamt 

<]U9B tQ eodem plano redartim AB 9 AD de« 

dribltur coatinuis ioterreftionibus ipfarum 

'AX 9 BZ , fiyperbolam, qttam qtiatrimus^ eflie. 

£x aliquo emm ejus curvs poii&o M 

dttCAtuf rofiU MN »lpfi AO paralleli » iiuar 

con* 
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conveniat cum AB , produ6la $ in pun£lo N*. 
Jamque edt pun6lum M in quasflta hyperbo^ 
Ja 9 fi utique oftendi poflit , MN quadratum 
cflfe ad re£langulum ANBt ut efl; AO ad 
AB • Id vero oftendetur in hunc modum • 
Quadratum ex MN eft ad re£langulum ANB 
in ratione compoflta ex MN ad AN , & ex 
MN ad NB ; five etiam in ratione compofica 
ex AD ad OF , & ex AG ad AB . Scd , ob as- 
quales DF 9 AG ^ duae iftos rationes compb^ 
nunt quoque rationem , quam fiabetAOad 
AB • Itaque erit ex asqtiali , ut MN quadra- 
tum ad re£langulum ANB » ita AD ad AB. 
II. IL Non ergo dubitari poteft 9 <iuin rau- 

HiZT %' tuis interfeaionibusreaarum AX,BZdefcri. 
f^i^'^ batur hyperbola , quam quaBrimus. tnterinltUt 
^ihu i». defcripth ejus melitis intelligatur , notaiiduin 
fr//ij»#ir4«. ^ primb, quod ubi refla AX fert«r circulari- 
'^^•'7* ter ex AD verfus AK , quam ipfi AB in dire. 
flum efle fuppono 3 cunc refkaaltera BZ ferri 
debeat circulari etiam motii ex BA verfus BI « 
quam parametro BD fuppono parallelam • £t 
quoniam revolutio harum reflat^umea legefie« 
ri debet , iit portiones DF » AG 9 abfcifiVe per 
jpfas ex re£lis D£ t AD /fint perpetuo sequa- 
les inter (e ': perfpicuum eft , quod ubi refla 
AX pervenit ad AK t & infinitam adeo por- 
tionem abfcindit ex D£ ; tunc altera BZ fu« 
per BI reperiatur , quia hac ratione ipfa paru 
tetex AD infinitain portionem abfcindet. 

Notandum eft etiam , quod quotiefcum- 
que eadem AX pergit nioveri circulariter ex ~ 
AK verfus AH » quam ipfi AD indireftum 
^ffe fupponos tttnc xe£l^ aitera BZ profequi 

de« 
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debeat motum ruum circu/arein ex BI verfus 
£R. «m quam AB 9 quum producitur ^cadit. 
JEc quoniam motus earundem reflarum ea 
adhuc lege fieri debet • ut portiones DF, AGi 
quas abfcindunt ex iplis 0£.s AO , ex altera 
parte ptodiiSiis 9 maneant femper squalefi in- 
ter fe: iiquet y quod ubi reSta, AX pervenit 
ad AH 9 & nullam adeo portionem abrcindit 
ex D£ ; tunc aitera BZ fuper BR reperiatur , 
quia hac ratione ipfa etlam ex ADnullam 
.portioaem abfcindet. 

IIL Atque hinc luce clarius apparet 9 4y* ^^^- 
periolam conftare ex duabus partibus , binc in- ^Jl^[^ ^J^ 
de relate ai diametram pofitis 9 quae fimul •i^^*'* 'i«' 
■junguntur in vertice A 9 eiqueaUam opponi 9 ^d,7j!itl7! 
duabus itidem ex partibus conftamem , qua-Fio.iy^ 
rum um'o contingit in vertice altero B • Ubi 
enim reSa AX fertur circulariter ex AD veir- 
fus AK 9 defcribitur^primo hyperbolse princi« 
palis pars illa ^ quas exiilit in angulo DAK $ 
tum ea hyperbolee oppolit^e 9 quas jacet in an«. 
gulo LBR . Quotieicumque veroeadem AX 
pergit moveri ex AK verfus AH , primo qui- 
dem defcribitur pars ilja hyperbblce oppofitas^ 
qusB continetur in anguloIBR; tum ea hy- 
perboias principalis , quce in aagulo HAK re- 
peritur. 

Verum quidem e(l« quodmotus reflx 
AX continuari pofllt 9 ufque donec integram 
circumvolutionem abfolvat • Sed 9 continuan* 
dofubinde ejus.re£laB mQtum^haud novse par- 
tes utrique :hyperbolarum adduntur . Nam 
primo 9 quotiefcumque re6la AX fertur ex 
AH verfus AB ; tunc altera BZ profequetur 
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fnatufn fiiuin cx BR verfus BL i in quam Bl^ 
qutfm producitur t cadrt • Quare ^ quum fiant 
Mrurn Tcfldrum interfefljones i primo quidem 
in angttlo DAK t tum in angulo LBR ; de* 
lcrfbentar exdem utriufque hyperboI« par« 
tioiieSf qust inanguHs tllis continentur. Et Ce^ 
cundo^tibi eadcm re£la AX fertur ex AB ver- 
lus ADitunc altera BZ pergit moveri ex 
BL verfus BA.Undetquum earundem re<* 
^rum iaterfe£liones fiant » primo quidem fa 
angulo IBR » deinde vero in angulo H AK ; 
delcribentur utriufque hyperbolc portiones 
iUx rqxxx in ijfdem angults exiftunt • 
rfpfiiHM iV. £x allata autera hyperbolae defcri«> 
hP^rM^ 9 pttofie perfpicuum eft t ei id quidam comtingt^ 
m1' tjm re f ut fi per aliquod ejus pun^um M ducan- 
ttl^iaH tur ex diametrl verlicibus A r&Breft» du« 
Fio.i7»AX» BZ } portiones D¥ , AG^quas ipfae 
*abfcitiduiit ex reflis P£, AD,|irodu^iS fi 
opas, iint femper «quales inter fe * Sed» (i ea&«i 
dem AXf fiZ protrahantur » Qfque doaee 
cofiveniaut cum re£lis BL, If^fimiiiter fi opui; 
produ&is , in punfiic O » & <^enint etiani 
cquaies portiones BO f IQ. 

<^mim enmi «quaks.fint inter fe f ta^ 
dusB AD s BI • quam du9B DF « AG ; erit , m 
AD ad DF , tta BI ad AG . Sed , ob triangUr 
h «quianguhi ADF * ABO f AD eft ^d DFf 
ut eft BO ad AB ; itcinque^ ob triangula 9- 
qu:iai3gula BIQ, BAGfBl«ft ad AG , ut 
^ IQ^ad AB • ttaque erit ex ^quali , ut BO 
«d AB , ita IQ ad eaiidem AB : ft propterea 
du« SO f IQ «quales epttnt jnter (e • 

tlinc tpr^aterftflJoAem re£larum AX^ 

BZ 
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BZ dercribetur quftfiu hyperboia • ooii (b^ 

luiit^y quum re£k» illoB fubiude revolvuntur 

circa pun6la At & B » ut portionejs OF , AG 

quas abfcindunt ex reflis DE> AD » produ* 

^ls ii opus 9 fint perpetuo equiles inter fe ; 

verufn etiam » quum fuas circd puofia iJU re- 

volutiones fubinde perficiunt » ut fint «qua* 

les portiones BO, IQj^quas abfcindunt ex re« 

. £^is BL , I£» fimiliter fi opus produ&is. 

V. £tfi autem «quales finc jnter ie » tam v. 
portlones DF t AG » quam portfones BO» ^t,'^l!l!;l!! 
IQj. perfpicuum cft tamen » minui quidtm ff'^^* 
ijias '% quum na augentut ; C&^ per contrarium ^rid^a-^ 
augeri , quum ea minuuntur . Sed ^ tam in* ^u^^^ , 
cretpentum 9 m^xsLmdecrementum fit femperra *'*®''7» 
lege %ut re^tangulum ex tina illarum DF ia 
qnam iftarumBOexbibeat ubiquc magnitu*^ 
dinem figure ipfius diametri AB. • Nam » ob 
truingula xquiangola ADF » ABOf ut eft 
AD ad DF , ita eft BO ad AB ; proindeque 
refkangulum ex DF in 60 squale erit re« 
£languio ex AD in DB » quod ex fuperius dit 
£lis conftituit diametri figuram* 

Hinc» quotiefcumque aequales fiunt intcr 
fc omnes quatuor portiones DF $ AG ♦ BO, Fi<».i8. 
lQ»neccflre eft»ut unaquaeque ipfarum me» 
dia evadat proportiouaits inter dtametrum 
AB » & ejus pa^ametrum AD r atquie adeo, ut 
cujufque quadratum dsqualefial reflfngulQ 
BAD«Id vero eontingit»quuf9 reflia duae 
AX»BZparaUe}aB fiunt intqr fe;& confe^ 
quenter » ubi airum imerfi::£tio in iafixattum 
fupponitur. 

XJbi c^ pttoflulD Kiahit in .infinituiiif 
:i tunc 
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tunc duflB ANfNB sequales fiunt inter Hb $ 
quum utrtque infinita evadat t manente inte- 
rim finita iprarum differentia AB : proindeque 
erit , ut AN ad MN , ita NB ad eandem MNT.^ 
Sed f ob triangula asquiangula ANM t ABO^ 
AN eft ad MN » ut AB ad BO ; itemque , ob 
triangula squiangula BNMfBAG»NB eft 
ad MN , ut AB ad AG • Itaque eritex squa-» 
lij ut AB adBO ,ita ABad AG : & propte^ 
rea due AG » BO squales erunt inter fe. 
Shad^ttM^ VI. Id cffxnmitzfkt % juvat bic advsTtere ^ 
itnJkum ^n% qixoii etfi ih defcribenda hyperbola revolutio 
mT^!^' reflarum AXt BZ temperari poflit, tam asqua- 
fik hsM litate portionum DF t AG , quam ^qualitate 
p^^i,.^ portionum BO 9 IQ5 confultius fit tament 
adhibqre «qualitatem illarum 9 quum defcribi 
debet hyperbola inferior i qux tranfit per ver- 
ticem A ; & vicifiim lequalitatem iftarum 9 
quum hyperbola fuperior 9 qusB traducitur 
per verticem B 9 eft defcribenda^ 

Quantum enlm ad portiones DF , AG 3 
ex, ficuti nullius magnitudinis funt in vertice 
Aj ita in receflu a vertice illo majores femper « 
ac majores fiunt, tanderoque infinit» evadunt 
in vertice altero B • Quare integra hyperbola ^ 
qus ex prlncipali , & oppofita contlat , num* 
quam delcribi pofset 9 fi revo|Iutio re6larum 
AXf BZ asqualitate earum portioniim efiet 
femper temperanda. 

Quaiitum vero ad portiones BO 9 IQj 
IRx per contrarium nuUius magnitudinis 
funt in vertfce B^tum in receflfu a vertice 
ifto majores femper^ac majores fiunt 9 tandem» 
^ue in vertlcc altero A jnfinitft deprehendun- 

tur* 
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tur. Unde incegram hyperbolam numquam 
adhiic defcribere ticerec , f\ ipfarum iequalita- 
te revolutionem re£larum AX , BZ dirigere 
femper oporteret • 

. Quocirca , ut ihtegras hyperbolse defcri* 
ptio haberl poflitt prsefliatt prius quidem adhi- 
bere squalitatem portionum DF , AG ; tum - 
deihde aequalitatem portionum BQ>IQ in fub- 
fidium advocarc • £t , ut idem fit terminus in- 
crementif tam illarum» quam iflarum) defcribi 
poterit d^qualitate priorum hyperbola princi* 
palis , quoe tranfit per verticem A ; & sequali* 
tate pofteriorum hyperbola oppoiita 9 quao 
tranfit per verticem alterum B« 

VII. Ex eo porro, quod «quales fint in* ^Zmoih , 
ter fe,tam portiones DF,AGrquam por- <*•»« -*'*»'- 
tiones BO ,lQ^iplura fopunt obtineri ^ tf //- Jft*»*»!'/»!^ 
quem fortafie ufum deinceps iaiitura. uZm'^^''^' 

Nimirum primo deterrninari potefi lojt" termm!ni 
gitudo pararaetri » quotiefcumque una cum f^^j^f '^fj: 
fiyperbola data efl: , tam diameter AB 9 quam »*'tri. 
pofitio fuarum ordinatarum • ria. 1 7. 

Sit enim AD , vel BL re^la illa) cui om« 
nes diametri ordinatas funt parallelas . Et^fum- 
pto in hyperboia pun£lo quovis M , agantur 
per illud ex verticibus diametri A » & B re- 
€i9 AX 9 BZ 9 qusB cum ipfis AD, BL conve- 
xiiant in pun6lis G 9 & O. 

Abicindatur deinde ex AB 9. utrinque 
^rodu6la t vekportio AS.9 tequaiis ipfi AG , 
vel portio BT 9 ^qualis ipfi BO • £t pa* 
rametri longitudinem.exhibebic 9 tam re6la 
SF f parallela n6kx AD , & tcrminata ad 
reflam AX ; quam re£la TQ , parallcla eidem 

Thm.l. tf AD 
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AD I & terminata ad teStnm BZ . 

VIII. ^'*'' Secundo dafinifi potefi panFium , ia 

a»0^ quo re^iia AX » dufla ex vertice A i fecat }iy« 

M*' ^•'J- perbolam. Nimirumj fi ex vertice altero B du- 

Mum.imimi eatUr re£ta B2I > qu^ abfcindat « vel ex AD 

^mmu^ Hlt portionem AG , scqualem ip(i DF s vei ex 1£ 

asjtiMkf. bortionem II » asqualem ipfi BO . Nam inter- 

Fxo«l74 fecti<) rettarum AX » BZ quitfitum punccum 

eXhibebit^ 

Hinc i fjquidem re£la AX cadat fuper 
'AD > qu^ du£la eft per verticem A diametri 
ordinatiS lequidiftanter , contingct ea hyper* 
bolam in rolo pun£toA «Nam in ifto cafu 
DF quidcm evanefclt » BO vero fit infinita « 
Quare , Ut etiam evanefcat AG s & infinita 
fiat IQ^ducenda erltrc£la altera B2 per ipfum 
verticem A« 

Per contrarium vero, quotiefcumque re« 
£ta AX angulum condltuit cum AD , tunc 
ea non roliim in A^ fed in alio quoque punAo 
fecabit byperboiam. Nami ratione e)us angulij 
eft iinita: magnitudini&i Utn portio DF,quam 
portioBO: proindeque re£la altera BZper 
iplum verticcm A tranfire non poterit. 

tnde autem confequitur^quod fi in plano 
defcriptae hyperbol^ detur pofitionc re£la ali- 
quu I qus non fit parallela diametri ordinatis» 
femper ex vertice A duci poflit re£):a alia,qus 
€i paralJela , (vcct tiyperbolam in alio punfkoi 
quum non aJiter efle queat iiii parallela 9 n|^ 
f- tyt. angulumcoi)(tituatcum AD« 
je^rLti!i IX. Denique dtteminari potefi pun&Mm^ 

alt /'T '^ ^"^ ^^^^ ^^' ^"^* ^* vtrtice B , fecat hy- 
r»i?^'!r^#* p^tbolam«Niii;kirum|ii ex vertice alteroA 

^ - ^ ' du. 
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ducatur re£la AX , qu« ab(ctndAt l vel ex OE «^'*'<' «"^ 
portionem DF , «quatem ipG AG 5 vel ex BL /;/!;/,,!" 
portionem BO > aBqualem ipfi IQj^Nam inter- FiGti^* 
feflio re£larum BZ » AX qudefuum pun^m 
ejchibebit • 

Hinc» (iquidem re£la BZ cadat fuper BL» 
quae du£la eft p^rverticem B diametri ordina* 
tis asquidi(lancer;continget ea hyperbolam in 
folo pun£lo B • Nam in iilo cafu AG quidem 
fit infinita , I(^ vero cvanefcit • Quare » ut 
etiam infinita fiat DF > St BO evanefcat » du« 
cenda erit re£la altera AX per ipfum verti^ 
cemB* 

Per contrarium verot quotiercumqu^ r^« 
Cla BZ angulum conftituit cum BL>cunc non 
folum in B/ed in ah'o quoque pun£lo ea feca- 
bic hyperbolam • Nam^ ratione ejus angulii eft 
finictt magnitudinis 1 tam portlo AG >quam 
portio IQ : proindeque re£i:a aitera AX per 
iprum verticem B duci non poterit* 

Huic autem confequens eft , quod fi in 
plano defcripto:^ hyperboioi detur pofitione t^* 
£la aliqua 9 quae nbn fit paraiieta diametri or* 
dinatis , femper ex vertice B duci poifit refta 
alia^quas ei parailela , hyperbotam fecet in alio 

Jnin£lo^ quum non aliter feflfe queat illi parai« 
elat nifiangulumconftituat cum BL* 

X« Gdfiterum haud quidem putandum eftt x. 
liyperbolam in plano fer folm Tedarim iongsm ^t^l^^^j^ 
tudinet dumtaxat cxfofita rAtiom poffe dercri- ^lnimiZ- 
bi. Vix enim ullt eft ejus proprietas , ex qua f,^Jll^ll 
peculiarit wm delcribendi modusnobis non sittr^pauh 
fubnafcitur . Quin fxpe e k eadem proprietatt *'''*"'• 
polTunt etiam ptMres deri Vari • 

H a Ita^ 
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FiG.io* Ita 9 . (] angulus BAD t quem conftituit 

diameter AB cuiti parametroADtfuerit re- 
Stus ; ope ejurdem iUius proprietatis , qu» 
iiy perbolae competlt relate ^d diametrum» po* 
terit etiam qusBfita fiyperbola defcribi in 
liunc aiium modum • 

Secetur diameter AB fubinde jn pnn&o 
H/utAHfitadBHfVeiuti eft AD adAB. 
Deinde , er^fla fuper BH perpendiculari HL $ 
revolvatur , tum circa verticem A angulus re* 
£lus XA Y 9 cum circa yertlcem alterum B tem 
aa BZ. 

Fiat porro utriufque revolutio ea lege, 

ut interfeaio re^aB BZ cum latere anguli 

A Y contingat femper fuper re^a HL • £t ifi* 

terfeflio ejufdem n€tx BZ cum iatere altero 

AX opcatam liyperbolam in plano deljneabiti> 

XI. XI* Nec fane difficile erit , bujus r$i w^ 

fu^!!\^ui ^^^^^^^ oji^ndere . Ex aliquo enim interfeflio* 

kmjusrsth' nis punflo M ducatur ad diametrum ordina« 

fJriH^JJji ta MN: qus^quum fit ei perpendicularls , pa« 

hP^fMs . rallela erit ipfi HLt& confequenter duo trian- 

F1G.19. gyja BNM , BHL «quiangula erunt . 

£t quoniam reflus eft uterque angulo* 
rum BAD^ XA Y ; iidem crunt lequaies inter 
fc: proindequeiablato communi angulo DA Y» 
erit etiam angulus BAY aequalis angulo 
DAX^five AMN;& propterea duo trian- 
gula MN A , AHL etlam sequiangula erunt. 

Ulteri us MN quadratum eft ad re£lan« 
gulum ANB in ratione compofita ex MN ad 
AN f & e^ MN ad NB . Sed MN eft ad ANf 
lit AH ad HL S itemque MN eft ad N6 9 ut 
HL adfiH • Qu^re erit MN quadratum ad rc* 
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Aangulum ANB in ratione compdfiu cx AH 
adHLr&exHLadBH. 

Jam duoB ift» rationes cQmponunt parU 
ter rationem^quam habet AH ad BH.Unde erit 
ex «quali ^ ut MN quadratum ad re£langu« 
lum ANB^ita AH ad BH . Sed ex conftru* 
ftione AH eft ad BH , ut AO ad AB . £t igi« 
tur erit rurfus ex aBquali f ut MN quadratuni 
ad re^angulun^ ANB» ita AO ad AB. 

XII. Oiflimulandum autem hocioconon ^#i«/i#r« 
eft^quod alur ift^ hyptrbolam defcribendi tnom f/J'^^^ 
Sms omrtino recidat in eum,quem primo loco at- tmdi rsth 
tulimns. Si enim per punClum D ducamus re- p^^^^ ^ 
Bi^iti OE j diametro BA paralielam 9 cui latus f««f« ^^- 
AX occurrat in F ; fiicile erit oftendere , por- ^i^ig^ 
tionem OF «qualem eflfe portioni AG $ quam * ^* 
abicindit ex AO, produ6la fi opus^ refla BZ • 

Quum enim refius fit uterque angulo- 
rUm X AY ^ OAH ; iidem crunt aequales inter 
fe: proindequeiablato communi anguio OAYt 
erit quoque angulus OAX squalis angulo 
HAY : & propterea duo triangula AHL^ 
AOF squiangula erunt ; eritque adeo $ uc 
AH ad HL , ita AO ad OF. 

Hinc^quum fit BH ad HL m ratione com« 
pofiUexBHad AHy&exAHad HL$ ha- 
bebit quoque BH ad HL rationem compdfi» 
tam ex BH ad AH , & ex AO ad OF . Sedex 
conftruflione BH eft ad AH , itt AB ad AD. 
Quare erit rurfus BH ad HL in rationecoin« 
pofita ex AB ad AD , & ex AD ad DF. 

Jam du9B ifts rationes componunt parl* 
ter rationem * quam habet AB ad DF . Unde 
«cit «X «sauali , uc BH ad HliYicM^B ad DF, 
" ~ H 3 Sed 
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Sed BH eft ad HL, ut AB ad AG , Itaque ent 
rurrus ex lasquali « iit AB ad DF 9 ita AB ad 
AG : & propterea duse portioBes DF ^ AG «- 
quales cruiU iuter ,fe» 

C ,A P- VI 

Quo paito defcrihi pojjit para^ 

bola in plano per rtBas 

folas 5 ofienditur . 

I. L 1 Llud reliquum jtm efl; , ut q»a tm^ 

r!^u^M^' ^'^^ />^r jfaAw Unearam hngituii» 

hnM fm^ na faraboh in plam defcribi foffit , oftenda» 

^fUi!^ r^ i""S. Deniur itaque pofitlone in plano aliquo 

r«a4i u^. re^ls du» AB 9 AD , fibi mutuo occtirrentts 

Fi0.2O» in A; quarum prior AB fit termmata ad pun- 

*flum A I indefinita vero verfus B \ altera AD 

fit etiam ma^nitudine data; £t oporteat, m eo- 

dem plano defcribere parabolam 9 cujus AB fit 

diameter , AD parameter diametri , & eadem 

AD refla illa 9 cui omnes diametri ordinat^ 

debent efle parallete. 

Ducatur per punSlum D refla D£ ^ Ipli 
AB parallela • Tum capiantur alis duie re6l« 
AX9 GZ ; quarum prior AX circa punSlum A 
revolvatur 9 altera GZ moveatur fubinde fu- 
per AD , ut maneat ipfi AB 9 vel D£ jugiter 
paralleta « Ferantur autem reEtoB iflse ea infu« 
•jper Tege , 11 1 portio DF 9 abfcifla ex D£ per 
priorem AX , fic perpetuo «qualis portioai 
AG ) quam ex parametro AD % prodtfffca fi 

opus 
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opusi abrcindit eodem temptre refl^altcra 
GZ . Dico , curvam i quse in eodem pUno re« 
^laruin AB t AO defcribitur coottnuis ioter* 
fe^iooibus ipfaruni AX t CZ p parabolam g 
quam qutrrimus » eRe » 

Ex aliquo enim ejus curysB punClo M 
ducatur refta MN f ipfi AD paraliela > qua» 
conveniat cum AB in pun6^o N •Jamque erit 
pun^ium M in qaapiita parabola t fi iici()ue 
oftendt pollit» MN quadratum sequaie^flfe re* 
llangulo jDAN^Id verooftendeturinhunc 
inodum • C^adratum ex MN eil ad re^angu*» 
lum DAN in ratione compoGta ex MN ad 
AO 9 & ex MN ad AN ; five etiam in ratione 
compoiita ex AGad AD ^&exAOad 0F# 
Sed dua? ift« rationes componuQt quo(|ue ra* 
tionem» quam habet AG ad OF # Itaque erit 
€x 9quaii> ut MN quadracum ad re^anguium 
OAN , ita AG ad OF ; & propterea » ficuei 
du» AG » OF inter fe funt asquales ; ita eri( 
MN quadratum xquale ref^angulo OAN^ 

II. Non er^o dubitaripot^fttquin.mit*' fu 
tuis tnterfeaibnibus rf?ftarum AX t GZ du- jK!;?* /J? 
icribatur parabola , ouam qu^rimus » laterimi ''^.''^ '^' 
iit d^fcriptheJHS mfiii^s intflligatur y notan- ^nJTimo 
dum eft primo , quqd ubi refila AX fcrtur cir- ^'"«s'"''*» 
cuJariter ex AO verfiis AB J tunc refta alte* Pig.^o, 
ra GZ ferri debeat re^ilineo fuo motu ex 
AB verfus D^ • Et quoniam motus harum 
re£larum ea le^e (ieri d^et» ut portiones OFt 
AG p abrcifljas per ipfas ex re^ts 0E| AO rint • 
perpetuo psquales inter k% perfpicuum eijtp 
quod ubi recla AX pervenit ad AB > & infini« 
tam adeo portioaem ;ibfcindit ex 0£ » tun^ 

W 4 *U«^ . 
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alt^ra GZ ab eadem AB infintte recedat , quta 
hac ratione ipfa quoque ex AD iniiaitara 
portionem abfcindec. 

Notandum eft etUm ) quod quotiefcum* 
que eadem AX pergitmoveri circulariterex 
AB verfus AHiquam ipfi ADindireflum 
eflfe fuppono^ tunc refla altera GZ jntelligen«> 
da fit ex infinita diftantiaiyad quamabieratt 
flccedere rurfus ad AB per plagam oppofitain. 
£t quoniam motus earundem reflarum ea 
adhuc lege pe^rfici debet 9 ut portidnes DF» 
AG, quas abfcindunt ex ipfis DE, AD» ex al- 
tera parte produflis^ maneant femper asquales 
inter fe: Hquet 9 quod ubi refta AX pervenit 
ad AH 9 & iiuilam adeo portionem abfcindit 
ex D£; tunc altera GZ fuper AB reperiaturt 
quia hac ratione ipfa etiam ex AD nullam 
portlonem abfcindet. 
y^iji- IIL Atque hinc luce clarius apparet , pa* 
rahu^^Tx rabolam conjlare ix duaBm partibus^ bhc iiide 
^."f*"'^'* relate ad diametrum pofitis 9 quae fimul jun- 
dedutitur . guntur ju puncto A 9 vertice ejufdem diame- 
FiG.2o« tri . Una fiquidem defcribitur 9 quum refta 
AX fertur circulariter ex AD verfus AB , ea- 
que continetur in aguio BAD . Altera defcri- 
bitur 9 quum eadem AX moveri pergit ex 
AB verfus AH , & pars ifta coatinetur in an- 
guio BAH • Nec fane 9 continuando niotum 
ejufdeni xtSix AX * ufque donec circumfeten. 
-tiam integram abfoivat ^aiise ei partes addi 
poffunt. 

Nam primo , quotiefcumque re£la AX 
fertur ex AH verfus AK9 quam ipfi AB in dt- 
re£lum efle fupponb } tunc altera GZ pto^^ 

que. 



IV. 
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quetur motum fuum ex AB verfus-DE • Q^u-* 
16} quum fiaiit eiirundem re6laruminterre£lib« 
nes ia angulo BAD ; defcribetur eadem para- 
bois portiOf qu» in angub ilio continetur. £e ' 
fecuado^ubi eadem re6):a.AX ferturex AK 
«verfus AD ; tunc altera GZ redibit ad AB 
per plagam oppofitam. Un(}c> quum earundem 
re£larum interfefliones fiant in.angulo BAH^ 
defcribetur parabolas portio illiy.qu«eo in 
an^uio continetur. ^ 

IV. £x aiiata autcm parabolas defcriptio- PropHHmt 
ne perfpicuum eft, ei id quidemconiitfgere^ ut P'^*^ou , 
ii per aiiquod ejos punftum M duoantur re« 7fm 'Zftri' 
&x du» AX, GZ , prior quidem pertinens ad y^7/*'{; 
verticem A, altera diametro AB paraiieIa;por- fnomMUfn 
ttones DF » AG 9 quas Jpf« abfcindunt ex re- [^^ '^; 
R\s DE , AD 9 produ^is fi opus 9 fint perpc* "<^«*^- 
tuo asquales inter fc • Inde vero p/isrra po/f/y^^ Fio,20. 
oitineri, aliquem forta^t ufum deincept babi* 
$ur4. 

Nimirum primo determinari poteftlon* 
gitmdo parametri 9 quotiefcumque una cum 
parabola data eft, tam diameter AB^quam po- 
iitio fuarum ordinatarum. 

Sit enlm AD re£la illa , cui omnes dia- 
.metri ordinatse funt parailelsc • £t 9 fumptoln 
parabola pun£lo quovis M , agantur per illud 
s^€ix du9B AX } GZ 9 una pertinens ad verti- 
/Cem A 9 altera diametro: AB paralleiaf qu» 
conveniat cum ejus parametro AD» produda 
^ opussin punflo G. 

Abfcindatur deinde ex diametro AB\ 
fiortio AS 9 asqualis ipfi AG • £t 9 du£la per 
^uq^lum S reiEla SFt parallela re^s AD9 qu« V 

oc« 



M S£CTl[ONttM CONICARUM 
occurcat in F re&m AX ^ exhibcbit refka ifta* 
SF quxfium paramecri longitudinem. 
V. . V* Secundo dafiniri panfi puaSfum , in 
jiJmT^' qtt^ ^^^* AX ^ dufta ex vertice A % fecat pa- 
ujt fM* rabolam • Nimirum • fi ducatur re^ GZ» di«« 
^aI;"^ metro AB parallela $ qu» abfcindat ex AO» 
as^^^sH^ produfta fi opu$ , portionem AG , «qualein 
ii^^li. ' ipfi OF . Nam interfeflio reftaruni AX 9 GZ 
Fio«20« qu9Bfitum pUnflum exhibebit. 

Hincf fiquidem refta AX cadat fuper 
AD y qufls dufta eft per verticem A diametjri 
ordinatis «quidiftanter ; concinget ea part- 
bolam in folo punfto A • Nam in ifto caftt 
portib OF evanefcit • Quare 1 ut etiam evane* 
fcat portio AG 1 ducenda erit refta aitera GZ 
per ipfum verticem A# . 

Per contrarium veroi quotiefcumque re^ 
€U AXanguIum conftituit cumAO»tunc 
non (blum in A p fed in alio quoque pun6lo 
parabolam fecabic • Nam i ratione ejus anguli 
e& finitie niagnitudinis portio OF : proinde*' 
que reftt aitera GZ per Jpfum verticem A 
tranfire non poterit. 

Huic autem coniequens eft /qud fi in 

plano deicriptie paraboliBdeturpofitione re« 

Aaaliqua^qute non fit paralleia diametri or- 

dinatis f femper ex vertlce A duci poflit refia 

alia t qu« ei parallela parabolam fecet in allo 

punfiko ) quum non aliter efie queat illi paral* 

ifla» nifi angulum conftituat cum AO* 

vu Vlf Oenique dctcminari fotefi panStumi 

JU^HrtH^ ^Q 4U0 reAa CZ 9 du&a iSBquidiftanter diame« 

fi^ iT' ^'^ ^®' paraboiam fccat^ Nimirom , fi cx vcrr 

rr^u". JiT ^^ A ducatur re^AX^quftabfciiulat ex 
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DE» produ£la G opus> portioQem OF , «qu4« numftrsi» 
iem ipfi AG . Nam mterfeflio reCUrum GZt JiJ^i ^X 
AX qusefitum pun€lum exhibebit. Fxg,20« 

Queroadmodum autem 9 finita cxiftente 
portiojie DF » vel AG 9 refl« duas GZ ^ AX 
(emper fefe mutuo fecant s ita omnis reCUy 
quiB ducitur diametro AB paralieU « ad fini» 
tamabeadiftantiamf omninonecefle ell 9 u€ 
parabolam fecet , £t , iicuti interfeflio reda» 
rum GZ9 AX contingit in nnico punfto 9 fic 
eadem parallela ia unico quoque pun^o para* 
bolam fecabit » 

Hinc vero confequitur^ crura duo , qusD 

parabolam conftitaunc 9 quo magis adtametri 

vertice recedunt» «o majorem ab ipfa diametro 

diftantiam fortiri « Unde etiam elficitnr 9 ut 

parabola fitcurva ^ quas expanditur in infini« 

tum 9 & qu« nec ex fe fola ^ nec cum fua dia- 

metro fpatium tomprebendi t. 

VII. Cssterum haud quidem putandum yn . 

«ft , parabolam ia ptano per folas reBarum ^^^^jj*, 

iongituiines dumtaxat txpojita ratiMe'poffe.asfmJ"ii^l 

defcribi . Vix enim ulla eft ejus proprietas^ex ^^J^Z 

t|ua pecaliaris «am defcribendi modos nobis «^« f^h 

non fubnarcitur . Quin fape «x eadem pro- r"!!!''* . 
• ^ ^ «^*^^? j • • rio.2i« 

pnetate polTunt etiam plures derivaru 

Ita »6 angulus BADfquem conftituit 
diameter AB cum parametro AD ,\fuerit re« 
6lus ) ope ejufdemillius proprietatls ^ ^u« pa« 
rabolx competit relate ad diametram 9 pbterit 
etiamquseiita parabola deicribi inliunc alium 
modum^ 

£xtendatur diameter BA tifque ad H» 
|ta»ut AH fitacqualia parametro AD.U^initp 

€re«* 
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crefta fupeir BH perpendiculari 'HL , revol vai 
tur circa verticem A angulus reftusXAY r 
eodemque-tebipore feratuf fuper AD re£la 
GZ/ipii AB asquidiftanter • 

Fiat porro utriufque motus ea infuper 
lege , ut interfeflio te&x GZ cum latere aii« 
guli AY contingat femper fuper re£ta HL« 
£t interfeflio ejufdem re£la^ GZ cum latero 
flitero AX optatam parabolam in plano deli^* 
neabit . 

Df^tmfira^ VIII. Ncc fauc dilficile tx\t%hujm rci vc^ 
It """/r/ rhatem oflendere. Ex aliquo enim interfeaio- 
mis^^msdf' nis puncto.M ducatur ad diametrum ordinata 
SiL7!'^ H^- quacquum fit ei perpendicularis ; reftus 
Fio.21. eritangulus ANM , & confequenter aquaiis 

angulo AHL»^ qui ex conftru£lione fimiliter 

«ft refliis . 

£t quoniam re£lus eft uterque angulo- 
rum DAH, XA Y ; iidem erunt asquales inter 
fe: proindeque,abIato communi anguio DAYt ' 
fupererit angulus HAY «qualis etiam angula 
DAX : & propterea , quum angulus DAX «• 
qualis fit angulo AMN jerit eidem angulo 
AMN «qualis pariter angulus H A Y . 

Hinc duo triangula AHL , MNA «^ 

qulangula erunt; eritque adeo, ut AH ad HL, 

:ita MN ad AN . Sed AH eft ad HL , ut AD 

ad MN;quum fint «quales , tam du® Ati% 

AD , quam du» HL, MN . Itaque erit ex «• 

•quali, ut AD ad MN,ita MN ad AN t & pro. 

ptirea MN quadratum reftangulo DAN o* 
qualeerit. ^ 

Duu^t^M '^*^ J>«ffimulandum autcm hocloco noii 
^ ^cfttquod ahniftcpmhlmijferiifnd^ 

dns 



dut omnino rncidat in t$m , quim ptim Iwi^* p^f^ 
attulimus . Si enim per pun£luin D.ducamusi'rj/f![!lto 
re£lam DE 9 diametro AB paralleiam^ cui la«/"«^-* *• 
tus AX occurrat in F 9 facile erit ofl^odere 9*!^^$!!!^^ 
portionem DF asqualem eiTeiportioni AG» IIT' 
quam ahfcindit ex AD , produ£la fi opus t re» ***®**'' 
^ GZ. 

Quum enim reAus fit uterque angulo^ 
rum XA Yf DAH 9 iidem erunt lequales inter 
fe: proindeque^ablato qofnmuni angulO DA Y» 
erit quoque angulus DAX a^ual is angulo 
HAY : & propterea duo triaogula AHL9 
ADF «quiangula erunt i ecitque adeo>ut AH 
ad HL, ita AD ad DF. 

£t quoniam squales funt interfe ^ tam 
duae AH^ AP, quaqi duse HL^ AG; «ri( quo- 
que >ut AH ad HL 9 ita AQ ad AG.* l/ode 
erit ex asquali, ut AD ad D¥$ ita AD ad AG; 
proindeque. portiones dusDF f AQasquaies 
erunt iotcr fe, 

X. Casterum allata farabolam defcribenr ^^J^ ,1^ 
di rationes funt ilh ekdem ,quibus , tnm eili^. r- mtf^m-^ 
ffis 9 cum byperbola defcriptionem fuperius pb* f^ ^dffcri" 
tinuimus. Quod^nim hic se6ia GZ reftiljneo ^"^^'1^;^ 
motu feratur fuper AD; id exinde oritur, "luilm quui 
quod longitudo ipfmsABfit infimta . Nam (;;^"^*^,^;: 
profc£lo motus circularis in re£lilineum veri- fMihefeprf^ 
titur j quotiefcumque centrum ejus motus in ^' 
infinitum abire fupponitur • 

Kotatu autem hic d/gnum exiftimo 9 
iquod aitera pa^^aboiam defcribendi. ratio t noi| 
fecjJS ac prima, obtlneat etiam 9 quum anguluj^ 
B AD nequaquam eft re^us • ,Si enim ref)tam 
HL fubinde jnclinemus fuper BH » ut dngu« 

lus 
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IttS AHL «qualis fit aagulo DAH $ iprumque 
angulum XA Y » qui revolvitur circa verticem 
Aff aflTumamus squalem pariter angulo OAH: 
adhuc expofita ratione parabola defcribecur. 

Ducatur fimiliter ex aliquo interfefkio. 
nis pUn£to M ad diamelrum AB ordinata 
MN« £t quoniam ordinata iftaeft ipfi AD pa« 
rallela; erit angulus MNA aequalis angulo 
DAH . Sed ex conftru£lione angulus DAH 
«qualis eft angulo AHL « Quare eril etiam 
angulus MNA sequalis angulo AHL« 

Rurfus^quia pofiti funt ^uales anguli 
XA Y 9 DAH ; dempto ex iis communi angu» 
lo DAX 9 flipererit angulus DAX «quaiis 
etiam angulo HAY • Sed » ob parailelas AD» 
MN 9 anguius DAX asqualls eft angulo 
AMN • Quare eidem angulo AMN erit pari« 
ter squalis angulus H AY. 

Hinc duo triangula AHL » MNA «« 
quiangula erunt i eritque adco i ut AH $ feu 
AD ad HLi ita MN ad AN . Sedrob asquales 
angulos DAH , AHL « reAa HL eft «Bqualis 
ipfi AGi five MN. Itaque erit quoquei ut AD 
ad MNfita MNadAN:& propterea MN 
quadratum »quale erit re£langulo DAN « 

Nec filentio practeribimus t quod altera 
ifthd^c parabolam defcribendi xHiq , etiam 
quum ad fuam univerfiilitatem evehitur » reci« 
dat in eam • quae primo loco aiiata eft • Nant 
duAa per pun^lum D re£la D£ > ipfi AB pa« 
raUeUtCum qua latus AX conveniat inFs 
adhuc portio DF asqualis fiet portioni AG» 
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L I B E R III. 

De Conicarum Se^ionum 
Diametris aliit. 

COnicas fe^iones , pr aeter eam dlametf unit 
quam in ipfb cono fortiunturjaliis etiam 
infinitijs funt prisditsei ad quas quum referunv 
tur ^ iiidem proprietatibus gaudent . De aiiiii 
hifce diametris contcarum feflionum agen* 
dum nobis erit hoc iibro s quas tanien metho* 
do plane nova t nec adhuc ab ullo centata in* 
dependenter a tangentibus harum curvarum 
definira conabimur* 

C A P. I. 
Ellipjtf omnes alite diametri 

dfifiniuntur, 

!• /^ Uemadmodum in circulo qusli* i. 
V^ bet diameter tranfit per centrum -2?'^ ^* 
cjus ; nc ctiam in ellipri i cujus fjiecies qus* ntfi*,^^'^ 
dam eft circulus i diametri onmes tfanfeunt \*^^^^ 
per punflum iiiud » quod ellipfis centrnm ap« Fia«2;« 
pellatur^ 

£ft autem hoc pun^lum id 1 91»^^ ^//^* 
tiatn dividit diametram priacipakm % five qu» 
ex cono deducitur • Ut ^fi AB fit diameter % 
a|uam eliipfis AMB fortltur in ipfo cono % ea« 

clem- 
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demque fecetur bifariam m punflo 0; vocabi. 
tur punAum iftud C centrum ipfius ellipns • 

Sortitum eft vero tale nomen iftiufuiodi 
pun£lum ; quia omms re^a per ipfum df$^a, 
(^ utrinque ad elUpfim terminata bifariam 
in €0 dividitur. Diicatur enim per pun£lum C 
refla quasvis £F , qua^ utrinque occurrat el- 
lipfi in punflis £ » & F • Dico « re£lam iftam 
EF fecari bifariam f n punflo C. 

Demittantur namque ex punflis £» & F 
\ ordinatas ad diametrum £G»FH. Quumque ea» 
inter fe fint paralIeI«}asquianguU erunt triaa« 
gula C£G » CFH s proindeque erit f ut CG 
quadratum ad CH qutdratum » ita £G qua- 
dratum ad FH quadratum • Sed , propter elli. 
pfim f £G quadratum eft ad FH qiiadratumf 
ut re^langulun^ AGB ad reAanguIum AHB. 
Quare erit ex asquali f ut CG quadratum ad 
CH quadratum f ita re£langulum AGB ad re» 
£langulum AHB. 

Hincf addcndo antecederites confequen» 

tibus f erit etiam » ut CG quadratum ad CH 

quadratumt ita CA quadratum ad CB quadra- 

tum; & confequencer latera horum quadrato- 

rum CG % CH , CA^ CB pariter 'proportiona- 

lia erunt. Sed, ob eadem triangula asquiangu- 

la CEG f CFH , GG eft ad CH, ut C£ ad CF. 

Icaque erit ex «equaii , ut C A ad CB f ita C£ 

ad CF; & propterea, ficuti duae CAf CB inter 

(e funt sequalcs 3 fic & duse C£ » CF fimiUter 

inter fe «quales erunt. 

11. 11. Ut autem pateatyquod fit diameter 

/JJ!^w** ellipfis refta quxlibet f dufta per centrura , & 

(«/r pt dg* utrinque ad eam terminata > oftendendum efi^ 

prius 
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prius fequent tbeoHma* NirnirumtquddJi £F **rmimMnMi^ 
iit aliqua iftarum refilaruin t eiaque.bifecet i-n 'J!!^f!^*Ms 
Q rubteiifatn AM , pertii^encem ad . verticem Fiq.zj. 
A9 8c deniiflfa ad diametrum AB ordinata £G» 
iiuic per punflum^O parallela ducatur .OL; 
£t femper, ut GL ad CG, ita CG ad CA. 

Nqc fane dif&cilif, erit theorefna iftu4 
oftenderc. Nam iiioati;;AMdupla/cft ipfius .. 
AO ; ijta , du£ia ad diatnetram AB or^inata^ 
alia MN , erit AN dupla quoque ipfitis AL«^ 
Und^ , quum (it etiam diametcr AB dupja ip- 
0US AG^eric rdliqua NBdupiapariterjrQii.- 
qusK LC ^ & propterea reBanguluHv ANB erit. 
quadruplum reflangii^i ALC « • 

£t qudniam. MN dupla eft etiam ipfius 
OL ; erit MN quadiatum qugdruplum qu«<« 
drati , quod fit ex.OL^ Quareerit yXit MN« 
qmdratum ad re&angulum ANB^ itf OL 
qu4ctratum ad rl^ftai^ulum ALG . Sed > proi* 
pter eliipfim, MN quadratum eft ad rc£)ianga* 
lutn ANB 9 ut£G qqadratum ad re£tanguluiil 
AGB f Itaqiie erit cx ^equali , ut OL quadra*- 
tum a4 refldngulum ALC 1 ita £G quadrar 
tum ad ceftaagulum AGB ; Sc confequenter 
permutando erit quoque » ut OL quadratum 
ad £G quadratuni » ita. reflangulum ALC ad 
re£):angulum,AGB« 

Hinc , quum , ob triangula asquiangula 
COL , C£G , OL quadratum lit ad £G qua- 
dratum , ut CL quadratum ad CG quadra- 
tum; cHt rurfus ex aequali * ut CL quadratum 
ad CG quadratum » ica re£langulum ALC ad 
reflangulum AGB : & propterea, addendo 
antecedentes conregucntibu^ , erit etiam » ut 

rQm.J. l CL 
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CL quadratum ad CG qttadratum » itt reSiza^ 

gulum ACL ad AC quadratum , fioc eft t iu 

CL ad AC : proindeque tres fefts CL » QG i 

CA coatinue proportionales erunt • 

III. 111« Inde vtto fequitur frimo • quod fi ex 

tt:!^iXi' punftls A t & E ducantur reft» AK, EI, ipfis 

••"/''^^»» £G 1 AM paratleljBB i quarum prior AKcon* 

^SiQ^tz. ^^^^^^ ^"™ ^^ ^^ ptin£lo K» & aitera £1 cunv 
'*AB in pun£lo I ; triaogulum EGl fit sequale 
arapetio AGEK • 

JEft enim ex oftenfis f ut CL ad CG » lu, 
CG ad CA. Sed CL eft ad CG,ut CO ad CEt 
* five etiatf) t ut CA ad CI. Quarfe erit ex «quii« 
li, ut CG ad CA , ita CA ad CI: & propterei^ 
quunitres re6tscCG »CA»CIfint continue 
proportionales; ^it quoquct ut CG ad CU ipk 
CG quadratttfn ad CAi]uadratum. 

Jitm , propter frommunem altitudinem 
tlriangulorum CEG , CEI f CG eft ad CI f ut 
eft triangulQm CEG ad trianguium CEI; 
Itemque, ob fimiiia triangula C£G| CKA>CG 
quadratum eft ad CA quadratum « uc triangu* 
lum CEG ad triaoguJum CKA «Quareerit 
Turfus ex squali « ut triangulum CEG ai 
triangulum CEI > ita idem trianguium CEG 
ad trianguliim CKA • 

Hinc trianguia duo CEt # CKA mqwAiiL 
crunt inter fe : & propeerea » dempto ex iis 
con^muni triangulo CEG , fu pererit triangu« 
Jum EGI ^uale trapetio AGEK • Et fi aufe- 
Tatur adhuc commune trapetium AGEX ; re* 
manebit quoque triangulum XAI cequale 
triangulo X£K« 
IV. l'Mimpo^tiSyfcguit0rj€CU0do,quod 

triaOf 
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jtf iangulum AOK fit ^equale trapexjo EOAL . 1 v. 

5ft eniip ex pftenfis » ut CL ad CG , ita ^.S^t*^/; 
CG ^d CA . Sjed Qt eft ad CG , ut CO a(J ^*-. 
CE ; itemquc CG eft ad CA , ut CE ad CK. F*<*-23- 
Qu^re erit ex aquaJi , ut CO ad C£ f ita C£ 
§d CK : & pcopterea , quum tres re^s CQi 
C£ 9 CK fint coiitinue proportionales 9 erit 
qupqvc 9 ut CO ad CK t jta CO quadratum 
4td C£ quadratum. 

Jam I propter communem altitudinem 
triangulorum CAO , CAK , CO eft ad CKt 
i)t ^ft tr iangulum CAO ad triangulum CAK» 
iteu^que» ob Gmilia triangula CAOt ClEt CQ 
^tiadratum eft ad CC quadratum , ut triangu* 
ki4][i CAO ad triangulum CI£ . (^uare erit 
rurfMS ex sequali 1 ut trianguium CAO ad 
triangylupi CAK , ita idem triangulum CAO 
■a4 rtriaugulum CI£ . 

Hinc triangula duo CAK » CI£ ;asqualui 
erunt inter fe: proi ndeque,dempto ex iis cpm- 
.mun] trlanguilo CAO 9 tupererit triangulum 
AOK asquale trapetio £OAi * Id vero erui 
qupque poteft ex osqualitace triangulorum 
XA1« X£K fuperius olleora • Nam, addito iis 
commMni trapetio AOEX 9 fiet trapetium 
£OAJ.cequale trianguio AOK* 

V. Capiatur porro in ellipfi punflum cZffBm^ 
quodvis aliud P 9 ex quo diicantur^id diaip^- '''«''» t«r. 
trum AB duaB alise te^aBPS^PQfipfisEI, p^ 
EG paral/elae . Et /oc/V^ ^m o^^j^rf^r^ 9 quod ' '' 
triangulum PQS fit.etiamjequalecorrefpop- ^* 
denti trapetio AQRK. 

Quum enim fimilla fint tr|anguU CAK» 
CGE i Qtit^ jut CA quddratum^d CG quadi^a* 

I 3 tumt 
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tum 9 ita tri4n^utum CAK ad trianguluin 
CGE f Quare converten4o erit etiam « ut CA 
quadratum ad re^an^utum AGB t ita trUir« 
gulum CAK ^d trapetium AGEK. 

Eadem ratione , quum fimilla (int trian* 
£ula CAK , CQR ; erit 9 ut CA quadratum 
ad CQ quadratum , ita trian|;uliim CAK ad 
triangulum CQR . Unde convertendo erit 

Juoque 9 ut CA quadratum ad reflangulum 
lQB 9 ita triangulum CAK s^d trapeti^m 
AQRK. 

iiinc autem , per lequalitatem ratlbnis 
ordinatani9 erit pariter 9 pt re^an^ulum AGB 
ad reflangulum AQB , ita trapetium AGEK 
;id trapetium AQRK : adeoque, quia, propter 
clliprim , re£langulum AGd eft ad reflangu« 
lum AQjB , ut £G quadratum ad PQ quadra- 
tum 'j erit ex scquaii 1 ut £G quadratum ad 
PQquadratum 9 'ta trapetium AGEK a^ tra« 
petium AQRK . 

ftquoniapi ej; conftruflione parallele 

funt inter fe 9 tam duas £G , PQt quam dufls 

^I, PS; triangula duo EGI , PQS fimilia 

erunt.Unde, quumfit^ut £G quadratum 

ad PQ^ quadratum , ita triangulum EGl ad 

triangulum PQS^; erit rurfus ex flsauali , ut 

trianjgulum £GI ad triangulum PQa^, itsi tra* 

petium AG£K ad trapetium AQRK : & pro- 

pterea»quemadmodufTi triangulum EGI often- 

fum eft flsquale trapetio AGEK ; ita quoque 

erit triangulumPQSa^quale trapetioAQRK. 

col}ep.. yh Penique , fi refta PS , ipfi EI paral- 

fium ^««rplela fconveniat eumre£la EF in punflp V« 

'•'^' tffffo m^(*fh pfifnfipmfft ^ugfHf 9 quod trian- 
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gttlutn PVK fit aequale correfpondenti trape* 
UoEVSI. 

Ponamus etenim primo , quod pun£lum Fxq.2|« 
$,. fic. fupra verticem A $ & quod punfkum P 
exiftat inter A, & £ • Qiiia igiciir triangulum 
£Gi odenfum efl lequale trapetio AGEK , & 
triangulum PQS squale trapetio A .^RK : fi 
€K triangulo auferatur triangulum » ex trape« 
tio trapetium > cx utroque autem commune 
trapetium PQGZ ; fupererit trapetium £ZSI 
lequale trapetio PZ£R : proindeque » addito 
communi triaugulo £ZV jfiet trapetio £VSI 
«quale triangulum PVR. 

Ponamus fecundo f qupd pun£lum S fic 
quidem fupra verticem A ^ fed quod punflum 
P fit ad alteram partem punfli £ relate ad eun« 
dem verticem A . £t rurfus , quia triangulum 
£GI ofienfum efl; «quale trapetio AG£K : ad^ 
dito communi trapetio ]£GQR> fiet trapetium 
EIQR xqiule trapetio AQRK » five etiam 
triangulo PQS : & proinde » dempto commu- 
ni trapetio VSQR»fiet trapetio £ VSI rur- 
fus «quale triangulum PVR. 

Ponamus denique » quod pun£lum S fit p ^ 
infra verticem A Et quoniam triangulum ' ** 
POS oftenfum eft asquale trapeti.oAQRK: 
addito^vel dempto communi trapetio VSQR» 
fiet triangulum P VR aequale trapetip AS VK. 
$ed)propter osqualitatem triangulorum X£K» 
XAI » fuperius oftenfam , trapetium ASVK 
eft asquale trapetio £VSI • Quare etiam trian« 
gulum PVR sequale erit trapetio £VSI. 

VII« Priufquam ultcrius progrediamur » vii. 
0^at$$ bh diguum cxifiim » qubd ||ua£lum P ^^"^ 
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ehts p00re, ItA quidem A dobis fli m ptuin eil icr eilipii , irt 

frkiu!'^ ordinata PQ , exinde du^a ad dwmetTUn* 

Fio.23, ABfCadat fiipra ceiitfum elli|jlfis . Sed fieri 

24« quoque poteft , ut eadeifi Hla ofdinaCa , vcfl ad 

centrum dirigdtur i vel etfahl ciidat Infra cen^ 

tmm. 

Qudtifcfcumque otdinata t^Q dlrigituf 
ad centrum ; llquido patet, trapetium AQRK 
non difffetre a triarigulo CAK . Sed,uBi eadern 
ordinata cadit Infra centrum ; tunc loco tra^ 
petii AQRK fumenda eft dffferentia tfiangu*» 
Jorum CAK 1 GQR , quaih in ortini tafu tfa^ 
petium illud adsequat. 

Simii^rter idem punflum P ftibihde quU 
dema nobis fumptutti eft in eliipfi , ut re^ 
fta PS»exiride dufta «quidlftanter ipfi El , 
tonveniat cum EF fupra centrum ell/pfis.Seil 
fieri quoqtie poteft , ut eadem refta PS cofl*- 
venlat cum EF » vei in ipfo centfo , vd etkm 
Infra centrum . 

Quotiefcuihqite teSti PS bccurfit alteri 

£F in ipfo cehtf o ; mahifeftiim dft; trapetluM 

£VSI non dlfferre a triangulo GEI . Sed 1 ubi 

occurfus iit infra centrum ; tunc loco trape- 

tii £V$I fumehda eft diffei^entia triangulo» 

rum C£l » CVS 9 quam in omni cafu trape« 

tium iiiud adasqdat. 

VIII. Vlli. His pr«miffis,faciie modo erit ofleh- 

^^d^^^lmnh dere 9 quod/rt Siamctkr tlHpfis reffa qHallBeti 

reBM , duas ^^^a pcr centram , & tttrinque ad eam mthi^ 

># dimmetif ffata . Ut euim talis eife poflit ,duoquiaenif 

^«/!/f'. requiruntur . Primum , ut bifecet reftaS om< 

±A^^^ iies , aliajl ojcjuiaiftantcr duaas , 8c utrinque 

^* tiermiti^tars: itd eUipfihi « Deitide # ut (Kuadraii 

i - " cx . 
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femiflibus iftarum re£lArum fint» ut re^ri% 
gula t qu« fub correrpondencitfus ipfius por^ 
iionib^ continentur» 

Jam horum utrumque fiicUi negotio de* 
aionftrabitur • Quantum enim %d primum > fie 
EF te&ik quasvis dufla per centrum C « eaqu^ 
bifecet in O fubtenfam AM t pertineatem ad 
verticem A diametri principaiis « Dico « eaa« 
dem EF fecare quoque bifariam in V , quam« 
vis aliaoi re£lam PP » qu9 ipfi AM pajraliela^ 
Utrioque ad ellipfim terminatur. 

Pofitis enim omnibus , ut fupra ; erit u^ 
trumque triangulorum PVRf PVR sequale, 
trapetio £ VSl • Quare «qualia erunt intorf* 
ipfa duo triangula PVR.PVR.Sed «adeoi 
triangulat velut fimilia » funt ut quadrata ia^ 
tcrum bomologorumPV» PV* Itaque late^ 
ra iftfasc homologa P V t PV erunt paricer »« 
quaiia ; & confequenter tou PP bifariam fefla 
erit in V. 

IX. Quantum vero ad fecundum , nec pj^fjn^^ 
ttiam magno mintit acumine opm eft , ad illui Atmonpts^ 
cftendendum . Maneant enim omnia , adhuc ut ^^^^UJ^ 
fupra. Et dico infupert quadrata ipfarum AO| «#rii4i«9i»« 
PV effe inter fe $ ut reflangula correfponden* '^l' ^^ 
ii.EOF.EVF. . ^i!;*^' 

Quum enim fimiliafinttriangula C£I« 
COA ; erit ^ ut C£ quadratum ad CO qua« 
dratum % ita triangulum C£I ad trianguiufii( 
COA • Quare convertendo erit etiim» ut C£ 
quadraium ad re£langulum £OF i ita trian* 
gulum C£I ad trapetiuni £OAI. 

Eadem ratione , quum fimiiia fint trian* 
Mila C£I t G VS i tiit » ut G£ quadratuni a4 

14 PY 
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C!V quadratum, ita triangulum CEI adtrial^ 
j^lumCVS. Unde conveFtendo erit quoque^ 
ut C£ quadratum ad re&angulum £VF > it« 
triangulutti C£i ad trapetium £VSL 

' Hinc auteniiper lequalitatom ratlonis or-«^ 
dinatam 9 ^fit pariter , ut re£langultiili £0P 
ad refiianguluni EVF i ita trapetiuiti EOAI 
ad trapetium EVSI : a:deoque «qniatrapetU 
]fl'a odenfa fant asqualia triangulis AOK ^ 
PVR^erit ex iBquati^ut triangulnm AOK* 
ad triangulum PVR , ita re£langulum £OF 
ad reftarigulum E VF. 
. r. Quoniam verbex cohftruftione paraHe^^ 
lt£ funt inter k$ tam duee AK^PRs quam dus 
AO, P V 5 triangula duo AOK t PVR fitnilia 
erunt . Quare , quum (it i ut AO quadratum 
ad PV quadratum , ita trianguium AOK ad 
ttwngulum PVR ^ erlt rurfus ex lequaii^:: 
Ut AO qtiadi-atum ad P V quadratum , ita re^ 
ftangulum EOF ad reftangulum EVF. 
, 3^- X.' Non ergbdubitari potefti quin.re6ta 

§Mi^m /* £F 1 dufta per centrum C$ & utrlnque ad elli*. 
^' ^'"Juwe^^^ ttritiinata, fit ejus diameter 4 Nam & bifa^ 
frf , ''^«i riamdividit re^as omnes,qux fubtenfie AM 
%7^truwi ^^^^^^^^^^^ » titrinque ad curvam tdrminan<i 
FiGnfiji tur . £t quadrata ex femiflTibus iftatum rej^U^ 
24. f uih ferVi^nt jift^r fe eandem rationem , quam 
ihabent reflangula , fub cbrrefpondentiliiu^ 
ij^fius £F porttonibus contehta . 

Sed facile erit etiam oftenderc y qudd 
prater eUi 9 i^ua tr^nfeiunt pet centr»m eUiffisr 
pulla alia reBa limapofjit cfse diafneter ej-usk 
\^t ehlm refla aliqua efle queac diameter elli* 
]^s> iliud primci requiritur 9 m I^ifarlim^ir^ 
'^' ^ .. ^ \ • cet 



E t £ M E N t A. Ui 

4^t reflas omaes » aiicui sequidiftanter dufta^^' 
& utrinque atl elljpfim termfnatas 4 Unde i fi 
oftendi poffit » accidens iftud iis tanttimmodo 
reftis competere i qusc tranfeunt pcr centrum 
eltipfis ; jam veritas ejus ^ de quo agitur 9 li« 
quido condahit* 

Id vero oftendetur in fiunc modum • Sjt 
TY re6la poCtione data » cui debent eflfe pa« 
rallelK esB omnes ^ quas bifariam a diametro 
dividuntur. Jamque^ (1 ea paralleia eft ordina* 
tis diametrt principalis AB ^ fecabit diameter 
jfta AB bifariam reftas omnesVquas ipfi TY 
aequidiftantes % utrinque ad elUpfim termi^^ 
nanturi 

Quod fi autem refla TV non fit pvralle*^ 
k ordinatis diametri }irincipalis AB ; per ea» 
quas fupe^ius oftenfa funt ^ femper ex vertiice 
hujus A duei poterit re^a alia AM , quas il/i 
parallela, ellipfim fecet in alio punflo . At re«- 
£las omnes ipfi AM asquidiftanter duflas t ft 
utrinque ad ellipfim terminatas » ut modo vi^ 
dimusi uon alia birecat re£la ,' quam quse tran* 
itt per centrum G 1 & bifariam dividit fub* 
tenfaih ipfam AM. 

XI. Caeterum circa diametrbs eliipfis \U jn^}*^^ 
lud notare fedulo oportet 9 quodT? aliqua ex» r^^t «»< 
titerit diamter % oriinatit alteYilts paralleh ^ i^n.u^^^ 
ifta viciffm iliius ordiftatis aquidiftatis efse ^'^^^*^^^ 
deheat . Sit enim AB ellipfis diameter aliquai *i^%\'s^h 
ejufque ordinatfs parallela fit diaitieter alia ^jl^^^^^,{^. 
£F . Dico» viciffim diametrum ABparallelam /Li/ 
efle ordinatis ipfius £F. Fig*2 5. 

' Ducatur Gquidem refla MPf ipfi AB pa« . 
rallela , quft utf iuque ad ellipfim terminata 

con^ 
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coi|veiii«c cum £F in V • Jamque^a&ts a|J eaii» 
dem AB ord|natis MNfPQ»erunt ifts «• 
%uales inter fe , velut paraiielogrammi MQU* 
lera oppo&ta 1 8c confequenter erunt etiam 
squalia re£langula ANB^ AQB , quw illaruni 
quadratis proportione correfjpondent. 

Hinc » detra£lis reflangulis Itiis ex a^- 
qualibus quadratis CA , CB ; squalia erunC 
pariter reliqua quadrata GN t CQ ; atque 
adeo »qualia quoque ipfa horum quadra to« 
rum latera GN » CQ^^Sed , propter paralIeio« 
gramma CM , CP $ du» CN , CQfunt xqm^ 
ies duabus M V , PV . Itaque MV t P V etian» 
inter fe sequales erunt : & proptera tota PM 
bifefla ertt in V. 
D.«"V XI. Seeat igitur EF bifariam rcaat om* 
«'0iiii fMfs nes , quae ipfi AB aBquidiftantes t utrinque ad 
fZ^ist e'WpGn» terminantur . Unde , 0t vmtat ifmf 
u dismetri di quo agitttr » omnimode coftftet f oftenden- 
^^jZ^^u. ^^ «ft quoque , quadrata ex femiflibus ifbu 
F^6.2f. rum re£Urum elTe , ut re£kangula , qu« fub 
correfpondentibus portionibusipnusEF con* 
tinentur ; (loc eft , AC quadratum e(fo ad 
M V quadratum , ut cft reflangulum £CF ad 
reflaiigulumEVF. 

Id autem oftendetur hac ratione • Qpo» 
niam £C , MN funt ordifiat» dtametri AB i 
erit £C quadratum ad MN > feu CV quadm^ 
tum , ut eft reaangulum ACB , feu AC qua« 
dratum ad rtflangulum ANB • Itaque con« 
vertendo eric etiami » ut £C quadratum , fcu 
.reaangulum £CFadreaafiguium£VF , iU 
AC quadratuiti ad CN , feu M V quadratum. 
NuiU erg^diibfaa^effefioteft^quod fi 

"' ali. 



ftliqita elltpiis dianfieter parallela fit erdrnaefS 
silterius dtametri t ifta per contririum ffquldi- 
ilans eflfe debeat ordinatls illius • Bin« autem 
fftai diametri f quamiti altera alteriusordina* 
tis sequidiftat i fsepius deinceps fub contem» 
pkiuonersi Tement < Et i ut commodius diftin« 
^i pbfflntf Tel amba^ limul conjagatau vet al« 
ceram altertus cMJugatam appeliabimus* 

C A P. II. 

Diametrorum dlipjis commu^ 
nia qu^^am oftenduntur . 



- L T 7 Idimus priecedenti eapite % elli- i. 

V pfim > J)r«ter eam diamet^um t |J|2!I^^ 
quam in ipfo cobgi rortitur » alias etiam innu- r^ipM 
meras habere » quarum quaelibet ttanfit per liL"^^!^ 
tentrum ipfius elllpfis • Sed communia batum ^^» ^"^A' 
diametrorum » Oper» pretium eft , ut paulo di- |1^, . ^ 
ftinClius profequamur > Quem iti finem elli-FiO«td« 
pfis AMB fit AB diameter pi^incipalis , cen» 
trum punflum D « & £F alia qusvisdiametef. 

Primo igitur 9 quemadmodum diameter 
priacipaiis AB fuas habet ordtnatas s ita fuie 
duoquc refertur ordinatis diameteriiia £F« 
Suiit abtem ex ofteofis ordinatis Ifttt tofla» if. 
lac omnes , qu» ducuntur «quidiftamer ftib* 
ienfsAM/quam ab ipfa EP ftipponobife« 
Aam in pun£lo O. 

Deiude 9 qiiettiadiilddum quadrata ordi^ 
uUrttm ^Ui^^tH ^Hati^iis AB funt fnter 
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fe^ ut re^ladgula t fub correfpondencibus eju9 
portionibus contenta ^ ita & quadrata ordina^ 
tarum alterius diaihetri £F funt proportiona-» 
Jja reflangulis f qut» continentur fub portio* 
nibus correfpondentibus ipfius £F. 

Unde porro » fi per verticem £ ducatur 
ceflafHordinatissequidiftanteryqus fit tM^^ 
lis longitudinis « ut quadratum unius ordina- 
ts AO fit ad re^angulum £OF » veluti e(t 
£H ad £F i erit in hac ea^em pariter ratione 
quadratum cujusllbet' aitefilis ordinatas PV) 
ad re^langulum £VF. 

£t quemadmodum re^am iftam £H apr^i» 
pellare licebit parametrum diametri £F h ita fi 
jun^atur FH , cum qua cOiivctiiat in X ordi^ 
nata qusevis PV ; erit P V quadratum «qualQ 
re£langulo £VX » & confequentei\ minus re*^ 
^nguio I quod fit ex parametro £H in ^hn 
fciifam correfpondentem £ V« 

,Quin & defe6lus ipfius PVquadratia 
re^angulo HEV erit fimiliter re^langulum 
aliud , quod habens pro fua latitudine eandem 
abfcilTani £V 9 e(l fimiie » fimiliterque pofi- 
tum ei , quod fit ex parametro £H ia ipfam 
diametrHm£F. 
c^mumt II* H»c quum ita fint , perfpicuum eftf 
t^qut funt omn^s iUas proprielatei $ qua e/lipfi competun$ 
fl^iTeiih ^^l^^^ ad Hamtrutn principahm , obtincrt 
ffis difcH. ctiam f quum ad aliam quamvis diamttrum $U 
fimuj. . /tpfit ipfa refertur . 

Fxo,25. .Hinc ulterius t ficuti defcribitur ellipfiS 

in plano^per folas reflarum^ongltudinesy dau 

iDagnitudine ,.& pofitione 9.tam diaoietro 

jpriucjpali AB| qu^m jpMrametro cjus AD^^figt 

etiam 
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^ttam dercrlbi pocerit eadem ellipfis , ubi ma«' 
^nitudine 9 & pofitione datur , tum alia quas**' 
yis diameter £F % cUm illius parameter £H. 

£t ficuti re6la AD , du£la per vertfcem 
A ipfius diametri priiicipaiis AB i asquidiftan* 
ter fuis ordinatis 9 cpntingit ellipfim in folo 
pun£lo A ; ita etiam re£):a JEH^ du£la per ver- 
ticem £ alterius cujuslibet diametli £F 9 firari: 
liter ordinatis fuis scquidiftanter 9 dumtaxat 
in punflo £ tanget eilipfim. ' 

Quin imo y ficuti bmnis alia refta, qu» 
diifla ex eodem vertice Afangulum conftituit 
cuni AO 9 non folum in A 9 fed in alio quo<; 
que pun£lo fecat ellipfim; fic parxter queclibet 
alia re6la 9 quae du6la ex eodem vertice £ an^ 
guium continet cum £H «non >modo in £9 
verum etiam ia pun^o alio occurret eidem 
elijpfi. 

Unde etiam, fi in plano ipfius ellipfis de- 
tur pofitione refiadiqua 9 qu» non fit paraU 
lela ordinatiscujuslibet alteriiis diametri £F9 
femper ex vertice £ duci poterit re6la alia^qu^ 
ei paralleia, ellipfim fecet in alio puhflo^quum 
jion atiter efle queat illi parallela,nifi anguliim 
contineat cum £H • 

III. SedAis ita fe habentibus, liquet quo- iii. 
q\xt^({\iodficuti en diametro principali tranfire ^u^teUiil 
ftcuit ad alias diaraetros 5 ffc vici/Bm CK quali- pfi' ^^*»»'- 
pet ahadfametro jtum ad ipfam prsnctpafm, f^ffn^n om^ 
fum ad alias omnes progredi licebit ,• .21' •"''*• 

Nam femper ac easdem funt diametro- ^^9»^^* 
rum omnium propriejtates 9 theorema illud 
fundamentale 9 quod prascedenti capite b^tn^ 
fum eft re^te ad fliamecriim prlncipalem » po« 

terit 
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CC9rit ead^m omriMio rdti.qoe demoaftrari d^ 
qoayis «iio di^njecrp EF. 

Itaque i fi pst centrum ellipfis C ducatur 
f)efi:aaliqua AB $qux i)ifecet in G rubtenfam 
P£ f perttneotei» ad verticem £ ^ & demiffa n4 
diametrum £F ordioata PVjhuic per pujEi«> 
£ium G parallela agatur GR » l^rit 9 ut CV ad 
CR» ita CR ad C£ • 

i/ade » quum omnes Jll^ aBqualltatef 
trianguiorum t trapetiorumque , quas fup^i- 
riori capite proTefUti fiimus relate ad diame. 
trum principaicmt obtineant quoque jrefpeflit 
ipfius diametrt £F ; facile erit oftenderQ , re^ 
^am illam AB efle diametrum quoquo ipfius 
etiipfis • 

lode enim conficitur 1 ipfiim ABfecar^r 
fcifariam refUs omnc^ f «quidiftant^r 4a&as 
fubcenfie P£ » & utrinque terminatas ^d ellim 
pfim ; itemque iquadrata ex femlflibus iftarum 
reffcarum proportionaliaelTe^re^angulis , qu^ 
fub corre^ondentibus portionibus ipfius AB 
continentur. 
lY. IV. Habent igitur omnes alia^ ellipfis diap 
^JJj^^^^^^^metri eafdem omnino proprietates cumdi^- 
p/it fnprh^ metro principali ^ & cx quaiibet earum $ tum 
nh^^ph^^ iplam principalem , cum ad alias omnes 
eum reiiMs. progredi licet . Sed ellipfeos diametri 9 praser 
v^ *^''^*' IfaStMas recefffitas proprhtates 9 pl»res alias 
commu0es ba6ent,qMs non abs reerit htc 
breviter oftenfasexhibere • 

,Ac principio quidem iilud oobis eft 
oftendendum 9 quod qualitet diamjeter ellk- 
ffis non alias reSas 9 atrinqsie ad ^carvam ter^ 
minatae^diwikt Ufmm, qnam qst^^ vel tran^ 

feunt 
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p$tnt per centrum^ »cl Qfdinatkfkjti iffm ih^ 
metrum applicantur. 

Sk enim AB ellipfis AMB di«meter Fxo.24« 
qusvis I fitque ctiam AI>re£laiilA, cut om^ 
nes ejus diametri ordinatce fiiat paulteiip. Duf 
catur m eliipfi refta PPtquae utrifuiue ad 
curram termioaUtoec traofisat ptr ceotrum 
Ctnecfit ordiiiacim appIicatAdjametro AB. 
Dico , eam ab ipfa ditmetro Afi nen foflc fis^ 
cari bifkriam. 

Si enim fieri poteft % fecetur re^la PP a 
diametro :AB bifaciara in S • Et quoniam ea 
sion efi; parailela ordinatis Ipfius AB 9 ex fu- 
perius oitenfis duci poterit per verticemA 
ve6ta alia # quas ipfi PP paralicla ellipfim fecet 
in alio pun&o • Ducatur itaque re6la ifta % Sc 
fit AM • Tum, biik£ta, ta.in puufto O» junga*- 
tur CO ^ qvm extendatur ufipiQ donec occur- 
sat eiiipfi in puo^is £ t & F. 

Quia igitur rc£isL £F tranfit per ceotrum 
C I & btfecat in O fubtenfam AM t pertlnen- 
tem ad yerttcem A ; per fuperius oftenfa ie» 
cabit quoque bifariam in V re£lam PP 9 ipfi 
AM paralleiam • Sed ex hypothefi refla PP 
fecatur bifariam in S • Quare eadem PP bife- 
£la erit , tam in pun£);p S » quam in punfto 
y • QikkI fieri non poteft • 

V^ £x eo autem» quod quaslibet diameter v. 
eliipfis eas taotum re£laSf utrinque ad curvam jj^uf/i!^ 



tenm 



terminatas t bifariam dividat , qua? vel tranf- fi^^^ 
cunt per centrum t vei ordinatim ad ipiam ap* dumnet «. 
plicantur t iequitur per contrarium , xxtfiali^ ufffht?'^ 
qua ellippt diameter bifecetreftatnaliquam^ 
mn tra»Jfeun$efa fer centrum , & ufrinqus 

ter'- 
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iermhatam ad tltipfim > bac tfic dcbeat 4iamC'- 
tri illius ordinata. 
^ - / Uhde ulterfus confequitur 9 ut fi reBta 

aUqaa bifecet alias dua$ aquidiftantes > -C^ 
utrinque ad eJlipfira terminatas$ ea efie debeat 
diameteripfitis elUpfis , atque adeotranfire per 
centrum . Nam aliter $ du6la per pun^um bi^ 
fe£liotiis unius exre^is^a^utdiftantibus , ^ 
centruiQ leSUaMa, » fi»c velut diamcter bife- 
cabit quoque re£lam aliam dsquidif|aat6m t 
Quod fieri non poteft» * 

Idvero quum ita fit , faciieerit 1 ^r/sr/iir/^ 
libet dat^ ellipfis yfive centrum % fim diame- 
trum aliquam reperire • Neque entm aliud Qerj 
deb^tiquam ducere intra<)atam.eliipfim re^ 
&as duas as<][uidifl:antes , & utrinque ad cur<* 
vam terminatas • Nam 9 ficuti tt€isL, qtm .eas 
bifariam dividit , diameter erit ellipfis ; fic & 
punfbum 9 quod bifecat diametrum iftam , 
ejufdem centrum eichibeb£t« . . 
VI* VI. Speciatim in omni ellipfi reperire licet 

4nmf\m^ diametrum , qua cumjuis ardinatis reSos an^ 
'^'eT^duJi'?'^^^^ c:cwr/2//xf j^ . Inveniatur fiquidem ipfius 
tZm /'^usdatx ellipfis diameter quasvis £Ff fitque £H 

hfrLftnZ ^^^ ''^* ' <^"^ omnes iftius diametrj ordinatae 

tum fuis or. dcbent efic parflielas. Jamque, fi angulus F£H 

t:""!!''»^ fuerit reftus.erit ipfa £F diaraeter optata.. 

^ Quod u fecus contigerit » inveniemus diame- 

trum 9 quam quasrimus t fequenti ratione. 

Super diametro £F defcribatur feraicir« 
€Ulus£PF,qui neceflario fecabit ellipfim ia 
pun£lo aliquo P • Jungantur deinde re£la^ 
P£ 9 PF > qu« fecentur bifariam in pun« 
£j^i$ G >&: 1« Agantur porro per pi|n£la iftii 

dia. 
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diametri KLi AB • Et utraque harum di<ime- 
trorum eam» qmm qu»rimus, exhibebit. 

Ob refias eilim P£, £F bifeflas in pun« 
ais G,& C»GE.eft ad GP,ut CE ad CF.Qiiare 
diameter KL ipCi PF parallela erit ; adeoque 
«ngulus CGE sequalis erit anguio FPE • Sed» 
fyropter femictrcuium i angulus FPE eil re- 
^tus . Itaque etiam angulus CGE ttSkus erits 
&conrequenter diameterKL cum fuis ordt« 
nat ts re6tos anguios conftituet • . 

Eadem ratione , ofa reftas EF , PF bife» 
ftas in punftis C, & I , CE eil ad CF • ut PI 
adlF.Itaque diameter AB ipii PE paralle- 
4aerit ; atque adeo angulus CiF cequalis crit 
angulo EFF. Sed, propter circuium; ahgulus 
£PF e(l refkus . Quare.re^us erit quoque an* 
gulus CIF : & propcerea diameter Afi cum 
•ordiMtis (uis ife£los angi^los contiji^it. . 

VII. ^ifeque vero. diflicile eritoftendere vi;. 
sdf quod in cmftr»Sione aftuxnptum eft , nimi« ff'^''^'''^^^ 
rum j quod femicirculns » dcfcriptus.fupep^^Mm^fn 
dlametro ^F , occurrer^ debeat eliipfciapun- ^^^jj' ^ 
€to aJiquo P . Quum.enim rcfta EH non fit firuBi^ne. 
nerpendicularis ipfi £F., utiqUe.fcmicirquluii Fig.27* 
alle I ncceiTe eft « ut fecet t vel rpfam £U » vel 
€ani ^ qiice ducitur per pun^um F eidem £H 
4tqtiidcftaat£r. • r ' 

Ponamus , remicirculum allum fecare 
ttStav^ EH^ Id itoKiaQ iiet , quia re6la £M 
<30nllituet cum- idiamQtpo £F anguidm atu- 
tum vevfus eam - paf ^m % in qna Temicitcuius 
^lefcribitttf.' Quare oe&a , qu» duci-tpr' per 
.pua6lum F yipiiJEH. paralLeta, efficiet cum 
^(Um i^F anguium obturun^:. &. propbssea 
. • ^om. /• K per- 
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perp<ndicuUti5 $ qu« ex codem puuf^o F wU 
gitur fqper EF , iecabU clHpfim vcrrus mib 
p«rtemi in qua femicirculus reperitur. 

Jam femicircuiuc t defcriptus fuper dia^ 

metro £F $ ut diipfim fecare nequeat i neceflb 

plaue eft , ut cadat totuSfTel imratvei eac^ 

tra eam.Sed horum utrumque fieri aequif » 

Iton enim primum i quia fic minime conveni» 

fetctimre£):a£H»quam tamen ucccflario fe- 

care debet • Nec item fecundum i quia ep 

pafto occurreret perpcndiculari • ex punfto 

F cre^j^ fuper £F i quse tameo tota extm 

cum cadat opor tet* 

v.^^Imim VIIL In qualibet igitur ciiipfi exiftuttt 

^t& S ^^*"* dlametri • qupB reftos cum fals ordinati* 

ifisaiemt iMingulos conftituunt • Hujufcemodi diamor 

j!l««"'' w/jtros , quas liquet efle coojugata? • vocabimuf 

mt4^ifuit\ poflemm axes ipfiua eiiipfiss eofqMif 9M 

p/h^r . im$r fc mutM ^whi ifi^ fofi^ • guam 

mbi ^lifpfis iffa (^it in eifaitlMm % mlh erit 

oftendere. . . 

Fio.S7f ^^^ ^"^^ A^ , KL axee elltpfis AMB « 

J>ico% ellipfim ipfam circuium fieri>ubi oequa» 

les funt iuter fe duo iUi a jpes A6» KL* 

Ducatur ad aitem unum AB ordinata 
qufBvi^ M>T . Ec quooiam KC • MN funt oc# 
dtnata; binx ipfiu$ AB • erit • ut KC quadra* 
tum ad MN quadratiim • ita rei^ngulum 
ACBvfive AC quadra^nl %d reAanguluna 
ANB • Sed> ob axium iu|ua}itiitom > KCqua^ 
liratumeft acquale ACqii«dnito« Quare etiam 

M^quadratufneritia)ttabre^nguio AN& 
i £(l fgiturcurva; AMBtalisnaturie » ut 
4cmi0# f»Aii^UPt|«i^M^Mperpeiidicu^ 
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^hti MN bp^rAB^&i remper MN ^qfuadra- 
tvim aH)^lei«^ai^to ANfiii^oiitciico ilit> 
correr|>oa(iei^iibu€ portiQnibas ifAos AS« 
Uiidev <}uum hmc fit circuii proprietaiS cffjea- 
ttalfs ) ipfa ourvA AMB circulus erk* 

I3^« QiicBiftdiiiodum AxesdJiptisiasquales ix. 
inter fc niutuoeire non poffuM ^ «ifi » qiuini tirctVJuper 
;eiiipiic il*ft «^it iii circul^in ; it« t d€fi:rJptk **'*«'\ ^- 
faper at, 'utlat dia^nniris • c$rcmis daoifus, cA* b^m nutf 
Jk€ t&$mi ivtra eili^jim ^ fui dcfcriSltur fupcr '^ '"^^^"^' 
MCif rmmrt 9 & ^^iffim t^tm ^mr$ ^#0» ^ f^ii 
4cfcTiidt0r fetptf am majofc. 

Sim tam Afi , %X axef elJifs^s AMS» F^d«<S^ 
(gtifiie^ eciam A^ ^xis inaJQr , Sa HL ai^is mt^ 
tiiMr^ Oe<cri6Amiir Afpcr iis^ 1 vt^Iuc^jiimerris» 
circuli duo . jDico» ^mi ^i defcc ihitur fupcr ' 
AB « catier^ totsunie^tra elliffiai ; per oontra* 
.riufii vero iliiMii9<|ui ^efcrjbitur (UperKI^> 
.oaiiefetotiiipextfaeaiis* T 

• Sumatair in cHipfi pnn^um quod vis H» 
ttx qaa dticantur ad ^m ordijjatogi MN # MO^ 
!qu«5 ci3fnveiiif«nt cum circulis, defcriptis fujiekr 
«i&y ia putiftis P f & <^. Oilendeadutn eft ^gt^ 
tar »PN qiudeTn raajorem eflfe • qtiam MN 3 
QO vero mlnorem» quain MO • |d autem 
:OileaidoaMis io hunc moduQi « 

«Qmmiam KL oVaior eft ^ aqoiam A B ; erk 
quoque ICG quadratum miuu$ reiibi^igtiio 
A^CSi « Se^i^ ob ellipiimf iCCx}iiadratuai eiil ad 
MN quadratiiim 1 ut re£):angulom AGB a<] re» 
fia^ukum ANB .Quo^e ertiani MN q»adi;ii* 
mm miDias erit fefi^anguJo ANB : & propte- 
iret , qtiipni^iiropter qifculam.fPN quakrait(wn 
fiti.roqaale reftangulo ANB ; erit PN major, 
quam MN. K 2 Ei- 
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Eadem rationf , quoniam' AB major efft^ 
tjuam KL ; erit quoque AC quadratum maju^^ 
reftangulo KGL . Sed , ob ellipfini » AC qua« 
dratum eft ad MO quadratum , ut re£lan« 
gulum KCL ad reftaiigulum KOL * Quarc 
etiam MO quadratum majuseritre£languIo 
KOL : 8c propterea , quiai propter ciirculum» 
QO quadratum eft xquale re^angulo KOL j 
erit QO minor ^ quam MO* 
X. X. Jam f ut aliqm dlcamus de angulir ^ 

J,'^'^!!ili quos alia ellipfis diametri cum ordinatis fuh 
it^ju dis. cofiftitttunt 9 fit AB axis major ellfpfis ;.& diu 
ri»-»;/""" ^ ex verticiB ejus A fubtenfaquavis AM » 
Suu €ntMu{ii EF diameter , quae bifecat in O iftam 
FiQ.2Q, fut>tenfam i ecmque velut fuam ordinatam 
' agnofcit 3 jungaturque BM • 

Quia igitur AC eftadCB^ut AO ad 
OM ^ erit BM ipfi £F parailela : proindeque 
Ingulus AMB erit sequalis angulo. AOC,, 
qucm diameter cum ordinata ad piagam unam 
conftituit .. Unde alia^ ellipfis diametri cam 
ordinatis fuis faltem ad partem unam noii 
alios angulos contincbunt, quam quos (u& 
cipere pofifunt portioncs » m quas dividUur eU 
Jipfis ab axe majore • 

Nullum vero horum angulorum reflum 
efie po(re,(ed quemlibet obtuium exiftere^jam 
exinde confequitur » quod circulus i qui de* 
fcribitur fuper AB^ velut diametto i totus ca^ 
dat extra eliipfim • Eafdem.autem majores 
femper i atque majores fieri 9 prout ipforum 
vertices magis^atque magis adaxemmino* 
rem accedunt > tandemque maximos eyadjero 

Ati 
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In pan^is K , & L ; haud diificlle erit often* 

< Si ^nfm i demtira ad axein majorem AB 
tdrdinata MN , capiatur CQssqualis CN , & 
ard pttn£htrtiQtdacatttTdrdiaataaliaP(^; ob 
»4|uafk reflangttla ANB» AQB 5 erunt etiam 
laequalia quadrata ordinatarumi MN , PQ: 
proiiideque fe^meattini ctrculi » tranfiens per 
%riA pun£la A ^ M i B i tranfibit quoque per 
|>iiii£lum P. Unde t (i^att fegmentum iftud co 
miiitni&fit iatitudiHiSt quo punfia M, & P ad 
iftxem miBorcMimagi^ acceduat ; fic & ipfi an« 
^uli AMB, APB eo majores evadunt, quo mU 
fior eft faorum varttcum abaxeiHiaore di« 
lft*ntia> 

XL Sed ^ tit ai communes diametrorum 2>r«i^ a 
proprietates tttrfus revertamur^ iUud etiam ^riinathj^. 
t>mnibu5 accidit > ut drdinatte » fu^ ai 4uas ^i giutX 
^Aafeitmiim iiimefras ttb akttnis eatum ^erttm ^-'^ ♦j»»^- 
i:i^at ducarttaryiividaM ipfasiiametTot iit duntit ii 
mad^r^time^ . ^^^'«^^«•- 

Sint eaim AB , EF d«aB.queevis diametri Ff<5,^^^ 
^ilipfis AMB. Et ducatur Vk vertice E ordi- 
fiata £<j ad diametrum Afe % Bc ex vertlce A 
^rdinata AO ad dlametrum £F « Dico > fore> 
tat BG ad AG, ita ]^0 ad £0. 

Extendatur ordiaata una AC) ufque (ioin 
mec Y>ccuTrat eHip& a^ partern aiteram in M; 
tumque agatUr per punftum O re£la OL, fpfi . 
£(j pa)*altefa > quee conveniat cum dlametrO 
AB i^ puii£lo L« 

£t quoaiam fubtenfa AM pelrtinet ad 
irertlcem A , eaque dividitur bifariamper re- 
ft«m £F f traafeuntem pcr ceatrtun C) erit ex « 

K i fu- 
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runermteftei>ii$r«^ CLmI CG MtatG 
CA . Unde, quum CL fit ad CG , ut eft CO 
id CErerft «Xito^ij^ifitc CGodCA^ ica 

co «^ct. 

Qupmam v«r<i mtfvteodo C A cA ad^ 

CG 1 ut CS ad CO ; efit r {Mt c«M»vepfi<MQte 
nitfoiiis» ttt CA «<t AG» iea CI ad £0 ; & fit^ 
fiteftddanfec<^fYfiumcft^«^ettt ecbf» y tu^ 
ABadAGyi^£l^«d£0. l/n^ di^fmiindU 
videncfoerrtiUfBGadAG^iitsPOaitEO.: ; 
^ir. ^^'* HnjQij #i)ie«»p#oprtefatil ofMSt Ibciie 

^«o^^crit» tujiifcum^ HliffM iigmcm p^^ 

»r^f»4««rN^ " Sie entm /IB ^diatnete^' ivairjutx^cdmat^ 

wrjfr''''*^ quteruritur. Ducatur intra ellipfim ref^ifciaii^ 

¥m^%fi Tis PP , l|rr^ #0« traiin&ail j^cf ceniri^. TMint 

fe^a ca^^iWbm in V ^ jiifigaeur CV »<p» 

eitencfatu^ *(?f E, ft F. 

Agattir porm ei veatsee A reOir AM^ 

fpfi PP pars^tel^a ,que diaiiietvo £F occttmt' 

, in O • £t (iquidem A& fu bi nde (eeetur m.Gt 

• irt BG fiitfrf AG , vdkrfi eff: FO ^A JeOi erit 

£G ordFic^f a enar ipftisi»^ All • 

^ Si' eriim £G nf}i} fitordinata ipfius AB • 

fir e^us drdiHata re^ EH . £t tjfuloiittam ad 

diametros AB , £Fe)rallemi5:earuni veillc^ 

Ims rfnSse ftfnt cirdii^as £N \ AO 9^ per pro« 

prretatem |am oden&m , erit f utj^ od AH# 

itaFOa^JBO. 

*• Hlde I qmim e^r ctmftnsfiiom FO fit ad 
£0 , ut cfl BG ad AG ; erit ex «Dqmlt , mt BG 
ad A G r ifa Bif afd AH : J9b pwptefea ». quum 
ctHhpe^^ndo (i« » i»t AB ad AG » ft« AS «t 
itH I er MG ilcilii A 6 M AH^ .«iHnite& iQCeriip ; 

^ Quoa 
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Qitod tittl noa |Wt«ft. 

Xill* Omniuaiquqquedkimetroruitteni- xtt^ 

plis coitimune eft « ut c»jufyM^ eoMftgata dta" £"^^1 

i»€ter fit mtdia froportionalis imer iffam ^ (^ <^ ^«r<m«! 

piorantetrgm ejus* ; jTJ!'^. 

EilipGs enimAMBfitABdiameter tif. "»''" <</«• 

^ . ^«^« ««»4.* meterc0ttjm* 

qoft ; utque etiam AO ejus parameter ^ & KL i^^t^. 
ejafdeit] diftmecer conjugau • Dico » fore , ut ^iO«27« 

ADadKL,itaKLadAB. 

<^ioaiam enim KC e(l ordinata una ip^ 

fius AB ^ erit, ut AD ad AB , ita KC quadra« 

tuiti ad reflangulum ACB , five AC quadra^ 

tum ^ Sed , ob re£las AB i KL « bi feflas (a 

Centro C « KC quadratum eft ad AG quadta^ 

tum i ut KL quadratum ad AB quadratumi 

Qqare erit ex «quali i ut AD ad AB » ita KL 

quadratum ad AB quadratumt& propterea 

tre^ reftiB AD , KL, AB continue proportid* 

mJcserunt* 

Hinc, iiquidem KR fit paNmeter diame'^ 

trl KL f cum iifdem AD » KL i AB erit etiam 

tbdntinue propbrtionaiis KR. Nam» ficuti KL 

#ft tonjagata ipfius AB t ita AB conjugata eft 

jpiius KL . Undei quemadrhodum KL mediir 

€ft proportional is inter AD « & AB, ita erit 

AB medid proportiohalis inter KJL » & KRi 

projndeque quatuor AD,KL^AB «KR conti- 

aue proportionales erunt. - ^ ^ 

)(IV. CommUne ttidem eftaccidenidia» t>h ' 
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metrorum onmitna iMt t€&d i #* fajujgue ^^^.^''^^Z 
wftlcibut per punEiam ali^uod ellipjis duStat fropneui 
nbfcindant eX qaatibet ejns ordinata portiones '•'^*»*'- 
SitaU ^^nt reffangalam ioMinent » itquah ^ua^ 

" - K 4 Sit 
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FiG ^o ^^^ ^"'"^ ^^ d/am^ter aiiqua eliipfiar 

;^ • AMB . Et, duftfs per punftum quodyis £ ip* 
fius eJijpGs re6lis AX> BZ, GOiiveniant.c^ 
cum aliqua ejus diametri oj-dlnata MN in 
punaisP,& Q. Dico ^ reaangulum PNQ 
aquale effe quddrato ipfmis MN. 

Ducirtur fiquidcm ex punfto Eadrean-: 
dem diametrum AB ordinata alia EG ; erftque 
EG quadratum ad reftanguium AGB in ratio* 
ne eompofita ex EG ad AG, & ex £G ad BCi 
five etiam iii ratione com|3ofita ex PNad 
AN , & ex QN ad BN. 

Jam dua^ iftas ratipnes componunt.paxi- 
ter rationem , quam habct reftangulqm PNQ 
ad reftangulum ANB . Quare erit ex «quaii^ 
uv EG quadratum ad reaangi|lum AGB , ita 
lea^ngulum PNQ ad reaangulum ANB. -, 

Ob eiiipfim autem, EG ^ufldratura eft ad 
reftangulum AGB , ut MN quadratum ad re- 
ftattgulum ANB . Itaque erit nufus ex «qua- 
ii , ut MN quadratum ad ceft^ngulum ANBt 
itareaangulum PNQ ad idem reaanguluni 
ANBr& propterea MN quadratum «quala 
erlt reftangulo PNQ. 

c A p. m, 

Hyperhola omnn alia diam- 
tri dcterminantur » 

**** ^* Vgf in hyperboU <!inne« ati» di«oie«^ 

trl 
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tdttaiifeunt per.j^fl^umillud %qti;oi hyper^*><«*rtrt» ^r» 
bate c^n /iTiKw appeHaturv , ^'uh2. 

E(t mtem hoc putt&um id ^ qmdiifa^'^^' •^' 
rj4mMUvfdit dumettum prineipahm , five qua^ Fic? u * 
ex c^i^n^^edticitur % Ut , fi AB fit diameter , * 
qu^m hyperbol* fortitur in ipro cono , cadem* 
^ue fecetur Wfariam io punfta G ; vocabitur 
^n^um iftud C centrum ipfius hyperbolae. 

SortitURi. efl vero taleiiomen iftiufmodi 
^un6):umi qpia pmnisre^aptf ipfnm dn&a, & 
utrinque ad byptrifoi(i$ eppifitMtcrniinatMibi^ 
fariitm in€0 dimdit^rm Ducatur enim per 
punfium C refla quasvis £F yquce hyperbo» 
lis^ oppofitis occurrat in pun^is £,& F« Dico^ 
re£ldin iftam £F recari bifariam ir\ pun6lo C. 

Demittantiir mmque ex pun^is. £ , & F 

' ordinatse ad diametrum £G|FH.(^uumque e« 

taCcr/e i\nt paralfelie^^quiangula erunt trfan'» 

^ula G£G« CFHipnoindeque eritvat CG qua<> 

dratum ad CH quadratum, ita £G quadratum 

^d FH quadratum .Sed, propter hyperbolam» 

£G quadratumefliad FHquadr^tumi ut re^. 

Aangulum AGB ad re£langulum AH& . Q<^-^ 

te erit ex acquali ^ ut CG quadr^txKii ad Ct4 

quadratum , ita re^anguiuin AG6 ad re£iaa*^ 

gulum AHB» 

Hinc f iubtrahendo terfniiios fecitnd» 
rationisex terminis priaiae,eritetiami utCG 
quadratumad CH quadratum^it^ CA quadraw 
tum ad CB quadratum; & conrequeotetMera 
borumquadratoruinCG, CH|CA>CB pariter 
pi^portionaiia erunt. Sedtob eadem tt kagula 
«quiaaguJa C£G> CFH , CG eft^d CH , ut 
C£ ad GF « Itaque erjtcx.feq^aUiijb^CA ad 
- • ^' "* ' CB| 
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^ CB, ita C£ «d CF ; * propt^re* » ficuti dum 
CA, CB incer fe fuiit »qaales)fic StdtuB 
C£ , CF fimiiiter iilter fe «quales erunt.- 
j^iif- . II, Verum quideni eft t iltud fak t noblf 
M.iri^ i*> «flfumptuffl efie , ut feSta , ^«r ctmm dttffot 

tVht'"" *'* *** byfericlarem appofittrtnit •eearrit^ 
fum tt»A' dt&tqt q$ioqtu cum altera convcnire * Scd ficj» 
t7r!^. irM '« crit , tuRi iftud oftendere « tum alia etiMi 
ttum' «*»• ratione probare « quod refta, per centrum du« 
^^« ««•««. ^^ ^ ^j byperbola oppofitas termiflat* , bl^ 
Fio.gi. fitfiam in Ipib centro fecetur. 

Oueatur enim eJt ceotro C «d unam ex 
hjrperbolis oppofitfs re^ CB . Tum, demifla 
«d diaraerrum AB ordinata £G , capiatur CH 
ff qualis CG . Brlgatiir deinde ad partem cod- 
teaf>iaja ordinata alia HF« Ac deaidue jungatut 
k€U CP» 

Quia igitur «quales (Unt inter Te , um 
du« CA> CB| quam du« CG» CH j eruot p«> 
riter «quales du« AG , fiH . tJtide ftqualia 
itidem «runt inter fe , tam re£Ungula AGB , 
AHB , ^uam quadrata ordinatarum £G , FH» 
qtm re£iangulis ils proportiotlalia funt. 

Hinc » quum duo triangula CG£ » CHF 
ii^eant duo iatera CG • EG «qualia duobus 
lateribus CH , FH , alterum alten, $c «qudel 
«tiam aagulos,ftf b !ls tateribus ebnt«ntos;om«. 
aia *IU |»riter«quali« babebunt . 

l>u« igicur C£ • CF «quales erunt Itttet 
fr • Sed MKleffl , ob oquales anguloS £CG| 
FCH, jactftc etiam In direftuffl . Quare fcAa 
GE ♦ prolif^a mfu« cencrum, eon veAict cuA 
ll^rfroia op|yofita in F t tbtaque £F biftfiiii 

*cabi(iiiittki^^«#ii(ro» ... 

. t > III. yj 
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r ttl. tft wceoi pauut » qttoi fit dfameccr tft* 

&a per ccnttumf & «deas teriaiiMA; ^^nitt^ ^ ^ ^>^ 
VifliflBi ^ jriiii f€tftiem $iKt»iwm. Nimtnim t ^l^^Si 
^xtOA itEP fit aliqpM i^rtim rt£)«niiii $ taque ^i^f^*^ **''^ 
Mfecet iit O fiibtcii&to AM » pcrtttieffttm ad "<»-3<« 
iNffeticeiil Af& denu^a ad dUfiietriiiti Aftor^^ 
Mt» £G , kilrc per fondulli Q parafieia du-^ 
catur OL ; fit remper » ut CL ad CG» it» CG 
•dCA - 

« 

K^c fine «lifteiie erit thexMaia fftiid 
oAettdcn: • Na4n,lraiti AMdopla eftipfim 
AO;lta»dia£U sA diMietruii» Aftordinata 
alia MN ^ etit AM dapla qiKXfoe Ipfiwr AL% 
Unde 9 quuttl (it etiam diaitieter Aft dupia ip* 
ftas AC^erii cola ^«& ditipla pariter totiut 
XC t 9i proplefta rcdaiigutoin AKlB crit 
4|ftaaidrtipkiilirc^n^un AJL/I!« 

£t qttbniam MN dirpfaeftetfcimfpffut 
€>L ; ertt MN quadratuni qnadiriipium qua>« 
ilrati ^quod ^ ex OL . Quare erit f «t Mll 
quadratum ad re^ki^ulutfl ANfi , Ita OL 
qfuadrattiitt adTeftanKtitein ALGkSedfpropter , 
kyperbolain, MH qaadratttm eft ad red:an^ 
Itifli AN& f ttt EG quadratum ad rrftangulain 
AGB « Itaque erit ex «qiialf , ot OL quadca^ 
tum a^ re^angutum ALC « ita £G quadfa» 
ineirad leQanguiuiti AG&>& eonfcquetitec 
fiertbutando erit quoque » ut OL quadratani 
iilCGqiBadraiuiii^ iu ra&nguluni ALCa4 
re&angulum AG&^ < 
( Hh'^ f quum I ob triangnla ^iquianguU 
GOL ,€£G » OL qmadraettm f t ad fiGqtii. 
^mmmi ^t .Cj^ quadcatim $A CG quadia* 
n: .1 tums 



ifa SECTIOUUM 3.C0K1CARU&C 
quie redangulis jif pr0]K)rtione 'correrfKm* 
dent : & propterea ^quum dux MN t P(^_tii>- 
rer fe rmt «qualt» , & fMrAlleJs i eric eciam 
MP diametro A6 parAUeJ«. 

Deinde , propter paraUelogramina CIA9 
CP, du« CN» CQjunt squaJes duabus MV» 
PV . Sed ex conftru£lione du« CN , CXiin* 
ter fe funt ODquales • Quare ctiao) ioter le^fle^ 
quales eront du« MV , PV : proindeque re« 
£la MP , non modo paraileJa crit diametro 
AB, fed i>ifariam quoque fecabitus ia V a re- 
ftaKL. 

IV* £t(i autem re£ia , quse. ducitur per 

Cujiifmai ccnttum ssquidiftanter ordinatis alicujus dia- 

f/r Wf^fi rr- i^g^ri biftriam dividac eas omaes » quas diaf 

in hyperhou mctro paivUelaB , utrinque ad Iiyperlaiolas op« 

"IZme/rf^* P^^^^^^ teriftinantur ; attamen, nifi ci verticeSf 

c«fij«^ou* fuamque adeo /apghudwem praDfcribafDus ^ 

multum abeft» ut cMJagata dUmetri vices 

' fubrre poffic , quemadmod um contiogit in el« 

lipfi. 

Praafcribendi vorb funt civertkes ea le- 

ge , m biftBa in ipfo centro , media evadat 

prep^tionalfs inter diametrstm ^ad ^stamre^ 

fmur » & farametrum tjm . Nam racmfniHe 

oportet , ia eltlpfi conjugatam cujufquc dia- 

- metri eflfe re€lam illain » quas ducitur per cen* 

trum ordinatisejus «quidiftanter, qineqiie bi» 

fariam ibidcmfefiatmedia eft proportionaJis 

inter ipfam diametram» & parametrum fuam. 

Itaque , manentibus omnlbus » ut foprSi; 

FiG.39>dfcetijr rcAa KL conjugata dian^eter tpfitis 

AB 9 fiquidem dua^ CK , CL fint aaquales in« 

Ur (e* tumque etiam cotaKi;» m^dia fit ptib. 



\ 
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' ftfrtrmiftliV inter itianNitr^im AB » & parain€(-' 
j tffani ej:us AO.Qua ratione quadratiim cu^ 
' }u(viS ordinatae.MN ad r«£langulum ei cor- 
refpondens ANB % non modo erit , ut AO a4 
AB» verunr etiam » ut KJLquadratum ad AB 

C)U&d«4tUtt« 

V. Pr«fcriptis vertlcibus con^ugatsr dia* v. 
metro, fi velut ciM orditiaiaf h^ber^ velimus ^:*?iff* 
femiiies earum rectarum • qua^ ad hypcrboUs u»diamttTt 
oppofitas terminatasybifariam ab ipfa fecantur; JL.I^^l^^j! 
froftht^i ejm alia quiiem erit ab ea % qu^ "'"« *>' '^ 
. mmpeth diametra , ad qaam ipfa veJsti coth f^^rMut^* 
^mgata refertur . : |!'— *-»• 

Njmirum accidens ipGus ABeflt % ut qua«i tvo.i^. 
dratum cujufque ordinatft MN fii ad refkan* 
gulum ANB , ftve ettam ad dif&rentiam qua« 
dratorum CNfCA lUt e(l KL quadratum 
•d AB qutfdratum • Sed proprietas conjugata^ 
KL eft I ut quadtatum cujuslibet ordiiiat« 
MV fit ad fiimmam quadratorum CV I CK^ 
^eluti eft AB quadratum ad KL quadratum. 

Id vero odendetur in hunc fnodumA* 
Qtiadratum ex MN efi ad re6iangulum ANB» 
ut edKL quadratum ad AB quadratum 1 five 
etiam « ut eft CK quadratum ad CA quadra- 
tum . Quare invertendo erlt » ut re^langulum 
ANB ad MN , five CVquadratum , ita CA 
i|uadratum ad CK quadratum . £t , addendo 
ttmiiiios fecund» rationis terminis primse » 
erit>quoque » ut AN • frve MV quadratum ad 
fummamiiuadratorum CV, CK^ Ita CA qua« 
dratum ad CK quadratum; fiveetiam, ita AB 
qiudrttum ad KL quadratum 4 

VL Id «ttieni^iirum efle noa delM • N<r:^ 

M 4 que^ 
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CPt & ci CP «d CQ . Sed GK eftad CP , u» 
KL ad PR ; five etiain.ex theoremate oftenfb» 
ut £G «d AO . £t . dufta OS t Ipfi £G parat. 
kU,CP eft ad CQ,ut AO ad OS *■ Uaqu* 
crit CK «d CQ in ratione compofit» cx £G 
ad AO , & ex AO ad OS } hoc eft infifflplici 
ratione , quam habet £&ad OS , vel «tiam 
CE ad CO . 

Sequttur fecundo , quod du£fca ad conju-' 
^tam PR reaa KH» tpfi £F paraliela , CP fit 
«d CH , ut eft CA ad CG . Nan CP ad CM 
ratlonem habet compofitam ex CP ad CK • ft 
ex CK ad CH . Sed CP cft ad CK, ut PR ad 
KL i five etiaffl I ex theoriefflate oftenfo , ut 
AOad EG . £t, dufta GV, ipfi AO parailela, 
CK eft aa GH , ut £G ad GV . luque erit 
CP «d CH in ratione coiiipofit« ejt AO acl 
£G , & ex £G >d GV ; hoc cft in fimplici ra. 
tione , quam habet AO ad G V , vel eriam CA 
adCG. 

£x quibus ftquitur ulteriuf t CP efife i4 
CH, ut eft CKad CQ. Quum enim ordinaf» 
£G » AO dividant diametroa AB . £F in ea^ 
dem racione verit , ut BG ad AG * ita FO ad 
£0 ; & dividendo , ut AB ad AG » ita £F ad 
£0»Sed,c«piendo (emiiTes antecedentiumtCA 
eft ad AG» ut CE ad £0. Itaquc» addendo «n- 
tecedentes confequentlbos» crit ctlam, ut CA 
«d CG, JtaCE ad CO . Jam vero » exoftenfis^ 
CA eft ad CG, ut CP ad CH; Itemque CB'el| 
. adCO,ueCK«dGQ.Qu«rC'erit excqua- 

li. m CP ad CH, iu OK «d CQ. 
i^. IX. Ducatur ilunc , cam ad diametruHi 
^iw»» AB refte fit ,ipfi .PJRrp*f«ltei« » 4|u«iii ad coai 
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jUiS^Uni ejusKL re£la PT » aqnictif^^Oj^ fp(i nwi iw Mii i 
JEF • Et ficuti ex eo, quod CA fit aci CG » vew "^^^^^ 
luti eft CE ad COi ofteodcmus , re^aicigutucii Fio.^a* 
AGB tiQquale efle re£laogulo CG( y ita quoque 
ex ex)» quod CK fit ad CQ« ut cft CP ad CH, 
facili mgoth demonfirabimus % re^anguluni 
KQL effe xquale reaangulo CQT. 

Quoniam enim eidem PR paralttfa eflf» 
tam re£la £1 , quam re£la AO > erunt dux £1» 
AO parallelx etuim inter fe : proindeque erit 
iit CI adCA ,itaCEadCO.SedC£e(lad 
CO 9 ut CA ad CG • Quare erit ex «quali» 
ut CI ad CA» ita CA ad CG : & proptere^ 
CA quadratum aiquate erit reflangulo ICG. 

Hinc, addito communi re£langulo AGB» 

.erit etiam GGquadratuoviequaleduobus r6- 

aanguUs ICGt.AGB. Sed CG quadratum 

«quale eft pariter duobus reaangulis lCGt 

.GGI .Itaque duo ifta reaangulalCG ,CQ\ 

duobus illis ICG,AGB aBqualia erunt :& 

|)Toinde, ablato communl reiSlangulo ICG» r«- 

manebit re^angulum CGI a^uale refUogulo 

AGB . 

Eadem autem ratioiie , quoniam eidem 
£F paralleia efttUmrefla PTtquam reiSa 
KH ; erunt duae PTt KH parallei« etiam inter 
fe : proirideque erit , ut CT ad CK » ita CP 
ad CH . Sed CP <& ad CH ,.ut CK ad CQ. 
Quare erit ex «quali , ut CTad CK , ita CfeC 
ad CQ ; & piopterea CK quadratttm . anquate 
crit re6kaDgulo TOQ. 

Hifu:» addito coiiimttiii re^ngulo KQL; 
«it etMm CQflu^dcatiiini asquale dttobua rc« 
CUnguIis TCQ , KQL • S^ CQ qiusdratUBi 

«qu»- 
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«quflle eft pariter duobus reftangulis 
CQT . Itaque duo ifta reftangula TCQt 
CQT duobus illls TCQjKqL asqualia erunt: 
& proindetablato communi re6langulo TCQ^ 
remanebit rcflangulum CQT asquale reflan^ 
guloKQL. 
coJfeffM* ^* Atque hinc modo , ficuti CGquadra* 
rimm 9«'«- tum eft ad rcflangulum AGB 9 vcl ci asquafo 
lr« •/."Sllreaangulum CGI V ut eft KL quadratum ad 
Illir«#tow'" AB quadratum ; Ita quoque nalh negoih 
7lhihfi!^r oftendemus 9 PQ^ quadratum effe ad re£langu«> 
Fio.aot lum KQL 9 vel el «quale reflangulum CQT, 
ut eft AB quadratum ad KL quadratum. 

Nam £G qiiadratum ad re^iangulum 
CGI rationem habet compofitam ex £G ad 
CG, & er £G ad IG • Sed» ob triangula «qui« 
angula CGE , PQT , £G eft ad CG , ut TQ 
ad PQ. Itemqtie , ob triangula «quiangula 
EGI 9 CQP , EG eft ad IG , ut CQ ad PQ . 
Quare £G quadratum ad refkangulum CGI 
erit in ratione compofita ex TQad PQ, &ex 
CQadPq. 

Jam a\x9b ift^ rationes componunt parl«- 

ter rationem , quam habet re6langulum CQT 

.ad PQquadratum • Itaque erit ex sequali , ut 

£G quadratum ad reflangulum CGl , ita re* 

flangulum CQT ad PQquadratum . Sed £G 

quadratum eftad re£langulumCGI,five AGB, 

ut KL quadratum ad AB quadrattim • Quare 

erit rurfus ex «quali , ut re£langulum CQT 

ad PQ quadratum , ita KL quadratum ad AB 

4. quadratum ; adeoque invertendo PQ quadra« 

«tum erit ad re£langulum CQT , ut AB qua-^ 

idratuoi ad KL quadratum. 

Ex 
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£x co autem , quod PQ quadratum fil; 
^•d.reaangulura CQT , five KQL , ut cft AB 
<]uadracum adKL quadratum ; liquet , pun-> 
^um P iocari in hyperbolai cujus KL eft dia* 
nicter primaria » Sc AB ejus conjugata* Sed in 
ejufdem oppofita locabitur quoque punflum 
li; quandoquidem » du£la RZ 9 eidem AB pa« 
railelasoftenderous eadem ratione» RZ quadra* . 
tum eflfe ad reaangulum KZL , ut eft AB 
quadratum ad KL quadratum • 

XL Quod quum Ita fit f manifeftum eft 9 ?'* 
fer extremftaus earum rettarum « qua funt rum byper, 
conjugata diametroTum in byperboUs oppop* ^tl^^Vf 
tisi non aliascurvai tranpre % quambinas alias j*mUt* L 
oppoptas byperbolas . Atque hinc cft 9 ut ali» ^''"^••'«"* 
idx binsQ hyperbola^ priorum conjugat^ di^ . 
cantur ; quia fcilicet diametri priorum hyper« 
bolarum.nonaliasreflaSf velut Aiasconjuga- , 
tas 9 agnofi:unt 9 quam quse duftse per cen« 
trum» ad alias iftas fiyperbolas terminantur. 

Jam in aliis tiifi:e binis hyperboiis 9 quas 
prioruin conjugatae dicuntur^KL eft diameter Fio.^o* 
primaria 9 & AB ejus conjugata • Unde eadem 
ratione hyperboloe^quas ipfarum conjugatce di* 
cendsB funt^neceffe eftfUt habeat AB velut dia-» 
metrum primariamf &KL velut ejus conjuga* 
tam: & e^ propter non alix erunt 9 quam ipnse 
priores hyperbolas .Ex quo patett qkiod /icuti, 
priorum byperbolarum conjugata diametri ad 
alias ijlas terminantur^fic per contrarium con* 
jugata diametri iftarum in iis fuos terminos , 
4ebeant babere . 

Quin etiam 9 fi defcriptis ali is hifce dua» . 
bus byperbolis 9 fuerit cujufvis alterius diame* . 

tri 
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tfl EF prTorum hyperbolarum PR canjugata 
dUmeter; erit per coatrariuni £F diafitetcr 
conjugata ipGus PR inaliitiftisbypefboliff^ 
Jam enim per id, quod modo oAenfam eft i ad 
priores hyperboUs terminaH debct i ftiufmodi 
conjugata diameter • Itaquei fi oftendi poffitf 
ipft £F paralleiaf eflfe ordinatas diametri PR> 
proculdubto erit £F diameter ejua conju^ata* 
Id vero demonftrabimus in liunc mo* 
dum. Quoniamiex fuperius often&SiCK eft ad 
C!Q » ut CP ad CH ; fubduceiido auteceden- 
tesex conrequencibusyerrt quoque» ut CK act 
KO, ita CP ad PH. Sed > fumpcis anteceden-^ 
tium duplis , KI> eft ad KQj^ut PR ad PH « 
Quare componenda erit pariter , ot LQ ad 
KQjr^ita RH ad PH : & propterea ^ quens^d- 
modumPQ eft ordinata dtametri KI^; Ha A 
KH » qua eft ipfi £F paratltia ^ drdinaU etii 
drametriPR. 

Patet Fgrtur« quod licutr du» hypeiMif 

nequeunt efft cOnjugatse duartrm aCiarum hy* 

perbotaruminifi & rfl» eriam 6nc rHaruiH coiKi 

jugaife ; fic in quatuor hifcc tiyperboKa ne^ 

queat diameter una conjtrgara effe sikttras 

c^iametri 9 arfi & fflla pamer fit <onjugata ib 

tius. Hinct qnum d\xm hHjufmodi di»mretri rtib 

contempbtionem venfenc > noa modo afterafn 

atcerius ^oajugafMm^ fed^ambas^ fimul eMJm* 

gafas diameeros appetlabjmus. 

^f j^ XII. Cfltterum 9 pdurquam hufe eaprri ft<* 

jlMod «»f«. iiem imponanurs » nocetur velfm , rketirms /A» 

A^*^//^! ludf fttperim openfum in byperMa^ th eiriinti^ 

hpnZi4 '* ^' ' 9^^ dncantar ad Binai diamtmt rar aker^ 

mnm * nii mum ifeTticiBmt oiiincrt aim w cJflfpf: 

Elli. 
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Ellipfit enitn ALB fint AB, KF dum^mtmgs* 

verticibusducanturordinatfic EGt AQ)fintque **'•*♦'• 

etiam KLtPH. earum diametrorum conjugatas. 

X>ico9 ordiifatas £G , AO h^hete intcr fe ean* 

dem ratibnemtquS habent cdnjugatx KL^PR. 

QuQniam enini ordinatae £C« 9 AO divi<> 

<dum d^flietros A6 »£P m eadem ratlene; 

erit , ut BGad AG t ita FQ ad £0 : proinde* 

que componendo ABeritad ACit ut eft £F 

«d CO • Sed permutando AB eft ad £F , tam 

nt AG ad£Q»quamutBGadFO« QUaret 

conipofitit r«tiQnibu9f crit quoque» ut AB 

quadratum ad, £F qoadratum 9 ita reclaisgu- 

lum AGB «d rcfiaagolum £OF ; & rurfus 

permutaodo ^rJt» ut AB quadratum ad re£bn* 

Iguliim AGB » iH £F qutcUatUm ad rc^Ungu* 

lum^QF^ 

Quia autem » propter cllipfim 9 KL qua* 

-dffttum eft ad ABwquadratum % ut £G quadra« 

tum ad re^angulum AGB ^ erit ctiaiii permu* 

^Undo , ut KL quadratum ad £G quadratun» 

ita AB quadratum ad rcdangulura AGB • Et 

fimiliter > quta ratlone cjufdem dlipfis » PR 

^uadratum eft ad £F quadratum^ut AO qua^ 

dratum ad re^angulum £OF icrit adhuc per<* 

mutando , ut P^ quadratum ad AO quadra- 

tum, ita £F quadcatum ad rcfUnguJum £OF. 

Hinc 9 quum ex «quali KL quadratum 

fit ad EGqiiadratumyiut eft PRt]uadratum 

ad AO quadratumilatera horum iquadrato^ 

f um KL> £G» PR» AO erunt pariter propor- 

-^ionalia. Erit igituri utKL ad £G9 it4 PR. ad 

AO : & fuioptcceaf eimutaadp oidinatiti duas 

EG9 
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EG, AO erunt incer fe in eadem ooinfao 
ra^ione» quamhabent conjugata» diametrcK 
rum XL , PR.« 

C A P. VI. 

Pardbola omws alia, diamctri 

deUrminantur . 



I. '* 1h ^^ P^rabola^ perinde ac elllpiis» & 

I^J^^ •*^ hyperbolatpraeter cam diametrumt 

«4/r ffA: quam in Ipro cono ibrtitur , iafinicas alias 

fM^^MHf' diantetros habeat; in ea tamen omnes aliaB ^ftas 

jjjj»""'^ *• diametri, nou convergunt ad pun£lum uliuro, 

-ut contingit in hyperbola 9 &>in ellipfi ^ fed 

funt omnes tam inter fe » quam cum ipia dia- 

mecro principali paraiIeI|B. . 

Ut autem pateat , quod fit diameter pa* 

raboIcB refla quaslibet 9 du£la OBquidiftanter 

^ . diametro principali ; oftindendum eft priusfi* 

r xa*42« qff^ff^ tbtorema . Nimirum, quod fi AB fit pa. 

rabolse diameter principalis , & aliqua ejus pa- 
rallela £F bifecet in O rubtenfam AM , perti- 
nentem ad verticem A; quodiinquam» demifla 
ad diametrum ordinata £G| & duda per pun- 
fluro O re£la OL, ei paralleia 9 fit fempec AG 
. cequalis ipfi GL. 

Nec fane diTHcile erit 9 theorema iduA 
oftendere . Nam 9 ficuti AM dupla eft ip- 
fius AO $ ita , demifia ad diametrum ordi- 
nata alia MN» eritquoque« tum AN dupla ip- 
fius AL| cum MN dupia ipfius Qh, fiv;e £G;. 



II. 
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proindeque MN quadratum erit quadrupluih 
quadraci» quod fit ex £G • Sed, ob parabolamt 
KIN quadratUm eil ad EG quadratum , ut AN 
ad AG • Quare etiam AN quadrupla erit ipU 
iius AG : & propterea 9 quum (rt AL dupU 
ejufdem AG} du« AG , GL asquales erunt in* 
terfe. 

IL Inde veroy^^flriV^rr /^r/f9io 9 quod fi ex p^J 

pun^lis A, & £ ducantur re£ldB AKt EI 9 ipfis thtoremaih 
EG» AM parallelae 9 quarum prior AK conve^ "rjmf«.i^ 
aiiat cum £F in punflo K > & altera £1 cuni Fio«42« 
AB in pun6lo I j triangulum £G1 lit sequale 
parallelogrammo AG£K. 

£fl enim , ex theoremate oilenfo 9 AG 
sequalis GL. Sed GL e(t a^qualis ipfi £0 » feu 
Al • Quarc dus AG r AI etiam inter fe sequa- 
itrs erunt : proindeque tota GI dupla erit ip- 
iiusAG. 

Jam triangulum £GI 9 & parallelogram* 
mum AGEK funt in iifdem paraUeHs . Quarct 
quum bafis trianguli GI dupla fit bafis paraU 
lelogrammi AG ; erit trianguium' £GI aequale 
parallelogrammO AGEK • 

Et hinc patet 9 tequalia efTe etiam trian* 
gula XAI, XEK 5 qiiandoquidem) fi ex trian- 
gulo EGI , & ex parallelografnmo AGEK au- 
fcratur commune trapetium AGEX 9 nonnifi 
duo illa triangula remanebunt. 

IIL lifdem po{itis,pq0fiturfecunJo\qixod ^j^ 
triangulum AOK fit asquale pfirallelogrammo c^mffffM 

£OAi. ';;!r/"" 

Eft enim, ex theorerfiate oftenfo, AG «• FiG.42. 
qualis GL . Sed AG eft »qualis ipfi EK » & 
uL eft a^qualis ipfi £0. Itaque dux £K ^ £0 

Tom.L N etiam 
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(itUfn ioter fe «qualcs erunt : proiodeqae tote 
KO dupia erit ipfius £0« 

JaiTi triangulum AOK 9 & par4ilelogMiii« 
j»um £0AI Aint in iildtm parallelrs . Quaret 
quum bafis trianguli KO dupla fit bafis parai* 
Jelogrammi £0; erit triangulum AOK i^U4« 
le parallelogrammo £0A1* 

; , Potfift etiam id erui ex «qualitate trian* 
gulorum XAI , XtKi fuperius ofteala ^ Nam» 
fi eis addatur commune trapctium AO£X« 
fiet paralleiogran\n)Um £OAI «qual^ triaii. 
fulo AOK. 
lY. IV. Capjacur porro in parabola pun^um 
ci^^B^. quodvijs aiiud P 1 cjc quo ducantur ad diame- 
'w '" trum AB duic ali« reft^ PS , PQ.. ipfis EI, 
rio.42t£Gparalle|».Et/^C/7tmVe>/?^«rfer^ • quod 
4j* triangulum PQS fit etlam «quale qorrefpoa* 
dcnti parallelogrammo AQRK* 

Quum enim % cx conftruAiooe» parallete 
ftnt intcr fe , tam du« EG » PQ » quam dun 
Elf PSs triangula duo EGI^PQS^fimilia cxunt: 
proindequ« erit % ut £G quadratum ad PQ 
<j|uadratum t ita triapgulum £GI ad triangu- 
lum PQS^. Sed 9 propter parabolaiii % £G qua- 
dratum cll ad PQ quadratum 9 ut AG ad 
AQj^Itaque erit ex «quali »ut AGadAQi 
ita tnangulum £GI ad trianguium PQS. 

Jam parallelpgramma duo AG£K»AQRK 
Iiabent eandem altitudinem • Unde» quum fint 
iiuer fe in eadem ratione re6larum AG » AQ; 
erit rurfus e^ asquali % ut triangulum ECl m 
trianguium PQS ^ ita parallelogrammum 
AGEK ad parallelogrammum AQRK: & pro* 

pterea^quemadmodum triaagulum EGI ofteo« 

fiim 



K L E M E N T A* i^ 

Juin Gil sequale paraUelogramniO A GSK ; if a 
.qiioqu^ erie td&ngiiluin PQS lequflrie paralle* 
Jpgcammo AQ^K« 

4600veni(it cum r«ftg £F i» pUnfko V • irir//o ri«r^',tli- 
jit^oih tficaiemvs^guopie $quod triaogulum «•». 
PVR fit squale correfjpondetitl paraiielo- 
^fkamo £VSL 

Poiiamu9 eiminiprimO', quod pua6lum Fio^j,^, 
S fit fupraverticem A f & quod punflNLim P 
«xtftal inter Af & £ •Quia igitur triknguium 
£ Gl . oftenfutn: «ft : «quale parailelogmmmb 
AGEK '» & tria^nguium PQS sequaie paralie« . 
logrammo AQRK » fi ex trtangulo auferatur 
ffiaaguium • ejc paralielbgrammo p^ralleio* 
grammum t ex utroque autem commune tra^ 
l»ebiiHil PQGZ^ liiperefit trapetium £ZSt 
«c|ual& trapettoPZER : proindeque i addito 
commUni trianguio £Z V, fiet paraiieiogj:am«» 
mo EVSI asquale tri^ng^ium PVR» 
! Poiuinnss fccundo i>quod pun£lum S fitFiOt^a. 
c(uidem fupra vettkem A t fed quod.pan£lum 
P fit ad aiteEafm partem punfli £relate ad 
etifidoni verticeht A • £t rurfus, quta trlahgu* 
lum £GI oftenfum eft asquale paralleiogram^* —^ 

ind' AG£K:kddftacommuai trapetio £GQR» 
fiet ti^spetium £IQR «quaie paraUeiogrammo 
AQRK % five etiam cri^^gulo PQS : & proin«i 
de 9 denipto cbmttiuni trapetio VSQR % fiet 
pfti^itelogranima £VSI rurfus «quaie trian* 
fcufaMrtPVR, 

Ponamus d^nlqiie tquod pUn^um S fit Fio.^j. 
Ukfjsm verticeoi. A ^. £t.quoniam triangulum 
PQS oftenfum eft osquale paraiielogramttio 
-r. ; .:./ N a AQRK: 



ij>< SEC^riONUM CONICARUM 
AQRK : addito i vel dempto communi trape« 
tio VSQR, fiet tridn^guium P VR a^quale tra^ 
petio ASVK. Sed,propter«qUaIiftatem trijiiN 
fulprum XEK » Xkl, fuperius oftenfam , trz* 
petium ASVK tft sequaie pirallelograwrtt^ 
£ VSI • Quare etiam triangulum PVR aequa^» 
le erit p^ratlelogrammo EVSL ' * ^ 
vn VL His praBmifliSf facile modo erit^ofteu^ 

mI^^^miu dere , qijod fip diameter ^aag^fe patabata rc* 
^qkidijimn. fj^ qaaUl^t ^ dtfBa aquidiflanter diameth 
ffimip^n , frincipali . Vt enlm talis eflfe pc^t ^duo qau 
^\tMi!r^ dem requtruntur . Primum , Mt bifecet refcds 
iiiliin«r. omnes , aiicut o^quidiftanter duflas , & utrin- 
que ad parabolamr termiaatas • Dcinde , iit 
quadratft cx femiffibus iilarum re&arum finti 
Mt, ipfius portiones correfpondentes. 

Jamhorumutrumque facili negotio de« 

F10.A2 '"^^'^''^^^**' • Quantum enim ad prtmum t fit 
•4 • £p refta quaevis , dufta «quidiftanter diame«« 
- '* tro principali AB ; eaque bifecct in O fubieo*^ 
fam AM 9 pertinentem ad verticem A ejufdem 
diametri • Dico, eandera £F fiecare quoque \i!u 
fariam in V quamvis aliam reAam PP , qua 
ipfi AM paralieia » utrinque ad paraboiam ter* 
niinatur. 

Pofitis enim omnibus , ut fupra ; erit 
fitrumque triangulorum PVR , PVR «quale 
pfiraJielogrammoEVSI • (^iare «quaiia ^runt 
inter,feipfa duo tn>ngula PVR » PVR . Sed 
eadem triaiiguia # velut ihnilia , funt , utqua» 
drata iaterum homologorum PVt PV. Itaque 
latera tlUiflsc homeioga PV , PV^tunt pariter 
^qualia ; & confequenter tota PP bifariamfef 
' ftaerit ia V» 



. 'Vll» QMntum vero' ad feciitiduni , Mec vii. 
&iammagm laiore^pas cft , adillud ojlendcn- ^ZnJlZ* 
dam^ Mantant enim omnia adbuc » ue fupra. «'«"^ . 9«« 
£t dico i&rupet i quadrata iprarum AO , P V Xtrius •« 
^e lAter^ yqaemidmc^duRi funt portiones *1*'^'"- 
«oriefpoiidmefiEO , EV- tio.^it 

t Quum-emitt trungulum AOK oftenfum ^5* 
tkt «quate f^aratidogrammo EOAI » & triacw 
guium PVR d»quale parailelogrammo £ VSl; 
^rlt f ut triangiilum AOK ad triangulunl 
P VR f ita paralletogrammum £OAI ad paraU 
lcJogrammum EVSL 

JamverO)^b fimilitudinem trianguiorum. 
AQK , PVR 1 tTianguIum AOK eft ad tf ian* 
IgUlum PVR ^ ut, AO quadratum ad PV qua« 
4r^tum* Itemque» ob conamanem altitudinem 
parailelogrammorum EOAI, £VSIyparaUe« 
iogrammum EORI eft ad' paralielogrammum 
£VSi , ut v£0 ad £V vQuare erit ex »qualU 
ut AOquadratiMft ad PV quadcfttumi ita £0 
4BdEV« 

* VIIL Kon^inficiorWItud faic a^obis iffinn- viii. 
ptum effe , ut reff^ , yiwe intra paraHotam ful^ /atfhum , 
t^fiie dacitar a^mdijiBntef^uirinqttd ad ipfam A'*'»"^'^ 
f^rakolam terminettff . S^A factie erit ^ -tuiti ^'^f/ , «. 
iftud oftendere , lum^aKa^tkm.ratiOHe proba- ^'j''**,',^^^ 
ve »qUod rdElflb Oinnes f ipii AM «equidiftan* ««Tnr. 
tes f & utrinque^d parabolam t^mindtoD » bi« FiG«4J< 
Ikriam fecenturi-^^^a £P«' 
, .'- Jam-eniQi d4 r^i5 t qrtae ducuntur Jtitra 
tfegmentum paraboticum AEM , res cft , extra 
'Oinnf mdubltationi^ nieam polita • Itaque du« 
^atur ejjtna* llldd ftgmetitum i^efka quo^vis 
j^Vf ipfi-AM parai^iA « fiti frfiert pQtcft i oe- 
U;-# N 2 cuc* 
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currat fariibQliB. tMitUfll/ eKifMp^ttQ]itkfi • 
Extendacur e$ jh) p9rc«iai^l.min vexrus V t & 
gac VP «qualis ipfi PV.«Oft€iadef)4mii.^ft». 
Koc 0>iud puii^um P c^e.^ijm io pasilM^la. . 
Po&K»at(ir (Hnnia «ut Aipil^.- '£t qttQnmin 
dus PVi VP inter (b fun^JQ^Ufl^» ^rit trido* 
gulum P VRf #d iimm 4)»iri:e«).^j(in;e0«,«!qua« 
le triangulo PVR f itjuod exjftiiad |>art#«i ali 
teram^ Sed i|ludxprop|#rpfli:;iJi|$^m »feft.iipq4ia« 
|e parallelograminO £VSi» ifiiV^iCtiani^iri^petfO 
ASVK . Qqare t^l^tm ,^tfa|)etio ASVK hpQ 
etiam squale erit : & pr^ptarea rutruntique 
trianguloriliQ PQS: fttit faqfi^h cprxefpon* 
denti paralielograininp i^l^^K^ ^tqqpi^e^^ 
m trianguliiffi ^QS s^^. t»-i^)gulpin JPQS.» it# 
paralt^logranwuiinAQRlC. ^ii p«^rali?t9^afQ« 
mumAQ^K* 

Jam » <rf) /ifniUtudia<iilv ,<rlaqgirior|B« 
PQS , PQS, triapguhirtPQS cftiid triiuigu^ 
iwwlPQS i Itf PQ q tva4r«*«mjad PQ .quadra* 
tum; itemque^ obeandem altitudinem partU^ 
i««i?wnorw .iftQRK,>o AQR«K ^. pwJleio- 
griMTHnujii AQJ^K , %ft f d;pW«Meiogrammttfl> 
AQj^iC f ut e^ AiQ nd AQ . Quare crit ex 
jf^iia^i/Ut PQqi»d*auW4^PQ>quadratum^ 
iu AQ^fid AQ 1 &: J>c«iitAW» , (i^^i pqpaun 
unui» P,eA i^ fiai^j^lt:^ ^^ ^IW^ U^9kitw 
j^ in p^afcoJii .pMn(aum,aiiu4 1> , 
jQucd •M IX.Non ergo dul?ita;rif>p|efl:,qM5to rft£^*^» 
/^X/f^^**^*' ^uJ4^Ml»<^r idi#ine»p^|p«:i9Qipfii/AB» 
r«i«/« du. fit etiaBidiainererp§r;aJb<%l]at..il!Jl.lim,,& i>i^#ri(im 

S'/r'' divid^t re^afr«Me*,<|U»/v AM w^h^ 

/"•'^^«'•ijiftiimesiuirinqiie ad |yirtibcKtam C;eraiiiiaii* 



rum 
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jtani fenrant inter fe eandem ratioaem « quam 
liftbent correrpondentes portiones ipfitts EF; 

Sed faciie erit ettam oftehdere ^ quod^ ^ 
jfTatet ^at % qom dneantHT afai/iifiantcr dia^ 
Mctrd fTineipaii% nitlla dliartka lin^uf^gaaf'- ; 

feiiamsterpaTaboU.XJitnmt^SUMc^ijAtf* ^ ' 

ie queat parabolte dlameter » iltud prima re,^ * 
quiritur« Ut btfariam fecet re6las 0nines,alfcui 
cequidiftanter du£las % & utrinque ad piM^abo* 
lam terminatas, Unde,(i oftendi pofltt^accidenf 
Iftud iis tantummodo re£fcis competere , quoi 
ducuntirr «(^uidiftanter diametro principaiii 
|am veritas ejus % de quo i^itufr # liquido con* 
llabit. 

Id vero oftendetur in hunc modum ^ Sit p iq j.* 
TY refta pofitione data « cui debent efle pa* .* 
ratleiai ece onines, quos bifariam it diametro di* ^^* 
nriduntur • Jamque y fi ea parallela eft ordinatis 
diametri principaiis AB ; iecabit diameter ift^ 
AB btfariam reftas omnes» quos ipfi TY cequi« 
diftantes» utrinque ad parabolam terminantuf. 

Qupd fi auteni recla TY non fit paraltefa 
ordinatis dlametri principalls AB; per ea^ quoB 
tuperius oftenfa funt , femper tx vertice^ A 
duci poterit refla alia AM » qude illi parallffU« 
parabolam (ecet in alio punflo . At re^as om« 
nes» ipfi AM aBquidiftanter du£las,& utrinquo 
•d parabolam termtnatas , ut modo vidimust 
non atia biFecat refla i quatn quai pairallel^ eft; 
diametrq principali AB I & bifariam dtvidic 

' fubtenfam ipfam AM. 

X. Cmtttumtbcwrem^btyecapiteanobit % 

eftenfam.pTo ieterminandit alUt paraboU dia-^ ^.2[*^^^ 
Mitris$ eoltigi ethm poteft gtt eo, qmidfnpetiett ^ tjum^ 

N 4 *• 
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/«m rorr*- dtwon/lrwmus , tumin tUipfi% crnn in byptr^ 
^pA^prJlh bola^pr.o d^finiendii baritmcurvarumdiame^ 
tipM^h' trisaiiij* 

\*nh!s !rt. Tam enlm in cliipfi $ quam iii hypetbola;, 

iuiimmt. poritOt^uocl AB fit diamtcer pnncipalis.^ & 

Fio.aj. cetitrHm punAum C,fi.EF fit refta quasvrs 

3 ' * pei: centrumdu&a t quas bifecet ia O firinen* 

iam AM , pertineniem ad verticem A i & de- 

mifia ad diametrum AB ordinata £G» huic per 

punflum O paralieia agatur OL> erit^ex fupc- 

rius oftenris» ut CL ad CG » ita CG ad CA; 

ptque adeo fubducendo , vel intecedentes ex 

confequentibus , vel confequentes ex anteccr 

dentibus i erit etiami ut CL ad GL , ita CG 

adAG. 

Jam^abeunte in infinitum pun£lo B, alte* 

ro diametri vertice, tam ellipfis , quam hyper- 

Jbola ver.titur in paraboiam . Et, quia in infinio 

.tum etiam abit centrum C 9 quod bifecat dia- 

.metrum AB : quemadmodum duas AC , £C 

.paralielae fiunt jnterfe$fic utraque ipfarum 

CG^ CL tnfinita evadet • Unde, quum earum 

ediffercntia GL fit finita $ exdem erunt asqua- 

M^ intejr fe; & propterea 9 quum fit , ut CL ad 

« GL , jta CG ad AG; eti^m AG ipfi GL asqua- 

.Ji&erijt. 

cw •• "^^* Q}^ti3&conf(sftaria ejufdmtbet^emtis 

4i!!t^\tum ^orrefpfindent quoque iis ^ qua in ellipfi % & 

'Z^ffasru- hP^rAofaen eodemiilo tbmemate deduximnu 

& 9mij i NamfUbi cetitrun) C in infinitum abire fuppo» 

J;f 'jjj'/^';^; nltur , quemadmodum parallelaB ^unt dt» 

^mpn«^ AC I £C ; fic omnia illa trapetia § quibus c- 

Yjq^^^^ correfpondcntia tritn^, 

2U '<***'•» 'O Wwllelpgramma totidem vertuntul/ 

•' V »-4-» . , • At« 



E L E M E N T A* . : ioi 
Atquq hinc.etiam vera ratio elttcefeityCAr 
ift paTabola diamtri omites inter (!^fi»t paral* 
/^/^,. Niniirumt quia in ea centrum eft Ja infi« 
nita difttntia a vertice principalis diametri 9 
adeoque ejus diametri convergunt ad puu* 
^lunH infiuite diftans ab eodem vertiGe» 

Sed ex eo « quod centrum in parabola fit 
jn infinita diftantia a vertice dia.inctri princi* 
palis^ liquet quoquci //r eadem curva non pope 
Ipcam babere conjugataram diametrorum con» 
tempjationem } quippe quas fuas pofition^^s h^* 
bent iimiliter in infihita ab codem vertice di- 

fi^ntia* 

In ppfterum ergo confidcrabimus parabo« 
lam , non modo 9 ut ellipfim t & hyperbolam» 
cujus diameter eft infinitas longitudinis > ve- 
rwn etlam» at elUpfim % & byperbolam 9 cujne 
C4i$trum eft iniufinita difiantia a vertice dic-- 
metri . Nam » utraque confideratione parabo* 
4^ proprietates ex iis >quie eiiipfi j & byper* 
bols coinpetunc> deducuntun 

c A P. Vff. 

Dlametrorutn parahola com^ 
munia quadam ojienduntur. 



L T^ X iiS , qiue oftenCi . ftint ta capite ^, 

JLLp praccedenti > abuncle liquet > fwwa- frtprhtMH^ 

bolam »:pr«ter eamdiafnetrura > ^uam in ipfo^^l^^ 

cono (brtitur > aiias etiaioi innumeras iiabere> *^ ^*^*^ 

.>|u« omaes fNiraJldte ftint^ tMn imer fe ^ qutei ||Xf rS^ 

cum 



ioy SECTIiORUAr' eoKlcAltUJyC 
r«M« tr«. (Hitn ipfii^fametro pri^ciiMli. Sed cwnrmttnii 
fTo 44. *'"'*'" ^*^^^*oruni oper« pretiuffl eft , ue 
•^ p«ulo diftinfilliis profequamor . Quem in fi- 

nem paritbc^» AM fit AB diimeter j>ritiei|ia» 
1 is t ^ £F iXiA quavfs diameter < 

Primo igitur t quemadmodum ditimctee 
princlpalUi AB fuas habet oirdinatais i ita fais 
quoque refertur ordinatis diameter «lia £f; 
Sunt autem » ex oflenfis , ordin«t« iiUe te&m 
iliae omnes t quaducuntur cqilidiftanter fub. 
tenfa AMtquam ab ipla £F ruppono bilb. 
Qam io pUnflo 0« 

Deinde , quemadmodum quadrata otAU 

tutarufli diametri pridcipalis AB funt iater 

fe t ut portiones ejus correipondentec « a-v^' 

tice fiimptc j ita & quadrata ordinatarum rfjf 

terius diametri EF proporttOoalia funt corre^ 

fpondentibus ejus |rortionibus, fimilieer a ver-i 
ticefumptis. 

^ode porro , i! per vertfcem £ ducator 
reMa EH ordinatis «Bquidifttinteri qu« fie ulis 
longitudinis , ut quadratum unius ordlnat» 
AO fit «quale refbngulo HEO j vbcart po- 
terit refta ifta EH /»iirflwrrrr diametri £F , & 
erit quadraeum cujufvls altcrlus ordinat» PV; 
fimiliter «quale reftangulo HEV. 
f:,miam»i '^ H«c quum ita ilot » perfpfcuiioi. eK»' 
r*|f«^f«. 0«»« illat proprietatet , qua paraiola cmpe» 
M , pui M '**^ fff<*te ad diametrum principalem % oitiMe* 
^;^*- re ttiam . ^iam ad aUam qiutmoit diamtrum 
4t<^timtt . punieta ipfa refiftgr. 
i^ra.44. . Hincttlterius.ficuftfdefcfribltttrpanbo; 
la fn plaoo , per Mu rea«rum longitudtaes; 
idatt dtaoetto ^iflici|Mli AB cum m«^nr(u«- 



^ji .& p9fitk>m tpAr^metri AD 1:41111^ ad iffam- 
r^^jr t ur fii fic etbiQi .d^a&fibi potetft «atom pa*. 
rat><9la,j ubi uqa cUmJaJja quavis.diametrio £F^ 
magnitudine 9 & pofitlone datur iflim fiara'^ 

£t (\ci$ii r^t AjD , diifta pe? v^rticenr 
A i^ul^ d.MMXie^'l>ri^<pal]5 Afi issq^^'^^"**' 
tiec ft|i$ prd.tnj^tiiHi c^iei ngit parabolam ia folo 
pOa^Q At U4 jsstJiim r«fta EH4^6^ per verti» 
cem £ alterius cujujsiihet diainecri.fip , &mU\^ 
tpf€>f4imtifi &is sttii^idiAaoter^ dumus^t h\ 

<^\^if»imfi,$ifi):i»ti omiiis ilfo Ye£la ^ q\m 
dii^ii. f ic ^Q4eni vvf ntidk A>an|^tuiti acmftituit 
CHlii ADf non foiuA jA A» £bd iaklio quoquo 
pi^in^o %4^;pfti:4bi9^ ;^ parifter qudibet 
alia re^a » qus du£la ex eodem wnlce £f ao» 
gjidum c0a(jinflt iNih fiMi aon modo iA £ » ve- 
rum ctiam in puQiflo a^io occttrm eidem {la^ 
raboUe » ^ 

Unde etiMi «it in plano ipfiiis parabdsa 
djetujt pofa^^ cciEla aiiqw , qmt non fit pa^ 
raUeia ordi^aCi^ .cnjualilM:^ alterius diametff 
£F f femper ex vertice fnduci poterit refti 
aiia » qitfs tl .paratlfsja » ptrabolam feoet in alio 
puxi^o ; qmm non alictr cfle.qtteat tlU paral* , . 
Idai niii anguluoi contioeat cum £H« 

III. JSed h&iita fe hdbeatibui^y liquet quo-' , m. 

t|u^> iQUod /(^/ ^ir dinmtro frhfclpali tfonfi" ^Jm^^. 
re lifinit ^i aliMt diMmems\pc wciffim €tt yara- '^ ^ 
Mef:^iadi$m>etr0ptBm tfd ipfiM frinciffdm% ^ i^T 
cam ud aliat omnes,pr9gredi t$C4iit. p '" ^"- 

' Hiute rfetepiar ac asSdem fuiit dfamltrorum '''^*44« 
^pmiifuiii imiiprktaiAB f tliaofcmt iUudliiitda- 
. \ men- 



y 
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nentald » quod priccedejitl.ctpitd ofteafufti ett 
relate«d ditflietrum princip8lem,p<*t**c.eadem 
oinniao ratioiie - detnoiiftrari de qustvis aiiit 
dianietro £F.. .; . .> . : , . 

Itaque.fi ducatur reaa aliqua A^dlsune* 
troEF «quidiftanteriqu«4ifecet iri G fub- 
tenfara PE, pirtinentcm ad verticem £; i& de- 
miffa ad^liametrum £F ordinata P V, huic pet 
punftum G. parallela agatur GR j du»£K » 
y R aquaies «runt inter fe.' 
, Unde , quum omnes ill« sequalitate» 
triangulorum , pataUelogrammorumque , qutf 
fuperiori capite profccuti fumus relate ad dia. 
metrum principalem , obtineanc quoque Fefpe. 
au ipfius diametri EF j hcHe erit oftendere, 

feftam illam ABflfediametrumquoque ip» 
fius-parabola». . . 

Inde eniffl conficitur,ipfim AB fecare bi- 

fariamTeaas omnes.asquidiftanter duaas fob. 

tenfas PE , & utrinque terminatas ad parabo» 

lam s itemque quadrata ex fijmiffibiJs iftarum 

«aarum proportionalia eflfe correfpondeoti- 

bus ^portionibus ipfius AB , fiiroptis a termf- 
no A. . 

mHrtrmm ^*^"i ealdem omnino proprietates cum dia^ 
^Z , ^T° P'f*»C!P«*'5 &«x qwHbet earunHtom ad 
Mpk:«,t •-*P'«mprincipaIero,cum ad «iias omnespro. 
Jte'"" f !?'■ '•'««• Sed parabol« diametti , fZter 
baSlemt. recenfitat profrietatet ,plaret aliat 

.«w»»«««. ^aitf»/ , qm» non «bste erit hic 
breviter oftenfas exhibere,. ,. , 

. Ac principio quidem ilhid nobis;e(l 
poend^dttm ,. q«9d,j*wtf4«c# 4r/««v*«r pn»^ 
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icU tion o/^'Af nf?iii %iitrinqtie adcMfwim ter^ 
miHatas% dioidat iifafiam t qucmqna Ofdini^ 
tim ad ipfam diametrnm appticantur^ 

'^ Sit eaim ^AB pBraboiias AM diaineter 
.qci^vis , fitque etisin ADte£lailIa »cui om- ^'?»4i 
fi^s ejus diametri ardinata^func parallets. Dn^ 
catttr in p^rabola <re£la PP i qoaetitrinque ad 
curvam termtnata ^ noa fit ordjQatim applica^ 
ta diametf o AB • Dico 9 eam ab ipft diametco 
AB non pofle fecari bifariam. 

Si Oftiiti fieri))pteft /(ecetur refla PP a 
diametro AB bifartam iuS.Et quonidm' ea 
non eft paraUela ocdinatis fpfius AB^ ex fupe- 
rius oftenfisyduci poterit perverticem A re6ta 
alia f qU0 ipfi PP pavaiiela 9 parabolam fecet 
4x1 aiio punfto • Ducatur itaque ttSiz ifta 9 & 
iit AM. TutUi bile&a ea m pon6lo Otducatur 
per pLm£bum iftudipe/f^a £F» ipfi AB parallela. 

f Quta i^tur re6la £F du£la eft ^quidi* 
ftanter diamecro AB » i& bifecat in O fubten» 
fain AM » pertrnentem ad vertfcem A 9 per fu- 
perius ofteofii 9 fecabit qupque bifarfam in V ' 
re6bim»PP9 ipfi AM parallelam • Sed ex iiypo- 
thefi re^a PP fecatur bifariam in S. Quare ea« ^ 
dem PP bifc£la erit 9 tam in pun£t^ S 9 quam 
in pun£lo V« Quod fieri non poteft. 

V. £x «o aucem 9 quod qu»lrbet diameter ^^« ^ 
paraboias «as tantum rectas , utrinque ad cur- dutm^ f«r«i> * 
vam termrnatas9 bi&riam dividat, quae ordina- f*'''",^/' 
tim ad ipianidiametrum appiioaiitUT ; fequitur t^^r/i rf^#- 
per contrariunit utfiaiiqua parabd^i diamtter ^^ * \ 

bifccH reffamMiiquani , utrinque nrminatam 
ad paraitollmi il^*^c dcSufOt idfiamctri illiut 
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UiKie. iiit#riu« conr^uiiur » ut fi teSia 
tfi^Ma ii/ecif aliat dM$ a^Midiftan$c$ • ($* 
Mtrinquc ad fafoMam ttfminatai , ea efie de-^ 
ieat dimetet ipfiMS farabel^ t a$ftte ddetJ^ cui - 
' cumqne , alteri diame^o paraileJa « Nam at iter, 
dufla per pun£luita Ufe^ionis umus ex re£lis 
«quidiftantibtts r^^ Jilia, cuivi^ di^roetro psb- 
rabols paraJiela i ii»c velut diaflieter bifecabtt 
«quoquc refbm. «iiafu s^uidilkantein • Quoi 
fieri non poteftt . 

Id vero quvtm ita fit rfecilt erk» cttjusii^ 
bet dat^ parabola diamaittm aliqttam referim 
rCt & confequenter pofitianem det$rminare om^ 
ttinm aliarttm ditfmeerertem • Neque enim 
aliud fieri debet« quf m du(;ere intra datiim ps^ 
rabolam ttStas dms «qiiidiftantes » & uuimim 
que tid curvAm terminatas ^ Nam, iicuti refb^ 
quie eas bif<iriam dlvMiie «jd^iinttter ^rit pare^ 
bola9;(ta Sn eadem pofitidhem omniaA alii» 
rum diametrorum ejtbibebiC 
vr. ' VI* Speciatim in omiu perab^la reperire 
•>ii5"%i.r!r. "^*^ diametfum ^qaacnmfttit otdinatit reHoe 
tdu fw^erhf angulutconflitMt • Inveitiatur fiquidem ipf us 
«'ArLiLV ^^® peraboI.T c^iameter qua^vii EF., fitque 
tia$s «»ji». £H rejfla ilia , cui omnea iftiusjd&metri ordi<« 
!m '*''!^ natse debenteflfe parallei«.. Jamquet fi engulus 
fmu wdinm' fEH filcrit ro£^5,edt ipft £F dtameter opta- 
Jsio./LK. ^^ • Quod fi recos contigerrt v lAvenieihos diai' 
'^ * nietrum» quiam qu«rimtis».iequeKti rattoae. 
Silper 4iamterp £F.ex teitiee ejus £ 
perpendicukiris ei^igatae £P « £t quontem e« 
enguium continet cum £Hi^ coi parialiela» ftmt 
ipfius £F . ordlnatas^ ; per ftipQrius oftehCif^ ne« 
ceiTario fecabit paraboiam in pun£UeiJoF« 

Se- 
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Secetur ergp PC bifariam itiG fSc 4^€U ptf 
punflum iftud refla AB^ipG JSF parAlielA» erlt .r 
AB diameter, quam qu9rjmus« 

Qupd enim AB fit di^meter parabolft; ^ . 
id liquec ex eor quod paraileia fit ipfi £F> qu» 
cx conllruflione eft parabolop djameter.Quod 
autem cum fuis ordin^tis reflos aiigulos con« 
ftituat;patet ^tiam abunde.NAm ordinatas ejus 
paraileipp fuqt re£)^« PEf quam ipfa dividit bi<» 
fariam :& propterea fL (icuti re£lus efl angulus 
P£F ; (ic eciam , propter paralielas AB , £F> 
ye^us erit anguius PGB» 

VII* In qualibet igitur parabola exiftit vix. 
diameter, quas re£);as cum fuis prdinaus angu* f^^^^' ^^ 
los conftituit, 0iametrum iftam vocabimus f»»^ '/»•»- 
ja pofterum aPt^m ipiius p^riibolaB • £t faciie "^^ ^^^/^ 
erit oftendere » quod h Qmni fwabok nonnifi 
mmcus ao^is r9p$rhttfr^ 

Si enim fieri pptefl t parabpia AM i pra:« ^10.45. 
ter axem ABi iial>eat qupque 4xem alium 1 qui 
iit £F« £t qupniam duo ifli axes, vejut para- 
bola^ diametri 1 inter fe funt paralleli i iilfi^ cas- 
dem re^9^ % qu9 uni axi perpendiculares funt» 
erunt etiam normaies i^d axem aiterum. 

Id vero li^ri non poteil » Quum enim 
uterque axis cum ordinj^tis fuis re^os angu« 
los conftituat 9 e^dem eruqt utriufque axis 
ordinat^ • Quare illa eadem re£ka » qufl^ utrin* 
que ad p^rabolamterminatafdividitur bifa* 
fiamabaxeunpf bifecabitur quoque ab axe 
altero. C^pd plane repugnat. 

V1I1« Jam f utaliqua dicamuide an^filis% yiii. 
gnosali^parahl^diam^.tri cum ordinatit fuis ^^,^^'1!^ 
fonfiituuut^ f)i AB axi$ ipfius Fatdhpiie « £t '^•^^ i«- 

" * du- 
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ntfiri #w»da(fta ex verticeejus A fubcehfa quavts AM 
Sf* ««;ij- f»^ EF diaroetcr , qu« bifecat in O fahtcnikib 
*««><^ iftam f eamque velut fuam ordinatam agnoicit. 
Fio.45. Qjjia igitur ABi EF, velut parabolsD dia^ 
metri t inter fe funt parallete ^ erit an^ulas 
BAM aequalis anguio AOE 9 quem diametet 
cum ordinata ad plagam unam conftituit. Ua* 
de aliis parabolse diametri cum ordinatis fui^, 
faltem ad partem unam , non alios angulos 
rontinebunt^ quam quos-fubtenfe^pertiiienteit 
ad verticem axisicum ipfo axe conftituunt* ' 
Nullum vero horumangulorum refluni 
efle pofl^e, fcd quemiibet acutum exifterei jam 
exinde cohfequituriquod perpendicularis^ere* 
Sta fuper axe ex vertice ejus t velut paralfeh 
^ordinatis ipfius axis t tota extra parabolam ca* 
dat . £ofdem autem mlnores femper, ac minD- 
res fieri , prout longitudo earum' fubtenfaruro 
major femper , atque major evadit ; notius eft| 
quam ut ulla egeat demonftratione. 
ix- iX« Sed , ut ad communes diametrorum 

/«^V**j/V.propfietates rurfus revertamur , illud etiam 
metrij Au* omuibus accidit 9 ut ordinata , gud ad duas 
nii emrum guajcum^u^ dsametros ab alternts earum ver^- 
T^Mhi\i ^'^^^^' ducuntur , aquales ex ipfis diametris 
iis pmimu portioaes abfcindant. 

FiG?45 ^'"^ ^"'"* ^^ • ^^ ^"* qu«vis diametri 

'^ * parabotas AM . £t ducatur ex vertice £ ordi* 

nata £G ad dianictrum AB , & ex vertice A 

ordinata AO ad diametrum £F. Dico^ portio<>' 

nem AG oBqualem efle portioni £0. 

£xtehdatur ordinata una AO.ufquedo* 

nec occurrat parabols? ad partem alteram ia 

M 9 tumque agatur.per punfium O refla QJL^ 

"7 ' ipfi 
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jpfi EG parallela » qua» cQiivemat ctim diaine- ' • • 
trd AB ia punflo L. , 

£t quoniaxn fubtenfa AM pectiaet ad . 
verticem A t eaque diyidicur bifariam per re« 
^am £F, du^ain aequidillancer diaa^tro AB; 
dus AG I GLf eK (uperius odenfis ). o^quaies 
^runt inter fe» Sed* pb paralleiogrammum. 
JElit tequatcs quoque func 4u^ Gt» £O.Qua- 
re etiam AG ipfi £Q pcquaiis erit« 

X* Hujus autenf proprietatis ope » facile x. 

ntmfuarum ordinatarum dtfinirc. . tni ^^f%H 

Sic enim AB diamecer t cuius ordinatos •'^'•'^^" r 
qu^runtur, JJucatur intra paraoola.m rectaf«r Ai^mt- 
qu»vjs PP I qua? ucrinque ad ipfam termine- «' ^ 
tur . Tum , fefta ^a bifariam in V, agatur per ^ *^ 
pun£);um lilud V refla £F » diametro AB pa» 
raliela. 

Ducatur porro ci: vertice A re6la AM^ 
ipfi PP «quidiftanter , qu» diametro £F pc-> 
currat in O « £t j fiquidem ex AB abfcindatuc 
porcio AG»a?quali$ portioni £0» jungaturque 
£G; erit EG ordinata ipGus AB. 

Si enim £G non iit ordinata ipfius AB» 
fic cjus ordin^ta reflta EH* £t quoniam ad dia* , 
onetrosABfEF ex alcernisearum vercicibus , 
du6las funt ordinata^ EH» AOj per proprieta* , 
tem jam odenfams portiones duce AH , £0 x« . 
quales erunt inter fe • Sed ex coni[lru£lione qi'- 
dem EO xqualis eft portio AG • Quare erunt 
piriter squales^inter fe duse AG , AH . Quod 
6eri non potcd. 

XL Omnium quoque diametrorum para*. xi. 
bof» commune eft > ut ^/?<?r aliquod paraifoU ^'^*''** 
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^rMw prtlmat ad wticarn a/ic»l$tt diam^tri^ ^ltt^rS 
fmmmmii. fi$ tt pttrAlhla^ itt akjUndottt tx pit^li6it dia^ 
Fio.47- metri ^dittati portionst daat ,^a^ f^Hangm^ 
hm c$nti$it0tttiaqkaU (fi$adr4t0 ipfini orditiaiJt^ 
Sit enim AB dianieter ali^ua parabol^ 
AM. £t,du&is f>er |^iHi£iifm qu^vjfr £ ipfiui 
parabol^ redis AX t F2 , <}i^afum f rior AX 
pertineat ad vertiGcm A » &ltcrft frc ipH dlam?*^ 
tro paralieU 9 cofiverii4ftt e« cum aliqua ejuf^ 
dem diameiri ordirtata MN iit piio^is P > 9i, 
Q^Dico. reftangulum PNC^quale effc qua* 

draui ipfius MN. 

Diicauir fiqutJedt tx pun^oEadeaiw 
dem diametrum AB ordinata aiia £6; eritquef 
propter parabolam ^ m £G i five QN quadra* 
tum ad MNquadratum , ita AGad AN • Sed 
AG cft ad AN , ut £G , five QN ad PN Jta. 
queeric ex ^uali 9 4it QNiquadratum ad 
K1N quadratumf iea QN ad PN: £fc proptereaf 
quum trcs re^ie QN • MN* PN fint continu^ 
proportiotiale^ ; trit MN quadrdtum QBquale 
reftanguloPNQ. 

Patct autem , bujufmddi comnHinent 

diametrorum omnium paraboli» proprietatent 

Correfpotidere =ei % quam poflrciito loca , tuof 

in edf pfi , cum 2n hyperbola fuperius demon* 

{''lO.^d. ftravirtius . Kam 9 ubi pun^um B » alter dia« 

38« .. metri verteit tiu infinitiim abire fupponitur! 

quemadmo^ium ) tam elHpfis 9 quam hyperbo* 

ia vertitur in paraboiam ; ita re^a 6X i con* 

vergens ad punf^um B 9 abit in re£lam nliailtf 

didmetro AB parallelaiti» 

Klli Deniqne omuil^us etiam paraboh» 
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.diametrls accidit y ut )? ad^Ufua^m ^x iii^irtt xrr. 
<^rdiifai^ CMtix^^ proponloi^l^s dcmittamur^ ii/i4^^**r 
^fuAtttm emrma tMdant €kd cmtra^ifMs part^ri *p^l^u^ 
TcBa^ confstnftmt ttrminos iftarmh trMfire de^ ^^'^^i.i^ 
Aeat per pun3mn diamstri , 4^i ^dimuan&' tsT ""*" 
dJa camfpondetn . Fio.^^, 

Sit cnjiD AB diametar «liqiua pat^abola» 
AM»ad qoaim demiteaQtUr tresi ordifiatte £'0, 
MN 9 HJU f ita ut ipikt4mt:xtremi3 C€ , MC 
Cendant ad pattesi coatrarias « D&co , reS^Hii 
£H 9 conjtii^entem termiaos iftarrqtn» traa&^e 
per punflum Ht cui cQrre(jian<^ ordiaite 
medsa MN. 

£11; nanviue % propti^r parabolam % nt BG 
quadratum ad AiN quaciratumi ita AG'^^ 
AN • £t iimiliter • ut MN quadratum ad HL 
quadratum • its AN ad AL. Quare»<ii(kitt tres 
ordimtaB CGi MN «HL ^untcoiitiaue pr.Qpo«w 
tionaJes ; ita erunt etiam in contiima^p^opoiu 

trOne tres ahfcifflr^ AG « AN » AL , quai ^oum 
Quadratis «arum ordkatarrum eaqdembat^eiic 
^atianem^ 

Qturm ergo AG fit ad AN \ wi eft AN 
td AL ; erit divjdendo , ut QN ad ANrita 
LN ad AL ; & pejmutando , uc GN ad LNt 
ita AN ad AL. Sed AN eft AL • ut MN qua* 
dratum ad HL quadratum » Ovc etiam » ut £G 
ad HL • Qaare erit ex <»quali » ut GN ad LN^ 
jta £G ad HL-* proindeque , quum A\xx £G , 
HL parallelcQ fint inter <e » re6ta £H tranlibit 
per punftum N. 

XIII. Sed cont>erfum hujus proprietatit ^^^j 
paritar obtinet • Nimirum» quod fi ducatur ^rscidtnth 
jatra parabolam refla quaevis £H i qu:e oc- com^J^fum 

O z cur. 
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immii/irM' currat parabolas qiliderh in punccis £ i & H# 

f'g at ^''^"' autem ex ejus diametris AB in punflo 

* -^^* .Nj ordtnata MN» huic punfto corferpondens, 

/it media proportioiialis inter ordinatas £G, 

HL,qu» ex iis pun£lis fuper dtametro AB 

demittuntur. 

Si enim £G non fit ad MN , ut eft MN 
ad HL; captatur ad eandem partem Cuni HL 
osdinata alia KI 9 quas iit tertia propottionalis 
poft duas £Gf MN • Itaque* per proprietatem 
jam oftenfam, refla K£ tranfibit per punflum 
Ul-Sc propterca , vel idem habebit fegmentum 
cum refla £F , qute fimiliter tranfit per pun« 
£lum N i vel cuiri ea fpatium comprehendet • 
Quorum utrumque repugnat* 

Non igttur eflfe poteft yut £G ad MNt 
fta MN ad KI * Quare erit y ut £G ad MN, ita 
MN ad HL : & propterea tres ordinataB £G, 
MNiHL cbhtinue proportidnales erunt • Sed, 
quemadmodum Tunt continue proportionales 
tres ordinata; ^G^MNfHL; iu quoque erunt 
in continua proportionc tres abfciiras AG» 
AN, AL: quippe quas , ob parabolx naturam, 
cuiti quadratis edrum ordinatarum eandem 
liabent rationem. 
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L I B E R IV. 

I}e JUutua Diametrorum, Pa' 

rametrorumque Compa- 

ratione. 

.1 • . •• * 

DEmonftravimus prsecedenti libro » coni- 
C4S rt*£liones , prceteream diametrum t 
quain in ipfo cpno fortiuatvir, innumeras alias 
habcre ^ quarum qusclibet 9 ad inftar princJp^- 
Ms, .fuamquoqu^ parametriim habet . Sed non 
At>s re erit, incerfc mutup conferrfii tum ipfa« 
fe£i:ipnum conicarum diametros » cum para- 
metros earundem • Itaque de mutua i(ta diAf 
nietrorum -ij parametrorumqqe comparatioae 
^gendum nobis erit hoc iibra. 
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ipjis diametri omnes inter 
Je.mutUQ comparantur . 

■ . ■ • ' . ■ - • • ;..■■■.: - 

I. T7 Wimusfuperius.in qualibet*!!!- i. 
V pfi binas diametros ]ext«re , que ^^Tl' 
cum orciinatts hiis reaos aaguJos>«OHftt.' »»«<»>«««<. 
fuunt. Binas halce dlametros voca*«mus«axes ^■^^'^ 
ipfiuseiiipfis . £t demonftravimus quo^tMlf^k/ •<!». »» 
Cjpfim abire in circulum » (juum d«d ejtis ax6* p'"'"*© 
mter fe funt «(juales. . ' .' «i » .■ -^ 

O 3 Jd f ! 
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Id quum ica fit t omnino necefle eft , ut 
cx duofcusaxibus eHipfis units quidem fit ma*- 
jorialter vero minor . Sed facile eritetlam 
oAendere, iiamctrorum i)ramum ei/iffis maxi'^ 
morn guidem e/Ta aXem majarem , minimam ^ 
ro axem minorem. 

£tfi)>ris enim ARBL fiC AB axis iiiajor» 
& KL axis minor» Sit autem £F atia ejus dia- 
meter • Dico » aliam idafti diametrum £F mi«- 
DQfem efleaxe majore ABt tfi^jof^ni vero axc 
9)ia<^reKL* ' 

I^emifla fiquidetn ad axem nifijorem A B 
Qfdinata £Gi.erit« oi) aatMramelii[^is,,ut KL 
q^adfiitnoi ad A8 qua<lratuai» ita £G qu#« 
ctcdtum.ad re^ugulum. AG8 .Sed KL<IU«« 
dcatum mious «ft qciadratq. ex A9-Quare 
eti^ni £G quadratuin miiiu$ erk ce^aqigulo 
AGB • ,..'.. 

Hincf appofito commu.m <|uadrato er 
CG^erit pariter C£ quadratummiausqua. 
drato , quod fit ex CA •' <^ proplerea , Gcuti 
CE minor eft, quamCJA > /ta quoquc erit £F 
itijnor^quani AB* 

JBadom ratione \ d^mifPi ad axtim mino« 
rem KL Qrdinata^Eh ertt, prop^er ejlipfim^ut 
A6 quadratum ad KL quadratum , ita £1 
quadratum ad re£langulum KIL . Sed AB 
qtlfdfaium. fp#jus eft quadrato ex KL . Qua- 
s€ e^iaiii£(.qgia(|raiCiioi majus crit rc^angu« 

. : HiW% appofKp tQQpinHini quadrato ,cic 
Cti<^i|^ pAriter^CE i|^diiatum .majus qutdra** 

^i^qi^iitex CK : ^ proptejrea» ficttti CE 
major eft » quain CK i iu gMoque rrit i^ fm«^ 

lor^^fuam KL • ^ IL NuU 
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iL Kulto ttidim iicgotio oftetidi poteft» ii. 
ifuod tmmmnk Mi4rt$m diamitortffn illa^ui^ tHH^m^fit 
d^mfitmajQir%{[ffamltmnmdifhtak(^xsmai^ ♦''* •"«i»^ 
/ftiv> m/ «mj;/! r$csdit ajt atte ntimre. ^t^i mh 

Quum enim CA quadmum fit ajqualc »'|^'. ^ ^JJ 
re£lan^iU> AGP iina cam GG quadraco ^ & m^^h *4t 
OE quadratiim 6t «^qualcduobusqpadraiis ^'"''Tp 
EG, CG ;erlt enceffus . quo CA qiiadratum '^*^"*^'^ 
Itipcrat C£ quadratum* squalfs excefTui ,quo 
re&angulum AGB fuperat £G quadr^itum. 

X^uiaautem re£iangulum AUB ad £G 
quadracum datam habet rationeni ; habebic 
idem re^angulum AGB datam quoque ra« 
tlopem ad excefTum ejiis fuper £Gquadra- 
f umt proindeque^ qaum minuitur re^taiigu- \ 
iam AGB, neaeflrc e(l , uc lUe pariier excelTus 
miauatur. 

Hipo etfain exeefTus t quo CAquadra- 
ttm iupi^rat C£ quadratumt. mtnor ikt 9 quo* 
tiefcumque minuicur re6langulum AGB • J|t 
hide liquido patet » diam^trum £F eo efle ma* 
joren^ I quo minus didat ab axe majore AB* 
Kam minui nequit diftantia ifta • nffi fimul 
tnhwatur quoque reflangulum AGB. 

Oftendi id ipfum poteil « adii}(>ito ax^ 
minoFe KL • Quum enim C£ qu^dratum fit 
frquate duobus quadratis £1« CI ; 8c CK qua- 
iiratum fit sequate ffe6fcangi|io KIL una eucfi 
Cl quadrato ; erit eiteeflus » quo CB ^si^vi^ 
lum fuperat CK quadratum^ «qiialis ^JCceiTui, 
Quo quadratum ex/#I Aiprrat re^imgotiifn 

Quia autem data ell ratto int^KLqut'- 
liratum j & r^^xignltifR Kll# » ^il^iiu^^etii^m 

64 rtr 
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r&tio inter ejrceflrum» quo EI quadratutn flipe« 
rat reflangulum KIL , & ipfiim rcfUngulura 
KIL: proind^^quesquuni augetur ireflangu- 
lum idud , heceiTe eft , ut ille parjter ejcceffus 
augeatur. 
. . ' Hinc etiam exceiTuSiquo CE quadra* 
tum fuperdt CK quadratum > major Het « quQ* 
tjefcuinque augetur reflangulum KIL. £t ii^« 
*de liquido patct $ diametrum £F eo efle majQ« 
rem 9'quo magis diftat ab axe minore KL« 
Nam augeri nequit dUlantia ifta , nifi fimul 
aageatuc quoque re6languium KIL^ 
iif. ]ij^ Etlipfis i^itur diametri inrecefluab 
dumHriffrZxe mfljore mjnores evaduut^maximamque pa« 
/«^!r«rii. ^'wntiir diminutionem i quum maxime diftant 
0MI 9M wf. ab axe hiajore » hoc cft 9 quum ad ax^m mino* 
rirm. -rf/^i.T^^m pcrveniunt . Intcrim 9 dum ese minuun^ 
duntuf in tur ,augentur jpfarurti coniue-atft . Quod ut 
fir. iiquido conitet t oltendendum elt prius u> 

FxG.4i.quens thebrenia. /* 

Nimirutn, quod ficopiantur in ellipfi Ifi^ 
Ha quoivis coajugata diamctri % ea din^idantujf 
"iaeddern raiione a6 brdinatis , qukfuper ii$ 
demittuutur ex i;erticibus duarum guarumvii 
nliarum fitniiitet conjugatarum diametrorum. 
V ^ Nedue vero^difficile erit , theorema iftud 
ofterii^i^ret fi eorum recordemur » quie fuperiu^ 
ioftenfa fuot.EIlipfis enim AKBL fint AjEt 
KL dti4^ i|u»vis, coojugatce diametri J^De* 
m/ttflintrr id cas oidinatas EG ', PQ ex Vcr;^^ 
fCibus duarum quaruttivis aliaruin 'fi^ilitqr 
iorijugatarum' diattietrorum EF , PR • DicQ| 
forie^.Ut BGad AG, ita LQ ad KQ^ 
.r a\ .Ducirtur fiQujdem ad diametfum iF.9x^ 
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T^lnata. AO. Tum per pun6lum O agatur re^a 

[ OS 9 ipfi £G paraiida . £c jam CK ad CQ ra- 

> tionem habebit compoficam ex CK ad CP ,dt 

ex CP ad CQ^Sed GK eft ad CP^utKLad 

PRi five etiam » uc £Gad AO ; itemque GP 

cft ad CQ, ut AO ad OS . Itaque erit CK 

ad CQ in ratione compofica ex £G ad AO» & 

ex AO ad OS. 

£t quoniam duac iftie rationes compo« 

^autit pariter rationem , quam habet £G ad 

.OS» five etiam C£ ad CO ; eric^x aequali 9 ut 

CK ad CQ^ita CE ad CO 5 & convertendo^ 

-ut CK ad KQ^ita CE ad £0 . Sed , fumptis 

^ntecedeatium duplis » RL eft ad KQ) ut EF 

i^d £0 • Quare divideado eriti ut LO ad KQ, 

iu FO ad EO : & propterea, qiium FO fit ad 

£0 » ut eft RG ad AG ; erit rurfus ex sequali, 

ut BG std AG, ita LQ ad KQ. 

IV. Ex ifto autem theorema tc pmro fl/- p,J3iirffc 
wofiMit f quadratum quidem ordinatise £G ef» proptmMi^ 
fc «quale reaangulo KQL ^ quadTatuni vcro ^f^^^X^^ 
prdioatds PQxquate tHQ M^langulo AGfi. rffthnnt 

Quuni e«im 8G fit ad AG , ut eft LQ^ad Zti!^mm 
KQ^; erit cpmponendq , ut AB ad AG » it* "^*-^*"*- 
KL ad KQ^. Unde > quia permutando AB eft Fi<5*4«- 
ad KL , tam ut AG ad KQj^quam ut BG ad 
i^Q ; compofitis rationibus^ crit ^ ut AB qua« 
dratum ad KL quadracum |itare£lang<alim| 
AGB ad re^angulutn KQjL 

Jam , propter ellipfim» AB <)iiadratun1 eft 
ad KL quadratum 1 tam ist re£langalum AGft 
lui £G quadrattim 9 quam iit PQ quadrattrnt 
ad re£langulum KQL • Quare ex i^^qualt % ipvui 
fip ^ttidctfO er U II ut xe&aQgulum AGB ad re« 
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«ci ^Iq qu^d^wm • D^i^ida vero • ut rc£lad« 
jjpil^ ^Cp a4 (4s^9<igulum KQL 9 ita PQ 
9 i^^f^^un^ ^4 idem re^anguluin KQL^ : & 
pHipti^f^ r^^ngula qptd^oi KQL ds<|ua{« 
ef tt i^O quadrdtuo» i r^^angul» VMto AG& 
«f i| a»^l€ PQ Qii^dmum^ ^ • ' 

V» Atque hinc ulterius Dui'oetiam ne* 

e. r«J^i^ g^fia4e4ucituri qmdn»t(f, q^a fitfW t9C hinit 
^^uTip^ $lUpfm diatMtris conjffgaiis , fim^i fumptm 

titli^Jl- Mftft^mul^iqM fmmm ai^nftimr^ ^ Aoc ^Jk 
mmu tm^ t^n% qu(tm quadra^^ dff^um Mium ganfi^ittut^ 
g^* Referant§ai«nAB»KL«e5Jpfius eMi. 

•* jrfif t ita ut of diiiat» SG I PQ reftos cura iig 
angiilo^ ponflituaiu. Q/leu4<?(idiim ^ft igitUf» 
^adrata % qu9 fiuiU tiF axibuiSP AB i.Kt# # ik<^ 
(^ialia cfle qqadrat^s , qu^ 6unt i)X aliift caiw 
lugatif diametris J^Fi P&» Id vero ofteiidc^ 
oii49 tf| huji^: modum* 

Quddratum ex CA ^ft squate re£bii|gu» 
lo AGBunacpiu CG quadra to • Parit^f que 
quadri^tuin ex CK eft ^quaie re&angulo 
KQL tmA cum CQ quadrata • Duo igttur 
auadra ta CA , CK ^quajjt ecuot duobus re*^ 
^angulis AGB i KQL uoa cuiti duo^us qua» 

Quutif autem fe^ngiilo AG?; oftenfuni 
0t tequaie qu^draeuni §x PQ ^ & re£kangu* 
io KQ^ arqualc (]^yadriitMm ex £G; erunt dua 
opadr^t^ PQ • £G «qi^lia duobuf re&^ngu* 
m AGB i KQf- \ & i<J«a qijadrata duo CA ^ 
CK (i»iual|a erune quatuor quadrati^ » qu# 

euute«PQ.EG»C6iCQ- 

Jam ex (|U4luoi j»Ui:$ iquAdratis duo PQ» 



I 



t^^iMre e«4em qa»dhrftta CA iCK ^QBqM^b erunf 
•cluplkus^uiidratifi C£ , C^ 9 atqtie «iieo<fiM» 
it}«9Cii ex tQtss AS , K JL« «aQqualk eitim pairiter 
ii« * QU9 €unt ex totis €F, PR • ^ 

fiiHi» ex biijus efllipfto«di«netr?s<ioii^g«riSf ^;^ J^^ 
fiimii faniQptai eandcfn ^bique fumiiMJm coufti- ««MiMfer , 
t«u»t> faoile modoertt ofteudere td,-qi«od tio- ^^/^f^ 
Isus a6 iaitio prc^o&iiinus^^aiinmBrn > tjaod^^/^^'»^** 
^4an» primari4i iim^tr$ minmmpur m wecefim jp^X*X. 
4»J^ axe mi^ote $vkijfm^<^agat4ff^f4r»m4ia* 
gfi4n$ur.^ 

i M^aea^t i&nlm omnia , tit Ui^ra ^ 4ideo 
«eiofe^ ut AB fit axif mi^or ellvf^fir^KLaxia 
nunor» & EF diametee quiev^s . Sit auaem PR 
<:!Oii|ugatA diametri fcujtis £f . iSico» noii pof^ 
fe diametrum £F miaorem £erivni£ ^iUit 
•conjugata PR Wciflitm aageatur. 

Nam quadfata ex \pCit £¥* ,PR iTimHl 
Tittnpca ^tl^eitttiBiquea^qoalta eflFe^nadratis^ 
^ua; £unt ex axibtr^ AB > KL ; Quate «xoeC 
lus ,t]«io AB i^UftdtatumltiperatEF ^adr*» 
tum , erit femper «qualis excefflToi $ quo vicljf^ 
4}m FR ^quadrattim fuperatKLqtiadratwns 
^ propterea nequit exceffus iUe au^eri t nifi 
aAe ipariter atigeatiir. 

Jam t :u1>i per tecdf tim A axe «lajore AB 
tninor ^vadrt^iameter FF , tiinc aiigetur ex* 
cefifus 1 ^uo AS ^uadmum fuperat & qua« 
«drattim • <^uare ia eodem recefllii n^ceflfe eA» 
Ht augeatttr «tiam excdlSus » quo PR •qtiadra- 
tum fupera t KL qttidftt^im 1 ^ f ropterea ^tpft 
C^&major«vadet« VIL Noa 



M SECTIONUM CONICARUM. 
VII. " VII. Non igitur dubitAri poteft, quiniflr— 
lirX**/* terea ac priroariaB djametri fninuuntur in rc— 
$h»i e«H' ceflfu ab axc majorc , vicjffim conjugat» ipf« 



MipfiT^Z^ «"^n^ augeantur . Inde autem » ficuticlare p^» 

fM^foujmiQi^ acctdere conjugatas dtamtro$ ad axem 

FxcliS* ^^ajoremt ubi primaria iad quas velut co^JMiga^ 

'" ta referuniur » aA eodem axe recedunt 9 ^c 

etiam non ohkiire coiligi popunt fegufase^ 

duotbeoremata. 

Nimirum primb , quod axis major AB 
ad axem minorem KL majorem dabeat rati^- 
' nem 1 quam diameeer quxvis alia £F ad .fuam 
coojugatam PR. 

Quum enim AB major fit, quam^F;'ba» 
bebit AB adrKL majorem rationemVqM^m 
EF ad KL * Sed KL minor eft , quam PR j 
4i(\\x^ adeo '£F . majorem habet ratiohem . a4 
KL^yquam ad PR .Itaque ratio , quam babec 
^AB ad KL miiito major erit ratione Vquam 
habetEFadPR. ' 

' Seciindb ', quod diameter EFf axi majori 
{ propinquior 9 mkjorem habeat rationem ad 

fiiam conjugatam PRVquam diameter DH, a^ 
eodem illo axe reniotior ^ ad conjugatam fuam 

Quum ehiin EF major fit , quam DH; 
fiabebit EF ad PR mojoreiii rationehii quaoi 
DH ad PR. Sed PR minor eft, quam QS ; at- 
queadeoDH majorem babet rationem a3 PR, 
quam ad QS . Itaqiie ratio , quam liabet EF 
adPR multb major erit iratiohe , quam habet 
^HadQS, 
vui. VIII. Ca&terum 1 ut alia quamnlurima^ 
mniumdi!^^^^ iQCUQi htbent ia (Somiiamione diametro* 

rttoi 



• < 
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rum ellipnsi tum hic , cum in fequentfbus fk- mHrmtim 
cifius profequi valeamus 9 juvat hic adverterei m^$ J!^ 
c]uod locus diamtrorum omnium eilipfis per p*rjmi «»• 
daeicujufdam circuli portioniimppjfitiMChiieriM^^f^^^ 

Referant namque re6l.'educB AG t BG "'"^ 
axeselJipfis , hoc eft AC axein majorem , & Fio«49* 
BC axem raihorem ; junflHque iis.ad angulos 
reflos t defcribatur fuper AB femicirculus 
ACB » & agatur perpunflumC re^a CD»» 
ipfi AB parallela 1 qu^ ocgiirrat ctrcumferen^» 
ti ^ ad partem aiteram in D •.Dico^portioaem 
ejurdem circumferenti> CED coofiderari . 
pofle yeluti locumomniumdiametrorum ei» ' 
lipfis. 

' Primo entmtex fuperius Qftenfis»qu»libet .. 
ellipfis diameterdebet eflfeminor axe majote . 
AC 9 & major axe minore BC } vel AD , Sed ; 
omnes reflae^quos ductintur ex puQ^o A ad 
portionem circumferentjas C£D , minorek 
fuhtre6la AC9majorcs verorefta AD • Ita- * ' 
que poterunt re£la? iftos pnines eljipfis diame* 
trds exhibere « 

Deinde , oflenfum eft quoque ,/quadrata 
ex binjs eliipfeos diametris conjugatis , fimui , 
fuihpta» ssqualia efie quadratis axium. AC^ 
BC • Sed $ inclinatis ad pun6lum quodvis £ 
ejufdem portionis C£D re£}:is A£ , B£ ».qua« 
draita iftarum % velut aequalia quadrato ex AB* 
«d^fuant quadrata t qu^ fiunt ex ipfis AC9 
BC« Itaque^ G A£ referat.diamettum aJjquam 
primariam ellipfiSf erit B£.ejus coojugata« 

IX« Hoc ja£lo principio « jam. circa com- j^^ 
paratioitem diametrorum ellipiis duo alia 7>m<>m« 
theoreipata facillime liccbit oftendere. HoxumujmhkS^l 




fVmmf^ priimite e& ^ t|U0d fn&aagiifhm ex binls eU3h 
$2$^!!!Zpf^^'dm^^ €0 majm eva^att fm 

f^^^*^*Sr iMMmmn fia$ ,4ifH mmw imer Ps fym 

M% eafiti re^ AC» BC re&riitvt aj^es el» 
lipfis » fi6 re£tai AEi) B£ refecAat bfoas^ ^jw 
tdiiuneirc»; eo»|tigat«s « &icoi fe^languJim 
A£B €(^ mafos eSe relaoe ^d «eflai^uiuiii 
AGB » qii0 dui^ A£ 9 Bfi «linds a fe matM 
diSerunt & & tt^^dntiiiii 6eri , ^uum ea^dem 
A£i BE imer fe 4«int «quaies^ 

DefAittantur fi^likiii Aiper AB perpei»- 
diculare& CF % £G • Jamq^ue idarum quadrati 
f»rO]>orti(>niilia eriiiat re£l&ngulis AF9f t AGBt 
q[ti« iis i|Qad)?aiis, funt «quaUa^ Sed re^ii^u^ 
him AFB eft ad re^ngulutn AGB la ra^tios^ 
compofita « AFadAGf&exBFad BG* 
Itaque in hac eadeni cocnpofita rati<^ erit 
|>ariter CF c|uadratui»ad £G qti^dratum. 

Jam9ia(Ibiii(mcommiinUititudine AB» 
AP edadAG, ut reSanguluHiBAF ad re« 
ftangulum B AG ^ iive etiam , ut AC qUadra- 
tumad A£ quadratum. £c fimiiiter, aflfumpta 
eadem commum ai^itqdine AB » BF eft ad BG» 
ut re^njgulum ARFa^dre&angulum ABGt 
fi ve etiam > ut BC quadiratum ad B£ qua^ra. 
ttim. Q|iare CF quadratum^ ad £G quadratum 
babebit ratioAem compofitam cx AC quadra* 
to ad Afi <|ua4faiiHii ^ ^ %x %Q quadraco ad 
B£ quadratnm^ 

Hinc , capiendo laten omniuni Itdruni 
quadratorum % habebit quoque CF ad EG rsA 
tionem compaficam ex AC ad A£ # & e« 

BC 



f^ ad 8£ • Se«l duie ift«^ rfltJboes compo* 
xlitttt itidcm rdtionem , quftm habet tt&Aitgvlm 
Uim ACB Ad re£langulum A£B «Ouare erit 
«jc ssquali , ut CF ad £0 , ita re^dflguitmi 
ACB ad re^anguium AEB : ejc quo factii A^« 
g^deto propotitt tfkrorenijitis v^i^itai cotifbt • 
( X. Aiteram theoreniA eft » quod fumm 

ffuoquti ex binh eWpfntos diam^trii a^njng^fh jj' 

ifo tnaJDt 4vadat $ (jHo magii ipfai didmttri ad ^hJ^ «i. 
^tqnalitatem acctdant \& maxitnaitidmfint^ **^^ ***' 
$thi vtnnint^ inttrfcfttnt ^^uakt* 

Ma^ednt enini oiiiiii^i ut liipra • Dico^, Fio^*. 
fummain ex diametris conjugatis AE « BE etl 
tnttjorem ^Ae relftt^ Ad fummam aj^iuitn AC , 
BCt quo if^fct A£ » 6£ itfiAUs « fe mutuo^dif- 
feruAt f & mftXiui^tli fiei^f » qutim «Mkm A£f 
Bfeluter (e Ajut «quftieli 

Eic prtfcedenti theof^mate re£iangtilufnr 
AE8 reiat<^ ad reftailgulum ACB eft ^uidem 
lege ftugetur • Itaque etiamduplumilliut re^ 
£lattguii 0adem lege airgebitur relate ad du« 
pium tftius k £t f addendo iis coitimuii^ qua^ 
dratum tt AB , eadem pariter erit leic rncre«> 
Itientt quadrati ex AB uua cum dupio re^an«t 
guK ACB relate ad idem A6 quadraium t au* 
^txt dupio re^anguli ACB • 

Quonlam autem AB quadratum eft le» 
quaie duobus quadratift A£ • B£ ; erit AB 
quadratum una cum dupio re^aoguii AEB 
lequaie quadrato i quod (it ex rumma ipfarum 
AE» B£ • 6t fimiilter, quia AB quttdracum eft 
«quale duobu^ quadratis ACrBCferit AB 
qfUadraturii Una cum dupb' re^aiiguii ACB 
lequaie quadra(0i quod fi t tn if lit AC) BC U* 
initl fumptis. Id 
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Id vero quum ita fic » necefle cft « ut 
eadem illa lege augeatur quoque quadra* 
Cum I quod fit- ex fumma iplarum A£ • B£, 
reiate ad quadratum » quod fit ex ipiis ACf 
BC fimui fumptis : & propterea eadem erit 
pariter lex § qua (iimma ex conjugatis diame- 
tris AEs B£ wgetur relate ad fummam axium 
AC , BC • 
XL . XL Neque ,vero djflicile erit oftenderey 
^^'Jjj!,*^ ,tfar/ in qualibet tUipfi bi$ias diametros conju- 
^ntm ^dmsgatas aquaks iaurfs %aiquas quomMgis accc^ 

^ln^ ?^^' ^^^>^ ^^^^ conjugatatco minus afa mutuo 

y hiur % differant. 

(u^ -f-- Eliipfis namque AKBLfitABaxisma- 

Fm,48« jor f & KL axis minor.Jungantur fubtenfo^ 
AK» ALi £t, bifeais iiB m punais O , & Vi 
agantur per puu£la ifta diametri EF» PR. Di- 
caprimoi diametros iftas spquaies efle iater & 
Qupniam enim axis major ABfecat or* 
diaatas fuaSinon modo bifariam y verum etiais 
ad angulos reflos ; idem axis adeo quidem di« 
videt eiiipfim in duas partes AKB ^ ALB % ttt 
unaalcerifuperimpofita^congruent omiiino. 
Sed in hac fuperimpofitlon&congruunt etiami 
tum fubtenfx AK , AL 9 cum diametri £F| 
PR.Itaque bins iAas * diametri £F ^ PR te* 
quales erunt inter ie. 

Dico iecundo tearundem diametrorum 
£F|PR aiteram alterius conjugatam efle. Jua- 
gatur enim fubtenfa alia BL« £t»ob axes AB> 
KL bife^osin centro C^dus AK » BL pa- 
railelas erunt inter fe<. Sed » quum fit » ue AV 
ad ,VL) ita AC ad CB ; eadem BL paraileia eft 
gugque ipfi ?^ ! ^Quare & PK if^fi AK paral« - 

ic/a -^ 
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Uh erlt } & confecjuentcr PR conjugata erlt 
ipfius £F • 

Dico (lenique » quod fi OH , QS.fuerint 
bm» aiias ellipfis conjugatas dianictri ; e» tati- 
to minus a fe tnutuo differant , quo magis ac« 
cedunt ad ipfas EFi PR • Nam , ex fuperius 
oftenfis t fi una DH minuatur in acceflfu aid 
£F , alcera QS augebitur accedendo ad PR« 
£t per contrartum fi illa augeatur , hanc mi« 
nui oportebit. 

XIL Nolim autem hoc loco reticere^quod xu. 
etfi reftangulum ex binisellipfeos diametrls^^^^lJ^*^ 
conjugatis oo majus evadat ,^uo magis ipf» ')7* ^*'^, 
diametri ad asqualitatem accedunt , &maxi- '«^«Jiiir.' 
mum fiat , ubi omnino inter fe funt «quales; ?"'7 *• 
attamen parallelogrammum$ anca btnat elhpjit aqu^u. r#. 
€onjugatas diametros defcriptum $ fit ejufdem f^5S!r!^^"* 
ubique magnitudinis , boc eft aquale femper Fio.jq^ 
re£langulo , quodfub ipfis axibus continetur. 

Ellipfis enim AKBL fit AB axis major» 
& KL axis minor . Sint autem £F , PR binas 
ejus conjugatas diametri . Ducantur per puu* \ ! 
aa E, & F reftaB QS , TV» ipfi PR parallelxj 
tum itcm per punfta P , & R reft» QV i TS^ ^ 
aiquidiftantes ipfi £F : ita 9 ut circa diametros 
conjugatas EF , PR defcriptum fit parallelo^ 
grammum QSTV • Dico , parallelogrammunr 
iiltid sequale e(Te re6langulO} quod fub axibus 
AB, KL continetur. 

Demittatur , tum ad axem AB ordinat^ 
£G»cum ad diametrum £F ordinata AO . £t, 
ex fuperius oflenfis , erit 9 ut £G ad AO ^ ita 
KL ad PR; five etiam . ita CK ad CP . Sed, 
demiflis fqperCE^GP perpendicularis AI.EHi 

Tom. I. P EG 
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£G cft ad AO m ratione compofita ex £G md 
AI9 & ex AI fid AO i T10C eft in ratione com* 
pofica ex C£ ad CA> & ex £H ad G£ • Quare 
etiacn CK ad CPrationemhabebitcompofi» 
tam ex £14 ad C£ 9 & ex C£ ad CA. 

Jam duae iftae rationescomponunt pari« 

ter rationem 9 quani habct £H ad CA • Quare 

^ erit ex aquali, u t CK ad CP, ita EH ad CA i 

& propcerea reflangulum ex CP in £H , hoc 
e(l parallelogrammum PCEQ» erit xquale re* 
€iangalo, qupd fi t ex CA in CK. Scd paraiie* 
logrammum QSTV eft quadrupium paralie* 
logrammi PC£(^t & reftangulum fub axibus 
AB ) KL eft quddruplum reflanguli ACK. 
Quare etiam parallelograromum QSTV x* 
quale erit reflanguio Aib axibus AB » Kl*. 
^nu XllL Hinc vero plura deducuntur eire^ 
^^^n^s, ^ffg^^os , fuos eliippos coftjugai^e diamcsri cc* 
^noi €onjm- Gutfu mutuo its centfo conftituunt. 
^l^kn^7ni Nimirum prlrao 9 quod finus anguli ^fub 

ffis ttntf ittabus quibuslibei conjugatis diametris con^ 

fTgTo*'^^^' 9/^ ad radium 9 ut efi re&angulum fub 
axibus ad id » quod fub ifps. dlametris cimti» 
netur. 

Pofitis enim omnibus 9 ut fupra 9 finus 
anguli £CP eft ad radium, ut £H ad C£ ; five 
ettam , ut red^angulum ex CP in £H ad re« 
fiangulum ex CP in C£ .S^d reflangulum 
ex CP iv\ £H oflenfumeft xquale re6languIo 
ACK : quod quidem eft ad reilangulum ex 
CP in C£ I ut re£langulum ex AB in KL ad 
reftangulum ex £F in PR . Qiiare erit ex «- 
quali, ut finus anguli £CPad radium » ita re« 
f^anguium ex AB In KL ad reflangulum ex 
EFinPR. ^ ^ Se- 
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Secundo i quod fiaus affgalorum , quot 
conjugata diametri tccurfu rautuoin c^ntro 
cqnfiifuuatt firtt recipr$ce^ ut reSiaagula , qu^ 
fimut CK ipfit diametrit coajugatit. 

Jacn eaim ofteQrum e(l » quod finus an* 
guliyquem duse qusevis conjugatee diametri 
continent i fit ad radium » ut eft reflangulum 
fub axibus ad id^quod fub ipfis diamecris 
€K>ntinetur • Quare » ex «quo perturbando» fi« 
iuis anguli duarum coojugacarum eritad fi« 
num anguii » quem ali^ du« coojugata coai* 
preiiendunt $ ut cft refbngulum iftarum ad 
id 9 quod ex iis efficitur. 

Denlque t quod aagulus acutut yfub bi* 
mt tUipfcos diaraetriscimfugatis eomprebeu* 
fmt , eomiaor evadat , quo magis ipfa di^mnftri 
4^d aquaiitatemacceduati &^ minimusfiat%ubi 
emnina iaterfefuat aqualet. 

Nam , es! fuperlus oftenfisj refbmgulum^ 
quod binae eltipfbosconjugataBdiamerri con« 
tinent» eo maju&evadit , quo magis ea^diamen 
tri ad aequaiitatem convergunt. Sed ei re£lan« 
{ulo eft reciproce proportionaiis finus angu« 
ii » fub iifdem diametris contenti • Quare per 
contrariumitam finus^ quam ipTe «ngulus acu« 
tus» ad quem finus refertur » necefie e(l , ut eo 
minor fiat t quo magis conjugat» diametri 
ad sequalitatem accedunt • . 
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C A P. 11. 

Tarametri diametrorum elli^ 
pjis inter Je mutuoconfe^ 

runtur. 

© J*w/i. '• C^ Omparatis inter ft mutuo drame* 
ffi» diMmt' V^ tris. eiiipfis » fequiturf ut parame* 

^flntf^^ tros ipfarum ad invicem conferamus • £t pr^ 
nmtti fft- nio x^mdcm^quuKn conjugata fuerint ea diamt^ 

€mm fmh tfi % quaTum parametrot fimul cofiferre opOTtch 
•irZwI /&c/7^ ^y/V, de iis parametris dijudicare f 
^dim» imttr Iq parametris enim $ quas ad duas diame^ 

#!Ilt«7!'*" *f®* conjugatas referuntur t iftud obtinet 
Fxo.ci^ theoremai quod ipfa diametri coutinuam cum 
cis proportionem conftituant , u6i inverfo eft 
dine inter rUas collocantur* 

Eilipfis namque AKBL fint AB 9 KL bi> 
n» ejus diametri conjugataB • Sit autem AD 
parameter unius AB 9 & KI paramecer alterius 
KL« Dico, diametros ABtK L, inverfo ordine 
pofitas iilter fuas parametros AD9 KI 9 conti* 
nuam cum eis proportionem conftituere, 

Quoniam enim KL eft conjugata ipfiur 
AB^ erit, ut AD ad KL, ita KL ad AB* £t fi- 
miiiter , quonlam AB eft conjugata ipfiu&KL) 
erit ut KL ad AB # ita AB ad KI . Quare qua. 
fiior AD , KL , AB , KI continue proportio. 
naleserunt. 
II II. Hinc autem plura deducuntar circa 



^*"'mr^!'* t^^^^^^^^^^ » i^^ ^^ iMs diametros conjugatat 



tum , ^M reftiruntur^ 
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Niaiirum primot quod fi du« C0Q)ugat9 «iiwM ti» 
diametri AB » KL inter fe fiat aequales 5 etiam ^^ ^ 
parametri AD , KI debeaat effe «quales 1 tam Sh^*^' ^* 
inter fc, quam cum diametris fuis • Fia!« u 

Secundo , qqod fi viciflim du^ conjuga* *' 
tas diametri AB, KL fiot. insquales ; paraniei» 
tri quoque AD » KI debeant effe inaBquales, 
tam inter fe » quam cum qualibet earlim dian 
inetrorum. . 

Tertio , quod ex diametris AB 1 KL .ea» 
qu« major eft » habeat parametrum » tum ipfa» 
cum diametro altera minorem S illa vero» quai 
minor eft 1 parametrum habea€»etiam altera 
diametro majorem. 

Qitarto » quod quum in«quales funt 
diametri AB » KL , &, insequales adeo ipfarum 
parametri AD, KI * fumma parametrorum ma* 
jor fit femper fumma diametrorum» 

£t deniquej quod fi capiatur difFerentia t 
tam Inter diametrum AB , & parametrum 
fuam AD;quam inter diameirum KL » Sc 
fuam parametrum KI ; ea quidem differcntia 
iit majori quas ad minorem diameerum » maja« 
remque adeo parametrum refertur. 
.' IIL Ubi autem diametri non fuerint con- ,"!* ^ 
jugat9 , poterit de parametns ipfarum ju^ qMMdfmmm 
dicium fcrri , oftenfo prius hoc theoremate, ^'"^''L 
qiiod fi qaaarato ahcujHs diametrifigura eju$ #;«» A«r# 
adjiciattir^fummatquainie ariturfeadem jar^/V '^]^ 

qUeerit. fummam 

Maneant enim omnia 9 ut fupra . Dico t p^Q^ci»' 
^uod S ad quadratum diametri A B apponat ur 
figura ejus^qu» conftitultur per reflangu* 
ium DAB 2 fumma $ mde confefta ^ fit fempelr 

\^ \ " ? 3 ^ 
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eademtqnocumque in lococapiatiir diaine« 
ter AB. 

£x fuperius (tquidem oftenfis » eadent 
ubique fumma cooficitur^fi ad quadratuni 
diametri ABadjiciatur quadratum i quod fit 
€x ejus conjugata KL • Scd quadratuni ex 
KL ell asquaier eAangulo DAB . QuarCf fi ei- 
dem AB quadrato apponatur re^nguluai 
DAB , (umma inde orta pariter cadiim ubiquc 
_ erit. 
r>mMtmffii » IV- Inde vcro Inferre licet , daat qttafw 
^Sm^^Iui ^^^^^^^^^ tUifpirecipTocefr^pOTtionalts ejk 
tr%tt pto^fumxaii Uurumfuarum figurarum. 

%^mtL "^^ ^"'"^ diametri A B parametcr eft AD, 

t€rum fnm ita fit £H psitameter cujufvis alterius diame- 
:::f^"^' tri EF . D.co , AB eAe ad £F , ut cft rumra» 
FiG.^i.^pfarum £F, £H ad fummam ex ipfis AB»AD. ' 

Ob oftenfum namque theorema t eadem 
fumma oritur 9 tam fi ad AB quadratum adjl« 
ciatur reftangulum DAB^quam fi ad EP qua« 
dratum apponatur reflangufum H£F • Itaque 
AB quadratum una cum rcflangulo DAB 9« 
quale erit £F quadrato una cum re6fcanguIo 
H£F. 

Jam AB quadratum una cum re£langufo 
DAB tantundem valec » ac re£langulum ex 
AB in (ummam ipfarum ABi AD • £t (imifiter 
£F qtiadratum una cum re£);angulo H£F pe* 
rinde eft , ac re^anguium ex £F in fummam 
ex iplis EF, £H . Quare , quum squaiia fint 
inter (e duo ifta re£languia ; erlt , ut AB ad 
£F,ita fumma duarum £F , £H ad rummaai 
^ duarum AB, AD. 

' V. Atque hinc modo fiicile erlt ofteiida*^' 
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-«, quod €9c binis cllipfm diametrli ea i gaa Bztjshi 
majoT ^ft f miifar(fm parametrum babsat* dumetru 

Maneant enim omnia, ut fupra. Et pona '^l^fJli 

mus t ditmetrum AB majorem effc diametro f/i , i»i«>. 

EF . Dico, pararaetrum AD, qu« refertur ad '^,,Jj;i'';. 

diametrum majorem» efle viciflim minorem pa- ^*. 

rametro EH i qu» refertur ad diametrum rai- r*o. Jl* 

norem . 

Oftenfum cft namque, quod diameter 

AB fit ad diametrum EF t ut eft fumma ipfa- 

rum EF » EH ad fummam ex ipfis AB » AD, 

Quare , ficuti AB major eft , quam EF ; ita & 

dvLX EF « EH majores erunt duabus AB, AD. 

Parameter igitur EH , adfcffcens fuam 

diametrUmEF i majorem fummam conftituitf 

quam parameter AD 9 afl^umens dlaraetrum 

fuam AB 4 Sed EF minor eft , quam AB . Ita- 

que EH multo major erit, quam AD • Ti. 

VL Id quum ita fit, perfpicuum eft, quod ^^^^l^Z 
ficuti omnium diametrorum elliplis maxima fum,qusa^ 
cft axis major, minima vero axis minorj fic vi. '^/J^^^ 
ciflim omnium parametrorum minima quidem •«•«« r*/*- 
fit illa 9 qua refsrtur adaxem majorem % max$- ^^^^^^ 
fM vero ea , qua refertur ad axem minorem. ^ ■ ^ 

Liquet ctiamtquod ficuci diameter In 
rccefTu ab axe majore , & in accefl^u ad mino- 
, ffcm continuo ininuitur , maximaraque pai. 
titur diminutionem , quum ad ipfum axem 
minorcm pervcnit ; fic vlciflim ejut parameter 
continuo augeatur , maximumque incremen* 
tumfubeat in ipfo axe minore. 

Quia autem oftenfuni eft % parametruin 
Cjus diamctri,qu« conjugatam habet «qua- 
lem j ad»quarc diametrum fuam ; liquet dc* 

' P 4 mumj 
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muixi 9 pardfnetrum rninortm efis diametro i a^- 
*•' ' quam rcftrtur% ab axe majore ufque ad eutn to^ 
'cum% iK quo aqualitatis diamettr reperitur > cj^ 
fe vero rnajortm » ab $o loco ufque ad axcm tni^ 
nortm. 
vii- VII. Sed noliiti hic reticere^quod (icuti 

^"J^ %*f locus oniniuni diainetroruiii ellipfisexhibcrl 
minMntur potefl pCf dati cujurdam circuli portioDem;fic 
^oZnZm^ i<^us omnium pararnetrorum fit portio rtEia li^ 
Mametro' ^f,^ Qff^ circuH efus circumfsrentiam in dat6. 
dffinitur. quodampunclocontingtt» 
Fio.49« . Si enim re6t£e AC , BC refcraiit axcs eU 
lipfis, hoc ell AC axem majorem» & BC axem 
Bunorem; junfliTque iis ad angulos re^los^dc- 
fcribatur fuper AB femicirculus ACB « & du«» 
catqr per pun£lum C refla CD » ipfi AB pa« 
rallela; eritt ex fuperius oftenfis, portio C£D 
locus omnium diametrorum ellipfis. 

Jam f fi ex punflo B erigamus fuper AB 
perpendicularem BH » cum qua conveiiiat # 
tum SLxh major AC in punflo H % cum axis 
minor AD in punflo I : quemadmodum re£U 
ift^ BH continget circumferentiam in punflo 
Bfita portio hujus tangentis HI eritnobiff 
yeluti locus oiiinium paramctrorum ellipfis. 

£(l enim portio Circumferentiae C£D Io« 
cus omnium diametrorum eil/pfis ; quia qui6« 
libet ellipfis diameter exhiberi poteft perre* 
ilam f qua: ducitur ex pundo A ad eam por" 
tionem. .£ti ob eandeni raponemf erit portio 
tangentis Hl locus omnium parametrorumi^ 
quia, fi A£.fuerit diameter quasvisf eadenique 
extendatur« ufque donec tangenti Qccurrat ifl 
Kf erit £K parameter ipfius AE 
. . . » YIIIjNe., 



t VIII. Neque vero difficilc erit l rei bajai viif. 
^i^rhatem oftendete , tam retate ad ipfos axe^ ^^iZl 
AGiAD, quain refpeflu cujufvls alterius dia- nmtinu 
metri A£) li ejas recordemur) quod fupra de- vVQ^^Ok 
moAftravimus , nimirum conjugatam diametri 
A£ eflTe re£lam altcram B£ i du6)iain ad idem 
puafium £ ex termino altero B. 

£(l namque triangulum ABH reflangu* 
lum in B • Quare » quum ex angulo re£lo de. 
n^ifla fit fuper hypothenufam AH perpendi* 
cuiaris BC ; erit , ut AC ad BC , ica BC ad 
CH.Sed parameter axis majoris eft tertia pro-. 
portionaiis poft ipfum axcm majoremi& axem 
alterum minorem • Itaque eritCH parameter 
ajcis majoris AC. 

£adem ratiohe % quoniam triangulum 
ABI re£lum habet angulum !n B » & ex angu« 
io ttSio demifla efl; fuper hypotfienufam Al 
perpendicularis BD ^ erit ut AD ad BD i iti 
BD ad DI . Sed parameter axis minoris eft 
tertia proportionaiis pofl ipfum axem rnino- 
t€m f & axem alterum majorem • Itaque erit 
Dl parametei^ axis minoris AD. 

Denique 9 quia triangulum ABK eft re»' 
£langulum iii B 9 & ex angulo re6id demifla 
^ft fuper hypothenufam AK perpendicufaris 
B£; isrit ut A£ ad B£ 9 ita B£ ad £K. Sed pa« 
rameter diametri A£ eft tertia proportionalis 
poft ipfam diametrum A£ 9 & ejus conjuga- 
tam • Itaque quum fit B£ conjugata diametrl 
A£, erit £K paramcterejusdem diametri AE« 

IX. Id quuni ita {{t^jam veritm toruml j^ 
mnium , qua paulo ante a nobiss ^ftcnjk fuM Fw«-i «- 
urca parameir^i diamur^um tlUfft $ ruffut 'IZpZu^' 
uppf^r€iit. ^ Pro- 



%i4 SECTIOMUM COMICAX.UKC 
M# psrsm§* Protradis fiquideiti ad taogentem ufquci^ 

pJDJmm BH re€iis omnibus « qum ducuntur ex pua£l» 
hMhnt,fmr* A ad Cif cumfcrpntiain GEO. $ perfpicuum ciL 
itr«i«r. ex portionibus ipiarumf qus tangente^fc 
Fio.49f ^'''^^ulo intercipiuntur % minimam quidem eflb 
CHimaximam vero DI. Itaque parametro» 
rum omnium elliplis minima quidem erit ilU^ 
qu8 refertur ad axem majorem AC^maximt* 
yero ea* quae refertur ad axem minorem A'D. 

Deinde p^rfpicuam eft quoque 9 ea(<leia 
illas portiones eo magis augeri % quo roagisa 
pun£lo B removentur« atque adeo, quo mino* 
res funt reftac^cum quibus jacent in direftuin; 
Quare fimiiiter parametri eilipfis tanto qui* 
dem majorcs erunt 9 quanto minores funt dia» 
ipetri, ad quas e® referuntur • 

Ad h«c f fi duas AE> B£ fuerint inter fe 
fflutpo asquales • utrique ipfarum erit «qualiS 
quoque EK $ quum fit , ut AE ad BE , ita BE 
ad £K • Unde rurfus iiquetj parametrum ejus 
diametri 9 qxxx conjugatam habet requaleni» 
longitudine fua 9 tum ipfirni diametrum » ad 
quam refertur 9 cum conjugatam ejus ^«« 
quare. 

Denique , quum tres AE 9 BE 9 £K fint 
continue proportionales 9 erit EK minor 9 
quam AE^quotiefcumque AE fuperatBE; 
erit vero major^quum viciflim B£ fuperat 
AE. Unde rurfus apparee.ab axe majore ufque 
ad diametrum 9 quae conjugatam habet a^qua- 
lem 9 effe parametros minores fuis diamctris; 
effe vero majores 9 ab ea diametro ufque ad 
axem m\'norem. 
X» fixinde etiam colligi demio poteft ve^ 

titas. 
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iritas theDrematfS, fuperius oftenfi t quod dud X. 
^M^vit tUipfiot diamettifiwt recifrocefrofor» J^umt *J 
tioMUtfwamis lat^rmmfaMrnmfigigrarum^ «••^ -"-* 
Si €niin A£ referat eltipits dianjetruin Tfi^fwcifml 
aliquam; protrafla ca afque ad tangenteni ^;JJ^*^' 
^irl f iiet £K paranieter ejus • Unde erit AK nthimulmm 
rumma laterum fu« figurx^Sed AK^ft ^d^^^^^f^ 
ABiUt AB ad A£ • Quare re^Ungulum^ quod ^10.49. 
4kt «r diametro A£ fn fummam toterumfua^ 
ligur«D^«equale erit quadrato ipfius AB. 

Similt rattooe oftcndemus t «idem AB 
quadrato cquale efl« re&angulum , quod 
fit ex quavis alia diamecro in fummam iate- 
rum figur« fux . Quare«qua!ia€runt inter fe 
Mfbinguia ^ quae fiunt €X duabus quibufvis 
diametris in fummas laterum fuarum figura- 
rum : & propterea fummis iftis reciproce pro<; 
portionales erunt i*pfas diametri. 
• XI. Quamquam autem vt bujus theore- ^^'^^, 
matis , fumma iaterum figurs diametri toCittMje fmm' 
minor , quo magis ipfa dianieter ad majorem jJrJiS-l*^' 
axemaccedit > differentiu tamen eormtdemh* ^*» ^s^^ 
terum ^o minor e^adift yuo magit diamettr «c- p. J^Tq 
cedit ad eam , ^ua tum farametrum 9 cum cott'^ ^ 
jugatam habet scqualenu 

Sit enim A£ diameter illa , cui sequalir 
cft , tam parameter £R 9 quam conjugata Bfi. 
Jamque» «x fiiperius cfteniis^ parametri mino* 
res erunt fuisdiametrisabaxe majore ulque 
«d AE ; «runt vero per contr«rium majores «b 
A£ uique ad axem miaorem. 

Quia «utem in «ccefni ab axe ma]ore sd 
ipiam AE , parametri quidem «ugentur , dta« 
metri vero minuuaturi onviiiio aeceffe eftf ut 

in 
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in acceflfu ifta decrefcat differentia iaterum fi« 

\ ' \ gur» vSed decrefcet qaoque in acceflfu ab axe 

. miaore ad eHudem A£ ; quia hic per comra« 

rium diametri qutdiera augentur > parametri 

vero diminuttonem patiuntur • 

Ob :equales porro AEt £K, liquett difle- 
renttaxn lat^rum figur» dsametri % tatn in ac^ 
, ceffu ab axe majore ad ipfam A£ t quam in uc^ 
QpSa ab axe minore ad eandem- A£ , decrefce- 
re eo ufque , ut tandem evaiiefcat • Et quacH'* 
quam eadem diflerentiamaximum fubeat ja« 
crementum Aib ipfis axibus ; per ea tameo^ 
quae fuperius oftenfa funt , major eft itib - ^xe 
minore, quam fub axe majore. 
T^^rimsts XII. Quod oftenfum eft dc differeiitia I*i 
defummM , terum BguraB , verum eft quoque de iiffcre^ 
% ^qu^lId^M' tia qMdratorum 9 quafiunt ex figura hteri^ 
urmm^qus ^f^g . ijque eadem omnino ratione^emoQftxa« 
dim Hiiurs tunQuantum vero adfummam eorufidem qaa"^ 
uur»u*. i/^^/^i-^u, duo funt cafus diftinguendi. 

Primus cafus eft 9 quum quadratum ex 
axe majore non majus eft diniidio quadratif 
quod fit ex fumma iaiterum fus figure « £t 
quum id contingit , quadrata ex iaterJbus fi« 
gurx diametri , fimul fumpta » eo minorem 
fummam conficient , quo ipfa diameter tnagis 
accedit ad axem majorem. 

Alter cafus eft^quum per contrariuni 
left majus • £t tunc» comperta diaroetrOf cujas 
jquadratum de^quale fit quadrato « quod fit ex 
fumma laterum fufiB figur» \ eo minorem coaV 
ilituent fummam qujudrata ex lateribus figu* 
jfe alterius dlametri^ quo magis alteraiftt 
4^nietcr ad priQreoi il|am acccdit • . t 

XIII. Pen. 
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XIIL Pendet autetn utriufque demoii- XIIL 
firatio ex pulcberrfrna ifta circuli proprietatCf f^^'^^^, 
quod ii ex extremitate diametri A duca^tur ad »«»•» ^ 
tangentem AH re6la AM talis iongitudinis^V/!^!^!!'^! 
iit AN quadrfitum «quale fit dimidio quadra- '^^ ' ^r 
ti ipGus AM , fumma quadratorUni A£ i £K dmas^ i 
eo quidem (it minor , quo niagis AK accedit 
ad AM. 

Ponamus etenim primo , quod ACTqua- p _ ^-i 
dratum non Gi majus dimidio quadrati , quod *' ' 
fit ex AH . Et quia AC eft ad AH , ut AF ad 
AB ; nec etiam AF quadratum majus erit di^ 
niidito quadratit quod fit ex AB. Quare, fi fiat 
AO. quadratum aK]uaie diitiidio quadrati ip^ 
fius AB» tton erit AO minor , quam AF ; fed 
yei asqualis, vel major • . 

Erigatur itaque ex punfto O perpendi^ 
cularis ON 9 circumferentiss occurrens in 
pun6lo N9 per quod agatur re6la AM. £t quia 
AO eft ad AB^ut AN ad AM;etiamAN 
quadratum osquale erit dimidio quadrati» * 
quod fit ex AM • Quare , per eani circuli pro* 
prtetatem ^ fumma quadratorum A£ , £K eo 
minor erit» quo roagis AK accedtt ad AM 9 & 
confequenter ad AH • . r 

Ponamus fecundo,quod ACquadratum "?*S5* 
tnajus fit dimidio quadrati ^ quod fit ex AH, 
£t quia etiam AF quadratum majus erit dimu 
dio quadratif quod fit ex AB $ fi fiat 9 ut huic 
dimidio xquale fit AO quadratum icrit AO 
minor , quam AF f Und^ > erefla perpendicu« 
lari ONf dabitur diameter AN» cujus quadra« 
tum adasquat dimidium quadratl , quod fit ex 
fumma laterum fuasr figuras; & prop^erea 9 pet 

eaiip- 
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Mndcm circuli proprieutem , fumma.qu^cf n* 
torum ex iateribus figur» cujurvis alterius 
diametri A£ eo minor erit » quo magis ulten 
lita diameter iccedit ad A£. 
xnr. XIV« Sl autem coofideremus , angtxlum 
Hl7i!^^9- quemvis re£liiineum> ubi vertitur circa verti- 

^Jl^^hlmh ^^^ ^^^^ • ^^ minorem ex refta poritiotie d«- 
mtpitu!^ ta cruribus fuis portionem abfcindere, qua 
FiG.f a. magisaccedit ad eam pofittonem % iu qu9k cru* 
ra ejus asqualia fiunt i haud dlfficulter fr^/a^ 
ta ftoprietatit , qu4i circuh compctit % v^rifa^ 
ttm domonfiraHmMu 

Si enim fit G centrum circuHserunt qua- 
drata duo AP» BF dupla quadratorum t quae 
fiunt ex AG t GF i & confequeoter dupJa 
quoque quadrati ^ quod fit ex £F • Unde « 
quemadmodum fumma quadratorum AG» CH 
eft ad fummam quadratorum AF % BF » ut AG 
quadratum ad AF quadratum , five etiam t ut 
AB ad AF S ita eadem fumma quadratorum 
AC , CH erit ad duplum quadrati % quod fit 
ex £F, fimiliter ut AB ad AF. 

Jam 9 fi fiat angulus F£S «qualis angolo 
£AF ; erit, ut AF ad £F, ita £F ad FS:proin- 
dequeiquum £F quadratum fit a^quaie re£Un* 
gulo AFS ) erit adhuc , ut fumma quadrato- 
rum AC , CH ad duplum re£languli AFS, iu 
AB ad AF : & propterea , quia AB efl; ad AF, 
ut re£langulum ex AB in FS ad reflanguUim 
AFS;erit fumma quadratorum AC , CH s^ 
quaiis duplo re£languli , quod fit ex AB ia 
ipfam FS • 

Simili autem xatione oftendemus , quod 
li fiat anguius OBK • acquaiis eidem anguio 

£AF, 
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£ AF , fumma quadratorum AN , NM fit «« 
quaiiS duplo reftanguli » quod fitexAB in 
OR « Utide erit, ut fumma quadratorum ACf 
CH ad fummam quadratorum AN t NM 9 ita 
FS ad OR : proindeque , quia duo anguli 
F£S 9 0£R , qui cruribus fuis abfcindunt ex 
JiB portiones FS» OR 9 funt osquales inter fe; 
jam incidimus in eum cafum , in quo anguius 
refliiioeus vertitur circa vertlcem fuurn* & ex 
xe6la. pofitione data cruribus fuis portionem 
abfcindit. 

Id quum ita fit 9 eo ns redit 9 ut oftenda* 

mus, angulum iftum « quum abfcindit portio- 

xiem OR9 talem poiitionem habere , ut sequa- 

lia fint crura ejus £0 , £R » Id vero liquet 

abunde • Nam > quemadmodum AN quadra» 

tum adxquat dimidium quadrati 9 ci^d fit ex 

AM , ita AO quadratum acquale erit dimidio 

quadratj,quod fit ex AB.Sed A£ quadratum^ 

velut squale quadratis AG 9 £G ^dimidium 

Jftud fimiliter adsquat • Qiiare duae A£ , AO 

aquales erunt inter fc: & propterea 9 ob trian- 

<gula «quiangula A£0 , 0£R 9 erunt etiam 

«quales duse £0^ £R. 

C A P. III. 

frohlemata quadam circaelli" 

tjis diametros , ^ para- 

metrof rejolvuntur , 

I. f^ Irca diametros eliipns « eBrundem» '• 
Vu que parametros pJura poflunt prc jm' 'tiKtfii 

We- 
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lifMiM blemata ihftitui, elegantia quidem per (e IpJ^ 



dmmt 



metfu 1!!^ ^"^ ctlAtn apprime utilia • Eo hoc capite ci*«-- 



jmgstss • (im profeqi)! * haud equidem gravabimur ; 
j!!f7%fs' que magis t quod nulio negotio refolvaQtiir* 
^- poftquam nobis innotuit 9 dtametros omnes 

FiG.49f g|jjp(J5 ijj dati cujufdam circuli portione rc- 

periri» eafdemque » ad datam ufque tangenteiB 
. produfias, parametros nobls exhibere. 

Primum itaque* probiema hoc erft : da^is 
fixibut ell$pfis% innjenire duas diametros CMfu^ 
gatas 9 qua datam babeant rationem^ inter fr^ 
Keferant ergo reflx duas AC ^ BC axes elii- 
pfis j hoc eft AC axem majorem 9 & BC axen? 
minorem • Jamque 9 fi jun&is. iis ad angulos 
re£]^os , defcribatur fuper AB femicircuiuf 
ACB> ducaturque refla CD» ipfi AB paralie* 
Ja; erit « ex fuperius oftenfis » portio circum* 
ferenti» C£D iocus omnium diametrorum 
ellipfis» 

Quia autem^ex fuperius oftenfisiaxis ma» 
jor ad axem minorem habet majorem ratio- 
' nem 9 quam qu»vis alia diameter ad fuam coiii^ 
Jugatam 9 utique data ratio^ tum dire^e^ cuis 
inverfe fumpta, minor efle debet eai quam hap 
bet AC ad BC . Itaque ^ fi fiat primo , ut AC 
fit ad CR in data illa tatione : erit CR majort 
qu^m BC. £t (i fiatfecundo,ut BC fit ad AG 
yeluti eft ACad CS;erit GR minor^quam CS. 

Hinc , junftis reftis AR9 AS, erit angu* 
lus ARC minor quldem angulo ABC 9 major 
vero angtilo ASC. Sed 9 ob triangula squiao- 
gula ABC, ACS^anguIus ASC osqualis eft an- 
gulo BAC 9 five ABD • Quare idem angtilus 1 
^ ARC I ut eft minor angulo ABC % fic major 

crit 
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0arit angulq ABO; & proptereai fi fiat atrgudtS 
^BE , ipqiulis ongulo AKQ ; re&a B£ cadet 
int^ duasr.BG i BEDf adeoque terminabitur ad 
ipovttonein citcumreFentia^ CE,D . 

Inde vero CQnfequitur , re£ks duas AEt 
fi E eflT^ diametros conjuga tai| ejus ellipfis » cu^i 
jios axes funt re£laa ACt BG • £t quoniam » ob 
triatigula aquiangqU AEB, ACR , r^tio ipfa* 
mm A£ , BE itqualis e(lL ei t quam habet AC 
ad CB^i liquet I eardem A^ » p£ efle etiam ia 
data fatipiie . Unde diametri conjugatas t qua^ 
propofito problemati ratl:^fa(;ii|nt t ^O^ ^ruut, 
ej^hibeatipf^AE.BE. 
11« Secundum probiema ita fe habet ; ^4- it. 
tit axibus tfiiiffis, invtnirc duas diamctr(^ con^ ^^.n^^ 
fugatas%qua datam reUangulsm cwtincant^hi^nitw * 
Keferant adhuc rea» dujp AQ , B^C ^Li^^t ^^^j;;^^;;^;;. 
eliiptx^ i adeQ;i ut iifdemt ut fupra^ peraSi^i^i iit #««, f«' ^ 
fiortio circumferentlaB CEQ locus omniuni|!liirMW* 
diametrorum ellipfis. £t quoniami tx fuperius ^^« 
iofteiifis ^reasin^ulum fuh bjqis eiUpfeosdia- "S?49^ 
metris conjugatis eot majus evaditi quq magis 
ipfaB diametri accedunt adeaStqu» inter fe 
lUnt aK)uafes; ut^ique datum re£):angulum t nec 
.minus cife debet eo i quod fub axibus AC» 
BC contineturi nec majus ilicb q^o4 CQ^}ugaT 
tx squsles comprehendunt. 

Jam« demiffa fuper AB perpendicutatt 
CF| re6bngu(um fub axibus AC » BC asquale 
^ft ei 9 quod fit ex i^B in CF ; quandpquideta 
triangula ABC» BGF inter (e funt asqulangu- 
la; adeoque AB eft ad AQ i ut BiC ad CF . ^t 
^uoniam conjugatas apquales fub eo circumfe» 
gentis pun£ko reperiuntur i quod bifariam di« 
Ji». /• (^ yi- 
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vidit portionem CED; reftanj^ulunii fiibipte 
cont<;ntufn> ob candeni rftttonem t erit. gequale 
ei f quod fit ejc AB in circuii r^dium • C^mie 
datum reflangulum 9 nec miQusefle.debet eo» 
quod iit ex AB in CF 9 nec majus iUo 9 <}u<k1 
fit ex AE in fui ipfiu^ femiflTem*' 

Hincf G datum re^ianguiuiii lequala po« 
. mtur el f quod lit ex A B in rc^m XZ y erit 
tefta ifta XZ major , quam CB » niioor vera 
femifle ipfius AB^Quaref fi ex punAo A eri« 
gatur fuper AB perpendicuiaris AP, itquaJi^ 
ipfi XZt & per punflum F 4ucatur re6b 
P£ 9 eidem AB paralieia 9 Jiiec fecabit .portkv 
tiem C&O in pun^o aliquo £ . juogamur re- 
^» AC > BC « £t reA» jilie exhibebiiat nobcr 
diametrof qu8tfita$. Nam > propter triaogola 
iequianguia AB£ t AEP * erit ut AB ad Bfi 
ita A£ ad APi five XZ : & propterea re£Ufl- 
gulum fub ipf]$ A£» B£ asquale erit re^Uoga- 
io^ qupd fit ex AB in XZ- 
nr. lil» Tertium probiema inbuuc modoii 
fiT/ w//^i conclpltur; d0th a^^ibus cUipJfSf invenirc dM» 
htf^niff ' diamtros copjffgatas > fu^ datam/unnMm C0h 
^u^l^m-fithntfS^A iftud problema faciii nesotio ad 
,-/-* > f»^{)r^ceden$ reducltur . Ubi enim data cil fon- 
m^m t^fir ma diametrorum , dabitur etiaro quadratuiQi 
9hBU quod fit ex fumma ilia , Sed quadratum iifaid 
eft fequale quadrati^ diametrorum uoa cun 
ref^anguio 9 i)ls fub ipfHi; diametri$ contento. 
Qnare , quod conllituunt quadrata ex ctiaoie» 
ixi^ una cum re^angulo » I)i$ fub eis coin- 
^rehenfp, illud iitique datum eritf 

£t quoniamiper fuperius oftenAifquadr»* 
m di>me trprum fimul fuf9f t» datam fummaa 

coa« 



E t £ M £ N T A. x^ 

«onAittmQtf nifliiriun eandem tlhiiif quam 

jeKhtbeQt c^admtM ftJ^iuai ; con(lituet<|tiQque 

^datatn rumnaafn dupluai f^^anguli , quod Aib 

ipfis dinmetris coutioetur .Quar^dii^am Qrit 

> r^^oguium iilud : & prO|>terea proiiQrHiim 

problcma co rediicetur § ut <dati$ axibus cjlf. 

i^s i ioyeniantittr h\nm djnmetri conju||at99 # 

4]us datum reiS^nguium jQOtttinwitn i 

Quemadmodiim autfm « quum ifita;rua-p 

tur bince diametrj canjug4t9B «^uiq d^tiim r«« 

.^angulum compreheod^nt , oportet ^ut t^ 

j^anguium datuoi • itec (itminu^^Q 9 qu<¥l 

concinetur fub aji^ibus , nec mdju^ iilQ > quod 

iit ex diametri^ conju^atis a&qu^libus ; ita 

quoque 9 quum inirenieadap func dux confu* 

gfatfls diametd , quci; fimul d^tam re6tam ad9<- 

.quent; per eay.qux rupi^riusoften(a ftiac 1 tns- 

K^ctk eft » ut r^a data , nec fumma.axium ilt 

minor t ncc niajor fumma ccmju^atarum m^uMr^ 

Ikim* • 

Vf. Quartum {^roblem^ ^ujurmodi erit; 
4atit n^ibus tUipfis % htvemrc dms dimkctrot rutu ' 'm»i. 
conJMffktas ^^arum diprmick fii data ,.Sed l!!i,„t'!^^"' 
boc quoquiQi probiema faciii negotio ad fccun- ^u^sdum,. 
dum revocabicur/i coarideremusiquod per fe* ^^mi "J«V- 
ptimam fccundi ELemcncorum quadracum ex '''"" ^'f'* 
diffe«entia duarum conjugatarum diametro* Zu!^'^ 
rumiuna cum re£Uaguto,bis fub ipiis coateq* 
tOi apquale efle deb^ac qu^drattiif oarundem; at- 
que adeq quadracis axium* 

Hinc enim fit 9 ut 0quidem ex fumma 
quadraCoriim 9 qus fiunc ex axibus, auferacur ' 

quadratum datordi^rentiai^ ; id f quod fupe- 
reft) fic dupiu» re£bngulii quod quaefit;^ dia* 

Q^ a me* 



IV. 
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mecri cqntinent . Unde f quum datunt fi t ce* 
fiduuin iftud , ddbitur eiiani diafidium ejus^ 
hoc e(l re£languluoi f fub qusfitis diametrtf 
CQqtentiim l & ponfequeqter eo res redit » ut 
inveqiantur duae diametri cQnJugatOi» QUob d^* 
tum refkanguium comprehendant. 

Cseterum • quum inveniendaB Aint du^ 
^iametri^onjugataBf quarqm dt&reatia iit da- 
*ta } illi)d quidem re(|uiritur 9 ut data i(la diff^ 
-rentia non fit m^for differentia a:i^ium « Nani, 
'€X fupei^ius oftenfis ^ omnium diam^trorua 
mayima quidem eft axis major f minima vera 
•axi$ rainor. Quare omnino necefle eft 9 ut di^ 
ferentla duarum cpnjugatarum diametrorum 
nfinor fit diiferenti^ aj|ium« 
T. * ' V. Quintum prpblema ita proponetur : 
o^fif M9t^datis $icibks etlipfis $ inwnire dnas diametm 
f^iJJ^^'' Vw;//j:ar jx f quarum qnairata diferant aji 
j^sfdum^ msftuo per datm diffirentiam . Ejus aqtem le- 
'21, /^I folutJQ nullam djfficultatem involvit . Quuo 
^^ Jjjif^enim eadeni ^uadrata fimui «quaiia efle de* 
fMt' m A beant quadratis axitim ; qtiquedata erit » tan 
l^!^fmum ^""^*"*» quam diffcrentia eprum quadratpruin* 
^•itam'^' "' Hinc j fiquidem ad difnidium fpnimaB ad* 
^at^r dimidium djfierentiip 9 habebitur qua» 
drattim diaipetri majpris • Quod fi autem %x 
dimidio fummfl^ auferatur dimidium dlfferei^ 
tiaTf oriecur quadratum fliametri minori^.Qua- 
X^ di«imetrorum quadrata data etiam erunt 
ftorfim; J^ ^pnfequenter dabuntpr quoq^e 
\jfX2e diametri^ qiias ppprtet invenire. 

Sicuti autem/ quum qusruntur binas 
(diametri cpnjugatfef quarum differentia iit da- 
If^i pecf ^f jBfl t f)t ^k^ i^ difef entia noo fit 

ma* 



tmf 
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major ^ifferentia axiuni ; ita quoqufe ^ quum 
invenire bpdrtet p binas cbnjugatas dialoietroSf 
<)uarum quadrata differam a fe nlutuo per da« 
^m differentianii, iliud quidem requiritur % ut 
iftiufmodi data dlffererttia non fit major qua« 
«IracOf quod fit eji dlfferentia axium. 

VL Sextum problema hunc in tnodum yi. 
efferemus: ddtis anibMs tliipfis » invcnire duatP^^^ f*J- 
diatAemt ct>njugat4s % qM dafUm dagu/itm ^'Ji^J, 
^ontificafit . Sed facile erit, proWema i^^^ ^ll^ '^['ll^* 
ad fecUndunl revbcard » in quo datis aitibus gXi Vi«^ 
ellipfis » quaeruntUr bingi diametri conjugataB»^^||[;|) '*' 
qux datum ,re6langulu(ii comprehendant. «iMi^. 

Nam femper ac dattis e(l angulUs » queni. 
qusefits diametri cdntinent ; data erit ratio i 
quailt habet ejus finus ad radium i Sed ratid 
jfta eft asqualis el i quartl. habet re£laiiguluni 
fub axibus ad id»quod fub ipfis diametris 
• eOntinetur • (^uare etiam hcec alia ratioidau 
erit : &. propterea » quuni datum fit re£lan^ 
gulum fub axibus^ dabitUr quoque re£lailgu« 
lum 9 quod continent qudsfit^ dianietrii 

Quemadmodunt autent i quant.qiixruni^ 

tur bin» diametri codju^atas » qujBB datUni re* 

flanguluni com|irehendantf tieeefle e(l» ut re« 

Ctangulum datum non fit iiiajus eb » qudd fub 

conjugatis «qualibui cbntitietur ; ita » ^utini 

inveniend« funt duie diametri conjugat»^ 

qux datum angulum continearlt# oportet » ut 

latio finus anguli datiadradlumnon fit mh 

nor ea » quam habet reflangulum fub axibus 

ad id f quod conjugat» «quales comprehen« 

dunt. 

yiL la /eptimo problemate iUud porro 
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vir qaxrtmus,qi$a rnthnt datis mii»s tlUffit^ iw- 

im^mft»\ "^f^re iiceatdiiJhmtriinfrg»a datamparawe* 

inp^nin ' trum babtat^ Sotvettius auem probl^fa iftud 

1lmm'dui7m 1» hunc modum.^ Maiknribus omnibuSr« u€ fti- 

*!IIrr'"'"' P^* • erigatur fuper AB p^rpcndicularfs BQj 

Fiolio. 4^^^ dimidjani datas parametri adiequet • Tum 

jonfift AQj^dcfcribatur centro Q, intetvano. 

que QB^ circUli circumferenthi , cum tiusk ipfi 

A(^cDnveniat Jn pnnftis T , & V . Deniijae i 

inangulo ABH appKcelur re£la AK, sequali^ | 

ipfi AV. £t erit AC dkmeter qusefita • 

Jam enim eidem A6 quadrato seqdale 
e(l t t^m re£):angukim EAK « quam re^angu» 
l(im TAV * Qoare duo reftangufa EAKt 
TAV asquali» erlint inter fe : & pr^pieres 
erit, ufi AK ad A V , ita AT ad AE . Sed c3t 
0O»(lru£l}one dute AK i A V funt acqtiales in» 
ter (e . Quare erunt pariter asquales dujto AEy 
AT;;tfque edeo etiam EK ^fiTVdeqUalii 
erie* Sed TV i Velot dupla ipfius BQf da- 
tani parametrirm adaeqtiat v £t igitur eidem 
paramGCro «qua^fs q^^ilc erit ip^ EK; «ded^ 
qoe crit AE diamete^,qaam qu^rimu:?. 

CotiftatauterA >e>t foperiiis oflenliSt pa«* 
mnetrorum omnium ellipfis minfmam qardem 
efie iilam.qust refertur ad axem majoretn AC, 
maxvmamf vero eam « qtiae pertimrt ad ajten 
mmorem AD . Quare » «ii prijfyoiituffi proble^ 
ma ^efdlvi |fo(Ii€ , omnind' neceffe eft ^ ut datt 
parametef ^nec mlnor fit ptfrffmctroakismt-; 
^is , nec major p^irametpo ^Hi^ mt noris. 
viiL VHL Adofhtfdim protrfem^ qiiod attl« 
km'fitipfit] ^^eti quacremus in eo i ^&a fationt datis atcikn 
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mitfmfiimic^tainbabeatfatiMm. Ejus ve« 
to folutioocm.f4CiIi Mgotio obtiaebimus » fi ^lfJH^ 
i^rdem 9 ut fiipra , matlcatibus , fecetur AB f^^^mdstm^ 
fbbtode quldem |o G /ut AG ad BG fit in d4 i:if;''''*^ 
t« illa racioae • Ham $ ere^ deiode peri^endi- FxQ4|^« 
calari G£ ad x^ircumferentiam uf(}ue • fiet AE 
diameter quasfiu S quum fit» ut A£ ad £K« 
itaAGadBG. 

£jt eo autem»quod diametrorum om* 
atium eilipfis majtima quidemfitaxi^ majort 
tniuima vero axi^ mitiori parametrorum autem 
minima fit iiia^quai re^rtur adaieemmajo* 
eem % majcima irero ea » qu^ pertiuet ad axein 
miciorem \ liquet » tatiouem cujufvis diametri 
td fuam parametrum» ea quidem» quain liabet 
aatis major ad pairametrum fuam» minorem %(m 
fe $ illa vero , quam babet a>tis tllihor ad ruam 
^arametrum majorem elTe debere • Unde, nifii 
facio data his lermiois contineatur » problema 
«rtt foiutu impoifibile. 

Idem problema poteft etiam ad prfmum 
ievocati. Nam» (emper ac data eft ratio , quam 
iqucfita diameter liabere debet ad fuam para- 
nietrum \ utique data erit partter ratio » quam 
eadem quttfita diameter habebit ad fuam con« 
ijogatam! quippe qaxt tiliu^ eH dupilcata. Un« 
de viciflim primum problema ad oflavum. 
iilud poterit reducL 1 4Uttrendo nempediame* 
trum » quse adtfoam^oarametrum Itabeat ratio« 
oem fubdupiicatam ejus » qu« intet ntramque 
i3iametrum efie debet* 

IX^ Nonum problema co fe vertet , ut j^J]^'. 
'4dth akibMi elUpfis \ i0^etisatuf diameter »4«? W/«> 
fit€i9$l €^fiitMM dMtmfMmmam CMm fua ptf • ^»*"''' 
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diMWftrmmtrametrq^veldiffernP a^ea per ddtam dif[e¥M^ 
fthuin X' tiatn. Et quantum ad prioreit) partcm faciil 
'T ^^ negotio refblvetur ^ quUiti fatlfc fit in angultf 
TuTfMt*m€' ABH iipbUcare reSkatn AK , qu« datain illaim 
XV/:rt rummamadiequet .QuantumVero ad partem 
^#r .<4t«m aitisram duo funt cafus diftinguendi -. Natn 
ViG^KX. d^3meter4u«fitaf vel majpreflTe debet fua pa-» 
^]^ rametro per datam illam dlfFcrentiainl 9 vcl per 
* contrarium minor . 

In utroque autem cafu refblvetur pro^ 
blema in huncmodum • Extendatur taogcnr 
. BH ad partfem alteram verfus M : ita « ut iial 
BM asquaiis fpfi AB • Tumjuiffht AMi eriga* 
tur fuper ea perpendicularis MK 1 squalis di^ 
niidio dattt difTerentift 4 Defcribiatur deindc 
centro N 9 intervalloque NM qirculi circum^ 
fercntia MOR » cum qiia conveniat refU 
AKih (iundis Ot & R • Jamque , fi in angulo 
ABH applicetur refta AK, ^qualis ipfi AO itt 
primo cafa » & ipfi A^R hi Tecundo 9 fiet A£ 
dianicter qucfita. ; : 

Quum enim AMqa|^|^umdupIamfiC 
quacjrati tk ABi fitque^»m reAanguiuiil 
OAR 9(:iuale quadrato ex AM 1 %^ re&angu* 
Itim £AK ^eiquale <}uadra.ta^xA^^^rit re^i 

flangulum OAR dtrplDmppairtq^Bi^S^ 
£AK. Undef fefla AO.bifoxrate^in punfio S» 
erit , t^m refbaiigulum ,ex AO m SN » quam 
re€bingUlUin..ejc AS tnAR ikqiiale reflangu- 
lo £AK : &prDptqt^.enti nonrEhodb, ut AO 
ad .A K , ita AE ad SN h vchlm ttiam % ut AK 
adAKtltaAEadAS. 
l£iQk$ik Hifici quum inprutid catb^dus AK 9 AO 
fint ^quales intor fei^riMt euam asquales dum 
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ILE % SK: preindeque» fi fi^t AT, le^uatis ipd '"^ # 

ON^t ad^o nempe» ut fit TN OBqualis If^ AO^ ! • 

C&\ji AK ; ertt rcliqua TS «quaiis relliqiu^ EK^ 
Sedi ob^quates NR, AT, du«B NR^ TS funfc 
ttc|uales ipfi AS» vel SO> ^tque adeo» appdfit^ 
communt ON» etiani duflB.OA » TS ada^quant 
totam SN . Quare » ficuti SN fiiperat TS pei^> 
re£lam OR,<]u«ivelut dupla ipfius'MN»ada$« 
quatdatamdifferentiami ita quoque di^meter ' 
AE fuperabit parametrum fuam EKAper difilr» 
rcatiam datanl. 

- In fecu^do vero calU'^ quum fintisquBleS rii3*$4^ 

duae AK» AR ; ferunt etrani aBquales duae AEr 

AS : proindeque reliqiia EK reliqu» SR pari^- 

«er ^tialis erit i Sed SR fuperat AS ^ vel SO 

per re^am OR;qaai» veiut dupla ipfius MN^ 

eft aBquaiifi.dat» differentisB • Qmte etiam pa^> 

Mineter £K fuperabit diametrum A£ t adt 

^uam ipfa refisrturiper differentiam datanu 

Coiterum per ea»qufls fuperius oftenfii 
Aiht^ ficuti dati fumma» quam conftltuere de>> 
%et diameter cum fua parametro ^ minor fit 
eportet fumnia ex lateribus fij^uraB axis rni* 
noris , major vero fumma ex lateribus figurfll , 
axis majoris; ita etiam data illa difierentia,per 
quam diameter a faa parametro dlfferre debet| 
in primocafu neceffe eftyut fit miner differen* 
tia iaterum fijjUrs axis minoris , in fecundo , 
vero eafu miuor djfierentia latertini figur# . 
«xismajoris. 

' X. Dec/mum problemaiHud oftei(i^et»f«# ^*^ 
ror/OM » daiit Miius etiiffis » iwiniH iit^HS fjfwii^» 
diametrstnh cuias paramcttr cumfssm^ek la^ £'^'*I^ 
tmhs pgurcs mum .r^Sptgulm nuunmk^M gmt^ 
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«M Bjus verp fotiicioneni protinus Qbtioebiniuf g 
^l^aSm 7 ^ ' tttiq.ue ek Jtaogente BH abrciodamus por^ 

!Lttl#«i!'"* fkaiigulum 'adodquet « Naoi i jun6U AIC # fiet 

Fio.49« A£ diametei^ quftfita* 

Quum enim dinmctri A£ parameter <|ai« 
dem fit £K , funima vero eje iateribus fi^^urae 
ik AK- i erit AK£ reflangulum 9 quod fi t cx 
parametro ejus in rummam laterum fuae fi^* 
tx . Sed re£bngulum AKE eft «quale qu«» 
drato ipfius BK. Unde» ficuti EK quadrttuflu 
ex conftrudiooei datum re£languiuoi ad^« 
quat;iia quoque eidem dato refbnguld «eqttn-. 
le erit re£languium AK£ » 
' Patet autemiqaod^ut probiema iftud 
iblvi poflit I omnino neceffe fit » ut datum 
&aagulum : fit majus eo , quod fit ex parame-i 
, tro axis majoris In fummam iaterbm fum fi« 
gur^» & itiinus illo ^ quod parameter ajti&mi* 
Doris continet cum fumma iaterum fuae figu«* 
tm\ Nam vidimus fuperius, tam parametrum ; 
quamiuifimam laterum figurit eo magis auge« 
14 p quo magis diameter ad aatem minorem ac« 



Hoc rdem problema poterat etiam ad 
prtecedent reVocari • Quum emm datum fit 
tedangulum , qood fit e^ parametro f n fum-: 
mam laterum figttrce^fi ei addamus re£laa«t 
gfiifeimaltudiiimUiter datum^ quod fit ex dia« 
metro in eandem iiiam fummam » dabitur quo- 
quequadratathe]t;figuratiateribus fimul fum* 
ptis i .& conrequenter tpfii Jaterum. fumma 
etiam;dataerlt« l/nde eo re| redit , ut qi»ra« 
imts diametium ^. quaixum fua parametro dat 

fsm 
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t«m rummft» conftituat. 

XL In ttiidecimo proNem«te oftendcmusfc ^^w.^ 

%ala&.t»iaip^aiMmdiffa4tajyaii^o |,--_^ 

duo fuDt Sus diftingiieDdu Primtts eM«"«» J^rr^ll^. 

5, parametri . Alier , quum vlciffim debet cffc ^^,„ ^. 
«imtf.In prlmo ctfii datt dJfferentU mloor »*«''- . 
fit oportet differentJa ^ftdr*torum,qu» fiunc 
«X lateribtts figui» axi« ma)oris Aa fecundo 
vero cafjl debet effeminor differenti» qua4»- 
«orum ex laleribus figur» »«is »*»<>»»'• . 

Ouantam ad priorem cafu» rolvetut FiG.]:$« 
^oblnna in huttc modum . Extendatur taft. 
Itens BH ad partem alteram verfus M : lU , ut 
fiat BM «qualis ipfi AB . Tum }Utt«a^AM, 
dekribatur fuper e» , velul diamctro. fem.clr. 
eulus ANM , in quo appllcetut refta MN |a- 
lis longitudinis , Ut quadratum fjjis «latam 
differeotiam ad«(|uet . Juogatttt demde AN. 
lamque.fi in angulo ABH •Ppl'6f»»«!;^» 
AK , «qualcBi Itifi AN j e«t AE diameies 

**"* oium enlm AK fit «qnal»» Jpfi AN • 
trunt quadrata duo AK, , MN «quaf i* qu*- 
drato e* AM . Sed quadratum ex AM, velut 
duplumqufldtati ♦ «juod fit t% AB, ett aqiial» 
dupio reaanguli EAK . Qii»» quaarau du« 
AK.MN /uplo reaanguii EAK pantee «- 
qualie erunt : & coBfequcntBr, ippofito wm- 
SuBi qoadrato ex EK . erunt tr.a quadraU 
AK, MN,EK «qaaiia dupto i«a*0jttii Ef^ 
i imtcuAEK^tMdctto. v^ 
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Jam duplum reflanguii £AK utUL cuni 

, JBK quadratd eft siqjuale duobus quadratis 
AK, AE. Quare erutit tria quadrata AKi 

; MN/EK sequalia duobus quadratfs AK» A£| 
adeoque, detnpto communi quadrata ex AK$ 
remailebutlt quadrata duo MN $ £^ asquaUA 
quadratOejt AE. Uude quadratum diamecrf 
AE fuper^bit qdadratum fuaS parametri £K 
per MN quadratUni i quod ex conftru£lioae 
datam difFerentiam adaequati 
PiO.<6. Quantum ad fecundum cafutn^ folutin^ 

* pirdblemati& fiet hdc padLo • Extendatur rur«' 
fus tangens BH ad partem aiterani verliurMr: 
Itai ut liat BM «qualfs ipfi AB. Tum , jun£^a 
AM f erfgatur (liper ea perpendicularis MN 
talis iongiiudidis , ut quadratum ejus datam 
difr<il<entiam ad^<)uet • Jungatur deindeAN* 
Janique»(i in angUlo ABHappIicemus re> 
&im AK sbqualem ipfi ANjerit A£ diamete^ 
qu^fita. 

' Quuid 6nitn AMquadraiumfitaKquaie 
dbplo quadrati ex AB , five etiam duplo re« 
iian^uli £AK : appofit6 communi quadrattf 
ex MN) erit AN , five AK quadratum aequa* 
le dupll> rie£kangbii £AK una cum MN qua- 
dratb :8t prOpterea i addito rurfus communi 
^uadVato ex AE$ei^unt duo quadratA AK» A£* 
«qualift duplo reAanguIi £AK una cum dtfo« * 
bftS^quadratfs A£t MN. 

£t 4u<>niaiti duo quadrata AK , AC funC 
«tfcfualia qudque duplo redanguli EAKuna 
cum £K qUadratO ; erit £K quadratum 9^ ' 
4iiale duobus quadratts AE» MN. Undequa* ' 
dratum diametrl A£ fu||erabitura quadrat^ ' 
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fliti parametri £K per Ml^ quadratum t quoi 
cx conftru6lionQ datani • ^i^crc^c^rai «daito 
ciuat. 

XH^ In ultinio proUemate docebimui? 9 xn. 

' diameter talh % ut data fitfumma qnaitaifh in^twu^ * 
rtm% qttafiunt €x lateribuifuafignra . Hunc t^^^^^Zl 
In finemimanentibus omnifaustUt fupra, pona* M J^^^ 
mus reflam PQ efle ejus longitudinis/ut du-^ Tum'^^ 






plum reftanguli .cjc AB in PQ^datam illam ^J^ 
fummam exhibeat • Tum , defcriptaTupdr ea ^JH '^ 
circuli portionePSQt quas rufcipiat anguluni^.lP I ^«57 ^ 
fernire£lum • erfgatur perpendicularis PTi * 
.«qualis dimidio ipfiiis AB • £t per pun£lum . 
T ducatur re^la TS^erdem PQ parailela » qu^* 
circuli portionem fecet in S. . < « . 

Sit deiude E punAum , quod bifecal' 

-portioqep C£0.. £t quoniam » demiflp per- 

pendicuio £G % fiunt duas £G 9 PT cequal^^s 

jhter fe \ pptertt triangulitim PSQjta quidem 

* aptari fuper AB » ut punflum S cadat iti £• 
. Aptecur itaque triangulum illud fuper AB e4 

• legei fitque 0£R • £rigatur porro perpendw 
cularis ON. £t jun^a Allf » dabi( ifta diame« 
tium qu96fitam« 

(xtendatur enim AN ufque dotvec tan-« 
genti BH occurrat in M • £t quoniam angu« 
lus QER , V<?lut xqualis anguio PSQ , eft sb« 
qualis angulo BA£ ; per ea , quflB oflenfa funt 
in calce capicis prascedentls 9 erit fumma qua- 
dratorum AN , NM ^qualis dupio re£langu* 
LSquod fitex AB inQR.Sed ex conftru** 
Aione OR eft asqualis ipfi PQ. Quare eadem 
fumm» quadratQruoi AN % NM «quaU^^aif^ 

4«- 
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duplo lefbngulit quod fit ex AB iis PQ ;4& 

Non (^fle cutem problema iftud co&ti« 
mo folutionis ctpax S jnm abuQite patet ez 
iU t<)Ufe in fine capitis pr^^cedeo tt:s ofteiA 
filiit • Sed ej(iiide &cilt quocjue nej^oeio iiUd^ 
ligeie licet , qutd utique requiratur, ^uo pcrf^ 
fic problema reMvi • Unde « ne diutiu« In eo 
expiicando h^rcamus» fufiiciat illud todictA 
fci & ad alia progrediamur, 
xnt XUI< Apoltoniua in folutjono Itartni 
h^^^ti^u proible^atum aliam methodum piiilo diffio. 
ii^mht ta liorem ufiirpavit . Sed ea mediaAte c^Khibok 
f^kmnT ^uoque pofitionem dtametri relat^ sui datot 
^MT^. *«s ellipfis . ynde t neex hoq capite iuerbi). 
Fxo.eSl ^"^ ^ ^^''^^ adhibita manca ejclftiiuetori 
oftendemus modo 9^M rathnc dath axitm 
€ltipfi$ t defiairf pojfit rvktc *i tos fofislo o- 
jafvit4iameirid(it4t. ] 

Sint iuqueAB,KLaxeae|i;p6s, hec 
eft AB axis maprt & KL ftxis mi'nor> • Sit aii- 
tem EF aliqrn ejufiiem ellipfis diametcr dati. 
Jam innotefiret diametri bujax pofitio , fi df 
mifla ad axem majorem AB oidinau £G t oo* 
ta fit longitudo portionis CG . Uode , co m 
redit 9 ut ifiquiramus quo pa£|o ipfius CG 
Jongitudo poifit defiuiri^ 

Et lancpropter elllpfimf CA quadratom 
eft ad CK quadratum » ut re^angutum AGB 
ad £G quadratum. Sed £G quadratum lequa- 
le eft differentiaj quadi^torum CEfCG» Sc rc- 
flangulum AGB ^quale eft difierentiie qua- 
dratorum CAt CG , Itaque erit, ut CA qua- 
4ratum ad CK quadratum ^ ita difierentia 

'" qua* 
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«IttailrMbr^ CA ^CG «d 4i0eretiti4m <|itt« n 
dratorumCEf GG* , ■• ^ ^ '- ^ >-• 

' - Hmc 9 quum cbnvertendo (it m «it' C^ 

^q^uadratum ad differentiam quadrttorum G^i 
CKt^ta differentia quadratorum CA^ GGad 

dlfifeteotiam quadratorum CA, QE^^ wlt, peti 
niutando , ut CA (juadratum ad diiferenttam 
^adratorum CA « CG • ju dJiermtia qua- 
dratorum CA ^ CK ad dlfterentiam quaaratb- 
rum CA,CE. Uiide,rurfus conveirtendv, 
^rit,Ut CA quadratumad CG quadratnm, ita 
4tfferentia quadratorum CA , CK ad diffcii 
Y^ntiam quadratorum CE/CK • • 

Defcribantur jam fupcr ipfis CA>CE 
femickcuii AMO, 6NC^& apteat(ir4iii ite 
re£lx CM , CN , quacuini «trtque 6t *qudH» 
Jpfi CK» Jamque,j^aftis re^lis AM, BNjerit 
AM quadratum «quale differentias qiiadratb- 
yum fc A , CK J & EN (jpiadratum a^quaie dlt 
fcrentiw quadratorum CEi CK. Updc eritriit ^ 
^A quadra^um ad CG <^adr4tum , ita A M 
quadratum ad EN «juadr^tum ; & propterea, 
quUm proportional^s fint quat^ior: reft« 
AM ^ EN , CA , CG j iavenietar CG , fi fi*tf 
utAMadEN,itaCAadipfaniCG* - > ^^ 

XlVt Ne aliquid hic omittamus , often* /» fiup/i, 
demus denlque, qua rathffe in ipfi ellipfi, da^ ^^^^^ |;-;;; 
ta pararadtro unius diametri , in^^eniri foffii dumetfi,in- 
Mtametcr ^ujufuis alferius diametriSitit i^u Z:I;'S7^ 
tur AB » EF du» qua5vi$ diametri eHipfis ;V»'i^/t'* 
AEF . Et data parametrp umus diametri AB, ^. 
oporteat , invcnire parametrum aitcrius dia- ^10.59. 
inetri EF. 

Sit AD paraiQeter diametri AB t qu9 
'''!■. ' cum 
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iOini ipfik AB ponatur lo dJreAuin • Tun»,» b 
i|t AD bifariam in pun£ld M t de(criha(Ui 
jper trU pun6U A t E t M circulus AEM , oc- 
f urreiui ipfi £F produftflp in punflo >^ • £x« 
tea^fttur porro £N ufque ad pun£iuin H; iu, 
Aft fit SH dupla ipfius £^^ . $t er^t P^ fMn- 

meter dlametri pFt 

fift enim» propter circuIum>Te€lao^Iuai 

AGM «quale refiangulo ECN « Se4 re^o. 

gulum ABD eft quadruplum re^angulf 
ACM » & refitangulum £FH e(t auadrapfum 
feftanguli ACM , & reaanguluni €FH e/t 

JuadrUpIum reftanguli £CN • Quare dup i^- 
UnguU ABDyEFH etiam aequalia ^runt: 
4k propterea erit » ut diameter JpF «d dUin^ 
CriUQ AB, ita BD ad FH • 

Jam per ea » qu9 fupedus oflenlii fuiiti 
9iametri EF t AB funt reciproce proportioni^ 
ht fummts laterum fuarum figumcum • Quaf^ 
trit ex «qualJt ut BD ad FH » ita fumitia late- 
tum figurs diamet(i AB ad fummam iateruia 
figur» diametri EF: ft propterea» quemadmo* 
diim prior fumma eft a»qualis ipfi BD ; it| 
quoque fumma pofteriQc lequalis erit ipfi Jp^\. 

Vnd9 erit ^ |Nir#meter di«m9Ui ^Y 



ap- 
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Myperhola diametri omnes m 
terje mutuo comparantur^ 



1. /^ Onftat » ex ruperlus oftenflar , \n i^J^^ 
V^ qualibet hyperbdUextarediame* «jr/^rr^tf/i* 
trum unam»qu« cum fuis ordinatis reftos f^^^^iX 
angulos conftituat . Oiametrum iftam vocavi. ♦»* ff'-*" 
mus axem ipfiu? hyperbolas . Et Tacil6 erit Fiq^Vo. 
oftendere , omaium byperbola didmetrortm'} 
fHlffima m ejie illam , qua ami appellatur. 

Sit enim AB iaxis hyperbolarum oppofi*':' 
tarum , fitque £F afia quxvis diameter earun*; 
dem fDico, diametrum iftam £F majorem^fler 
axe AB. * n 

Demittatur Cquidem ad axem AB ordi* 
nata £G . £t quia ifta cadit inFra verticeih A; '' \ 
ertt portioCG major (emiaxe CA.Sed^ob «. , ' 
angulum reflum CG£ , femidiameter CE ma.^ ^ 

jor eft portione CG .Quare eadem femidiame« ' 

ter CE multo major eritfemia^e GA : & pro* ., ^ 

pterea diameter tota £F major erit axe iute* 
groAB, ^ /; 

I!. NuHo itidem negotio oftendi poteft, ^;,^?J;, ^^. 
^Mod omniam aliarum diametrorum illa quij^umuum^. 
itmfit Yainor% qua miuus diftat ab axe. ^1.«^ iJX 

Manentibus namqueomnibus , utTuprai «^«"- 
perfpicuum eft 9 C£ quadratum ^quale efle FxG.40. 
duobns quadratis CG , £G • Sed CG quadraw 
jtum eft ^quale.CA quadrato una cum rebi 
^Tom. /• R, ' ftann 
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£);angulo AGB . Quare erit idem C£ quadra* 
tum ^qudie dqobus (jutdratis CA^EG um 
cum reftangulo A GB» 

Id (}uum Ita Qt » liquet » excefTuin 9 quo 
C£ qutdratum fuperat CA quadratum « efle 
£C q,uadpAtiim una cum re^aogulo AGB* 
Sed 9 tam BG quadratum $ quam re£l;attgului]| 
AGS > co quidefn fit minus 9 quo magis pun* 
6Vum £ accedtt ad pun^um A • Itaque excef^ 
fqs , quQ CS qua4ratum fuperat CA quadra^ 
tuoi » eo etiam m<nof erit » quo minus diftaiit 
• f^ invicem pun^a duo A9 & £• 

Minuitur ergo C£ quadratum ^ dum 

puii^um 6 accedit ad pun^um A« Unde ipla 

C£ etiam dinitni|tionem patitur • £ft autem 

diamipter £F dupla ipfius CE » Quare miuue* 

ttir quoqcte diameter £F : & prppterea om> 

ntiim^ alfarnm diametrorum byperboliB. illt 

quidf^ip minor erit, qu® minnsdiftatab axe« 

III. m, Hyp^bol^ igitur dtametri inrecei^ 

A^^^Tf^* fu ab a:ie inajares evadunt. Sedi iis crelcenti* 

^lr^^wip^ btt$ • au^entur etiam ipfarum conjugat«f 

M^ar^ Q^^^ ^^ liquido conftQC 9 pil^odeodim eft 
9tftifU$is0. pfiiis f^qupns theorema. 

^Jil'^!»^ t Nimirum^quod/ capiMm h iyperhh 

0mdtm Mi^ iiff^ p^4W ^offpigat^ diamttfi^ dividt^tiff 

Fio 4.Q ^^ ^^^^^ rafioa^ (t6 ordinatis , qu^fitper Ht 

*^ * dtmifttfntmr 0tt v^ti^ibut dttarum quarttmvit 

fili^pmfimifiter (onfttgmrum diametrorum. 

Keque v^ro di^ic^e erit 9 tbeorem* iftud 

pft^md^rei (1 ^prum r$cordeimir « i|u«ruperius 

pflenfa funt • Capiantiir enim in byperbola 

du«s qu^ vis cpoJMgatiB diaihetci A9f KL. De- 

|Ritt»Atwr ad m Prdlmt|K £Q , P<^ ex verti. 



clbus dwrum qu^rumvjs «liarum (imiliter 
conjug4tarum dUmetrorum £F $ P^ ^ DicOf 
fbrtJt ut PG 4d AG, ita hO a* KQ:^ 

JQucatur fKjuid^m ad diametrum £F or« 
dimta AO. Tum p^r pun^um O a^4tur refU 
OS , ipa BQ pmU^k . £t jam CH ad CQ ra^ 
%ionem habebit compofitam ex CK ad CP ,8c 
^K CP 4d CCKSed CK eft ad CP , ^t Kh ad 
PRi five etiaJtt, ut £G ad AQ i itemcjue CP 
e€k »4 CQ» ut AQ ad OS • Itaque erit CK 
a4 CQ ia ratioqe «ompQCm 9K £G ac) AOi ^ 
«X AQ ad QS, 

£t quoqiam du9( ifta; r«tion^ compQ-^ 

nunt partter rationem» quam habi^t £Gtdi 

OSt (ive e^iam C£ ad CO ; «rit ex ^quali , ut 

CK ad CQ^iu Cg ad CQ 5 5f fubducendo, 

, nntecedentes ejf confequeqtibus* ^rit quoque 

U t CK ad KQ^ita CEad £Q . Sed , fumptis 

I antecedentium duplis i KI/ efl ad KQ* ut £F 

ad £Q. Quaret coroponendo , ^rit 9 ut iiQ ad 

i KQ»ita FO ad CQ: j^ propterea» quum FO fic 

ad B1O9 ^t ed BG ad AG i erit rurfus e3( as^ 

quali , ut BG ad AG, ita l,Q ad KQ* 

IV* £j( ifto autem theoremate pro^^ a/** iv. 
wofluit f quadratum quidem ordinatae £G ef^ ^ltl^rut^^^u 
fe 9quale reftangulu KQt 5 quadratum verp '^-x^y *••• 
ordinatdB PQjcquale efle reftangulo A GB. uf^uZ ' 
Quum enim BG fit ad AG • ut eft leQ^ad 1^;^^%^ 
KQ^ ; erit dividendOf ut AB ad AGt ita ««i^ratn. 
KI/adKQ« Undetquia permutando AB eft ^10.40. 
id KL » tam ut AG ad KQji^quam ut BG ad 
LQ I CQmpontis ratioiiibus» erit » ut AB qua* 
dratum ad KL quadratum • ita re^angulum 

AGB ad re^angutum KQL* 

R a Jami 
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'- JartfjproTpter hyperbolamiAB quadratum eft 
td KL quadFfltutn i tam ut re^aniguium- AOB 
ad £G quadratum » quam ut PQ quadratuin 
«ttreflangulum KQL . Quare ex xquali^ pri- 
Iho quidem erit , ut redangulum AGB ad re« 
^dngulum KQL» ica idem reoiangulum AGE 
Acl £G quadratum • Deinde vero , ut reflan^ 
^ulum AGB ad reaangulum KQL t ita PQ 
^uadutum ad idem refianguUim KQLf : & 
propterea reflangulo quidem KQL asquale 
^rit £G quadrdtum ^ re£);anguio vero AGB 
erit aequale PQ quadratum. 
y - V. Sup^onamus modo AB , KL effe axet 
itM 'fjnf^ ^6njugiltos hyperbofie ; adeo nempe» ut ordi- 
tTitMtMUt' uat» EG i PQ reftos angulos cum iis confti* 
Ihf^^^eum ^"^^^* ^^ ^^'^^ €tiara negotio oftendemut 9 dif- 
nnTfw X ferentiam quadratorum £F» AB a&qualem eflfe 
^mm, differentii quadratorum PRi KL. 
ric.40. y^ g^ji^ vidimus paulo ante 9 excefltis, 

^uo C£ quadratum fu perat CA quadraturoi 
•eft £G quadratum una cum teSiangulo 
AGB.Sed reAanpulo AGB oftenrum efl «<* 



i ' 
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?[uale PQ quadratum . Quare exceflfuSi qu(^ 
^£ quadratum fuperat CA quadratum , erit 
fumma quadratorum EG » PQ^ 

Eadem ratione exceiTus , quo CP qua« 
dratum fuperat CK quadratum , eft PQ qua- 
dratum uiu cum reftangulo KQL.Sed re- 
(ftan^ulo KQL oftenfum eft cequale EG qua^ 
dratum. Quare exceffust quo CP quadmtum 
fuperat CK quadratum » erit pariter fiimma 
quadratorum £G, PQ^ 

Id quum ita n 1 9 erit differentia quadra^ 
torum CB, CA asqualis dijflPerent^ ^nadrato^ 

- ' rum 
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tum CP , CK . Se4 Ipfafum CE , CA , CP, 
CK duplje runt£F , AB , PR , KL . Quwe 
^differentia quadratoruin £F , AB differenti» 
.quadratorum PR, KL etiam asquaiis erit. 

VI. A.tque hinc modo facile erit often- Vf. 

.dereid,quod ab inltlo nobis propofuimus : 5i7m^7/*!f^^ 

nimirumt quodycrefcemiius byparboU diami" ptimariu^ 

itris primairiis i ai^eri ielfeant quoque iffarum t!um\r4^ 

conjugata. > •^•~ »•>- 

Maneant enim omnia « ut fupra : adeo Fxq.aq, 
iiempe « ut AB 6t axis hyperboljs » KL ejus ' ' . 
conjugatus ; £F diameier qu^vis primaria, & 
:PR ipliufii C9njugata • Dico» fiion poffc diame* 
trum EP majoremlieri» nifi etiam a.ugeatur 
t jus conjugata PR. 

Odenfum eft namquesexceffumy quo £F 
^quadratum fuperat AB quadratum , efTe ss.^ 
qualem excelTui > quo PR quadratum fuperajt 
.KL quadratiim • Quare flequit augeri prior 
jexcelTus i nifi ctlam exceffus fequiidus major 
evadat. , 

. . Jftani 9 ubl per recefliun ab axe AB majot 
evadit diameter £F » tunc augetur excefrus-»/ .';, 
;l}uo £F quadratum fuperat AB quadratuni. 
Ijtaque in eodem receffu neceife eft * ut augea* . , ' 
tur etiam exceflfus, quo PR quadratum fupe- 
fat KL qMadratum; 8c prpptpre» ipfa.PBt i 

major itidem eVadet. 

^ VH* Sed ex ^o% quod differen tia q^adra - ^^^^/^ 
|qrum ]$F, AB (it ."equaUs differentioi quadra* qa^n^^t «« 
jtptumPR, KLrCoHigi uherius pouft^dhm^, prZZu 
triim £F eflfe «guaiem « majoretn , vel roinof 7'*" *^ 
^em conjMgata fua PR9 pr.out axis AB e.ft x^ ^aum. 
^ualis^ ywjor, yclmwoc «opi«fi%t9 f^p KU/ Fio.^Ot 

K 5 Po^ 
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p6namus eteiVim prtfno^axetn AB le— 
f]ualet¥i eiTe conjugato fuoKL • 0ico j etiain 
diametrUm lEE^ adosqudfe eonjugatatti fwLtn^ 
PR. Naitt fi majof , vel miuof eflct $ foret ctiff. 
ferentia quadratOrum £P, Afi major quoque^ 
Vel mlnor difterentia q[uadratomm PR i KI#« 
Qubd phtiQ repugnat • 

Pooantus fecundo ^ aXem AB ittajoreal 
e(te conjugato iuo KL • Dico , etiam diame- 
trum EF majotem efle coUjU^ata fua PR. 
Nam» fi xquatis , vel minor effet > fbret diffie. 
tentia quadratOrum £F i Aft miHo^ difiereil* 
tia quadi^atOrum PR > KL iQuod cJUidem elE 
fatfum ^ 

PonamuS denfqueiajtem AB mitlOrem el^ 
fe cohjugato fuo KL. Dico> etiamdtat^ietrunl 
£F mmorem effe conjugata fUa PK » Nam j fi 
cequaiis I vei major eflet $ foret dififefedcii 
quadr^torUm £F t Afi major differetttia qua>' 
dratorumPR^KLsquum tametl eift^ualH 
cfledebeat* 

£j«!"*#. ^"^* ^*'^"*^*' * "' *^'* quamptttriiBai 
mllir» ii!» 4^i&) locum habeiit In eomparatione diametro* 

^Thu ^^^ hypcrbol», tum hic $ cum in fequentibctf 
f^teji f^ facilfUs iDroiequi vaieamus ; juvat hic advet* 

lum '*iS!i *^'^ » ^^^ f^^^ iiidmetlrorm nmHhfn Aypet- 
parthh^ Ma pdt data tlicnjat te^a poftil»cm fopii 

to triangufo tiath^ue ABC , reftanguto 
iti B 1 referat hjrpotheuufa AC eutti el 
diiobuis AHihui coujugatia (lyperbola» , ^nl 
itiajor efl:^& latus BC aXem alterum mludretnL 
Bxtendatur porrO iatuk iftud BCiti direduiB 

verfus X k £:t . dico $ ^rtioncm tjus CXeofi^ 

- -- fide« 
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ildertrt pofle veluti locum cmiQtum dlametro» 
pum hypctholm « 

Primo eilim) ejt fupertus oftenfis, qusiU 
t>et diameter« quae «d eas hyperbolas termitu^ 
tor > iti quibtts fuos termtnos habet axis AC« 
defoet eiTe major ipfbaxe AC « Sed omoes re^ 
fl^tquse ducuntur ex pun^ Aadre&am 
CX^ majores funt ipra AC « Itaque poterunt 
teAtt ift^omnes earum hyperbokrutn diame» 
tros eithibere* 

Delndetfi A£ iit^itiquaearumdiame^ 
trorum,ejuS conjugata tahs eflfedebet^ ut e:t* 
ceflfus , quo ipfius quadratum fuperat BC 
quadratum, (it i^qualis exceJTuit quo A£ qu»* 
dratum fuperat AC quadratum . Unde facile 
erit oftendere) quod debeat effe fi£ conjugata 
ipfius A£* 

£ft cnfm B£ quadratum tsquaie BC, C£ 
quadratis una cum dupJo re6ianguU BC£» 
Quare exce(TuS % quo B£ quadratum fuperat 
BC quadratum t erit C£ quadratum una cum 
duplo re6Unguii BC£« Sed hujurmodi eit 
etiam exceffus^quo A£ quadratum fuperat 
AC quadratum • Itaque diiferentia quadfato* 
rum B£ , BC isqualis erit dilferentide quadra^ 
toruffl A£ , AC : & propterea ^ ficuti BC eft 
conjugatus ajtis AC » fic erit 6£ conjugata 
diametri A£. 

IX. HocjaftopriUcij^iOtjamcrrcadiame* t«. 
tros conjugatas hy perbote piufn aiia faci Uitne ^^ 
Ifcebit oftendere* Ac primo quidem oftende-^^'^^'^* 
imis» quod diffisremia q»aif<ao^r^iq4i^iJ^^^rS' '• 
axaxikiti CMf^gaM^^jMafit Jh di^^' ^^ ^ 
quadratornfm $ qua fiant ex aliii ^ v^^r 

}\ 4 
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jumettu mttris fimUiur €onjugath. 

' hyperboljc cbnjugatosi fie Feft» AE^ BE refe- 
rant btnas ejus dianietros fimiliter conjuga« 
tfds, Dico, dtflferentiam quadratorum AC^ JBC 
^ualemefT^ diflerentiaequadratorum» quas 
jfiunt ex ipfis AE 9 BE • 
^ . Ob triangulum namque ABC» re6lan^ 
gulum in B , efl AC quadratum asquale duo* 
bus quadratis AB, fiC. Quare diflferentia qua- 
dratorum AC» BC «qUalis erit quadrato t 
quodiitexAB. 
. . Simili ratione , oh trianguhun A6£« ta^ 
£languium in B , eft AE quadratum «qual» 
duobus quadratis AB , B£ . Quare dilferentia 
.quadratorum AE j B£ asqualis erit quadratOf 
quodfitexAB. ,. 

Efdemigitur AB quadrnto fcqualis eftf 

tam diiferentia quadratorum AC 9 BC 9 quam 

differentia quadratortim A£ , B£ • Quare di& 

ferentifl quadratorum ACBC acqualis erit 

differcntise quadratorum AE^/BE. . 

' X. X. Oftendemus deinde 9 quod quum axii 

pth^M^Ai hyperbola major ejl fuo conjugato 9 non moda 

fMthnr mnis alia diamettr rnajor erit coniu2aia fua^ 

dumeter fed etstim ratto apctsad fuurn conjugatum ma^ 

pfimarUMd j^y #r/V ratione 9 quam qu^wt, aliadiameur 

^atam. babet ad conjugatarafuam. 

ViQ.60. Jam ejnimclare patet^quod ficutiaxis? 

AC maior efl conjugato fuo BC , ita quaBv^is 

alia diameter a£ major fit quoque conjugata 

fu^ B£ • Sed facile erit etiajm oftendere , quod 

AC ad BC majorem ratjonem habeat $ qui|iti 



, Uufta fiquidem per pun^inn E .«^1^ 
• EF . ipfi AC paralkla ». qu« coavei»Iat cuirt 
; AB In F > erit , ut AC ad BC , ita ?E ad BE. 
1 Sed, ob angulum reaum EBF , FE ^iajor eft^ 
; quam AE } atque adeo FE ad BE majorem ra^ 
tionem habet , quam AE ad BE . Quare etiam 
AC ad BG majorem rationem habebit , qua» 

I AE ad BE. ^ . j 

Siraili autem ratione oftendemus , quod 
L fi foerit AG ^uwvis alia byperbolae diameter, 
i remotiqr ab axe AC 5 ratib , quam hahet dia» 
meter AE , axi propinquior , ad fuam conju- 
^atam BE» major fit ratione , quam habet dia- 
meter AG , ab axe . re^otior , ad conjugatam 
fuam BG. : Xfc > . 

" XI» Oftendemus porro , quod ^uum f^^T^j^jf 
ecntrarium axis ^yperbqia mitiqr «^/««^ff •v;"*!""*- 
jugato, tuoc noufolum omnis alia diametermi.ii^^, ,m-. 
*or erit conjugata fua %fed etiam ratio axts od ^„ ,,i- 
/«««1» conjugatum rainor erit ratione , q»»^:^;^,„'t 
aua-vis alia diameter babet ai conjugatav»ga,*m. 

fuam. . Fi<»-f«< 

Jam enioj Ilquido patet, qutfd ficuti axis 

BC tninor eft fuo<onjugato AC , ita quflBviii! 
(Hlia diameter BE milttor fit quoque conjugat^ 
ftia AE.Sed .nailo etiam negotiX) ofts:ndcmus, 
"quod BC a"d AC ini.norem Mtionem habeat > 
qaainBEadAE. 

i. . i)n&a fiqoidem per pun^uin £ itSBai 

^F* , ipfi' A^C pzrallela , quc conveniat cpm 

^B in pundo Fitut, m BG ad AC , ita B^ 

ad F£ . Sed , ob angnium te^6in-£fiF , FE 

! niajor dl , quam AE ; «tqtte.a^eo B£ ad;FE 

' |R|!ao(ei0: t^f ifin«$ IttlMt |.qiuuo B£ Hi AE. 
I 7 . - — - -. - ^^^ 



%t4 SEGTtOKUM COMieARUM 
Qttife etiiin BC ad AC minoreni fatioaem 
liabebie» qutm B£ «d A£« 

SimiU atttem rttioneoftendemuff t quod 

fi fuerit BG^ qusevis alia hyperbobe diameter^ 

remotior ab axe BCi ratio t quam habet dia. 

meter BE % axi propinquior j ad fuam cotiju* 

gatam A£^ minor (ittatione^quam habet dia* 

meter BG > ab axe remotior # ad conjugatam 

fuamAG# 

twm^i4 XII. Ulterius ex eo $ quod crercentibut 

r#flfrir* ^yp^«^*>^'« diamctris , augeantur etiam ipfi- 

^ ''^n/m* rum conjugat» $ ultro fequitur$famyimiM«^' 

hp^lrMT' 9^^^ teQangulnm ex duahm bypefioU diom 

$9n}uiM$m mctris conjngatis , co fnagis augcri i qno nkh 

HZt^'^^^ gsi ipfa diamctri ai axibus rcccdunt^ 

Std quantum attinet ad diffcrcnciam ct^^ 
rundcm diamctrorum $ ca pct coutrarium at 
tninor c^adit,quo magis diamctfi ab uxibusirc^ 
mowntufh tandcmquc iu infinita diftantia dif^ 
fcrentia illa prorfus cwncfcit $ & ipfa dinmcz 
trifiunt interfc mutuo aquales • 
Fto«((Ot Manentibuir namque omnibus^ ut fuprat 

extendatur CB ufque in Mf ut fiat AC aequa« 
lis jpfi CH.Jamquetfi oftendi poflit > A£ 
minorem 6fi*e,quam £H}erit difierentia axiuoi 
AC 9 fiC major differentia diametrorum AEn 
BE • Id vero oftendemus io liunc modum* 

Jungatur AU * £t quoniam du^ AC; 
CH funt «qualfsinter fes erit angulus CAH 
«qualis pariter angulo CHA • Scd angulus 
£ AH major eft angulo CAH . Quare idem 
tngUltts £AH erit etiam major angulo^ £HA: 
ik propterea A£ m|nor erit^ quam £H. 

^^^^, 1^9^ oftittdtmiia | diflforeotiam 

dia» 
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aiaftetrorulh AE . BE . axibus propinquioZ 
»um i inajOretn efTe didferemia dlametrotuitt 
AG,dG, ab iirdei» aXibuS remotiorUtti.Quafe 
diflerentla inter bidafi hyperbolaft dlaittetros 
coftju^ta* eo minor evadet » «Juo llbagis ipfife 
diametri ab ajtibu^ removentuh 

Xlll» KolimautemhOclocttteticercqUOd ^Jjtnt 
etfi re^angUtum ejc blniis byperboliib diametrls gZ,^ ^ 
conjugatiS eo majuS 6vadat , quO magis ipr* J^*^ 
diametrl ab ajtibus temoVentur , atque adeo ««i>/i««t« 
ftd siequalitatem aceedunt J attamen ^flr(t//«/0* j^*,^, 
gtammUm i tivia biHat h^fptrMa mjiigittts ^J^ 
dianietrbt dtfiriptnta , fit ejufdm iibiqne ma- j^!S»,« 
g»itiidittit i bdc tfi tcqaale feinperti&angitht Fio.tfU 
tmifab ipfis aitibuS cminetar^ 

Slnt enim AB , fct* alteS hyperbol* 
COnjUgati j fintque etiam EF » PR bin« 
ejUs conjUgataft diametri . DucaUtur per pun- 
fta E, & F reftaj QS , TV, ipfi PR parallel*^ 
tum iiem per punfta P , & R reft* QV * TS» 
»duidt(lantes ipfi EF t ita , Ut circa diametr«» 
conjugaus EF , PR dercriptum fit parallel6- 
^tammum QSTV . Dico , parallelografbmum 
iiiud ssquale ei!e re&abgulo, quod iub axibuS 
AB, ItL contitietur* 

Demittatur » tum ad ajcem A6 ordinat* 
£G» eum ad diametrum £F ordinata AO . £t» 
ex fuperius ofteufiii , erit , ut JSG ad AO , iU 
KL ad PR: five etiafti,ita GK ad GP. Sed,de* 
iniifis (uper CE,CP perpendicularibui! Al,EH^ 
£G eft ad AO ib tttione compofita ex EG ad 
AI, & ejt AI ad AO « tioc eft in ratiOhe com- 
fofiu ex C£ ad CA, & ex £M ad C£ w Quatft 
•ciam QC «d t^ rationein lu^bic compofi* 

- -_ taoi 
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t«tncxEH«d.CEi&exCEiidCA. - 
< Jdm due iftie rationes componunt pari* 
ter rationem « quam habet-EH ad CA • Quare 
6th ex «quali, ut CK ad CP, ita £H ad CA » 
& propterea reAanguIum ex CP in EH^ hoc 
eil pafallelogrammura PCEQi erit sequale re«» 
^ ^anguto; quod fit ex €A in CK. Scd paralie'- 
logrammum QST V cft quadruplum paraiie^: 
logrammi PCEQ^ & reflangulum fub axibusi 
AB f KL eil quadrupium re6languli ACK« 
Quare etiam paralielogrammum QSTV »-? 
quaie erit re£languio fub axihus AB « KL. 
Ti^J^tM XIV. Hincvero pluradeducuntur c/r^is. 
ffsHguih^ angajos. , qtioi pyperbola conjttgata diatnetr^ 
xau dume- occuYju mutuQ $n cetttro conftttuunt • 
rri w Ajp#r. ,v Nimirum prirab « quody?/yiyx anguli ffu$ 
tonftHttmut . ombus qujbusUbet conjugatfs dfametns costm 
t4ntirfie ad radiura ^ ut eft re&angulum fu6^ 
axibus ad id » quod fub ipfis iiiametrii conti^ 
tktur% . '...""■'■' 

Fio.tfr. tr Pofitis en im omnibus » ut fupra » linus 
^ngiiii £CP eflr ad radium, Ut £H'«id G£ ; livQ 
«liam> ut. re£langulum ex CP in£Hadre« 
4^a|]giiJum ex CP in C£ • Sed reflanguium 
ex CP in £H oftenfum eft sequale reflanguidi 
ACK<:-quod .qufdem eft ad ce^angulum ex 
Q?: jn G£ I ut refladgulum ex A^ in KL ad 
a^^^ngMlum eic £Rin PR • Quare erit ex a?n 
quaii, Ut finus adguli EGP ad xadium ; Ita re<i^ 
f^4%uiMm ex AB in KL ad reflanguium ex. 

»r ; ^S^ifeutKio f quoj finnt anguhrum , quop, 
fp^jagati^ diametri.ocfurfu mutud^in cmra^ 

ftfifiiMjmrfinuecifrm^ x^u«^ 
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fiunt exipjls diametris ccnjt^atiu /: 

Jam enifh oftenrum eft , quod ^ntiSm^ 
^uli 9 quem duas qusvis eonjugatse diaBietri 
contiiient » fitad radiums ut eft reflailgulum 
Tub axibus ad idtquod fub ipfis diametris 
eontinetur ; Quare ^ ex asquo perturbando» (i- 
nus anguli duarum cohjugatairum eritad ii« 
num anguli f quem atia? duas eonjugatie com^ 
|>rehendunt 9 ut eft te^langulum iftarum ad 
Jd '^ quod ex i/S efficitur. 

li^tii^iit \i qXioA angulm aemtii\ Jiih ^P 
nh bypcrbola diametris conjugaiis eompreben' 
fus , eo minor evddat iqubmdgit ipfd diar/reirif 
ab axfbus retno^ntur. 

Nam , ex Aiperius oftenfis, reAangutum»^ 
quod binas liyperborie conjugatos diametrt 
cpntinent» eomajus evaditj^quo magis eo? dia« 
inistTiab axibus recedunt . Sed ei reftangu^ 
lo efl: reciproce prbportiorialis ' finuff angu^' 
IS » (ub iifd^m dfametris contenti • Quar c pe^ 
contrariif m)tam finuSi quam ipfe angUlus acu^ 
tuS) fld qiiem fimis refertur , iieeeffe eft , ut eo 
fntnor.fiatf quo magts conjugtt^ diam^tri 
»b axibus removcntur # 

C A P. V. 

tarametri diametrorum byper* 
hot^ inter fe mutuo confe^ 

runtur» 



/^ 



^K 



\p ^^Ompara'tis inter fe mutuo diamc* '• 
\b.^tii$ hyperboteire^UituriUfi paramei. ^/^ ^^,. 
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iy« 99eTIONUM GOMICARUDC 
i^mitt^^ trosi ipHirun) ad iiivicen) cpnlcnnms . £c pn* 

J2 /K^t f^* » J'W'«l» paramftrQs fiml mffrrf ofinrut^ 
••■mMf, «. ^i^ wit,df ih ptiramtris dij^difarf , 
wJ^ I'^ paraiQ«tri$ eoim t <)u«9 «d dua$ diaoie* 
MtrWteMi- tros coQJiigata« referuqtur , iAud ot»(ioe( 

Fio.52 ^^^<>r^« ^Mod /jpy<r di«mtri fominttm cmm 
* <« prQportimm ^vsjiitmnt , #^/ /«rv^ ryc» ^•> 

4tn» inter iUat («ihcantnr^ 

Siat enim iiypcrboif? AB t Klt bi« 
QIB ejus diametri coiuugata$ , $it autem AQ 
parameter un|us AB « & Kl paramecer alt«riu$ 
ICL. Dico,diametros AB»Klf« iqverfo prdioe 
pofius int9r fijas parametf os AP* KI * «QQti* 

nuam cum 9is proportionemcQoAituere, 

Quoniam enim KI( efl conjugau {pfius 
AB} erit, ut AO ad KL» ita KL ad AB. £t ii« 
millter , quonlam AB e(i coiyugat^ ipiius HI«} 
erit ut KL ad AB , ita AB ad Kl , QiutQ qua, 

t»Qt AD « KXf ( AB > Kl coqtiaue propQrtiQr 
sules eruqCf 

cmJ^M» ^^ W»nc autem pbnra dedacamMr eirfH 
fttmtt^ parametrot , ^^ tid dtt9t dimf$ros fonjtigim^ 
T^':;. ref^runtar. 

dS* ^" . Nimirum primo . <juod fi du» conlugata» 
}nf*iu '^. diametri AB * Kh inter fe fint cquaies ) etUm 
^tTii V^f^mctti A O , KI debeant elTe (equal«s , tam 
'"?9*» intfer fe, quam cum diametris fuls , 

Secqndo , quod fi vicifiim du«e conluga' 
tx diametri AB> KL fint injBquales » pararoe- 
tri quoque AO , KI debeant elTe inapquales, 

taminterfe,^uam cMm quallbet eorum dia, 

metrprum* 

^ertio , quod ex diunetris AB » KL ea^ 

qua» 
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^l quos fnajor eft » hab^ac- paramecruoi t tum ipfif 
ii cum diametro altera miQorem i iHa ver 09 qu9 
I sninor e(l 1 parametrum habeattettam altem 

diametro majorem* 
« Quarto 9 quod quum Itwquales fuot 

i dUmetri AB •. KL , 8c ini^quales adeo ipfarum 
} ptrainetri A0> KI i fumma parametrorum ma- 
^ jor fit femper fumma diametrorum. 

£t denique, quod fi capiatur di0erentia 9 

I tam inter diametrum AB , \St parametrum 

I fuam AO j quam iriter diametrum KL t ft 

fuam parametrum KI ; ea quidem diflferentia 

lit major) quie ad minorem diametrum ^ majo* 

remque adeo parametrum refertur* 

III. Ubi autcm diametri non fuerint con- ^^ "J;^,^ 
jugat® 9 fed ad eafdem fiyperbolas termioa- Mf^entim 
tat t poterit de parometris ipfarum judiciuro ^ZnmMl^ 
ferri » ol^enfo priiis boc theoremate 9 quod mttti , (y 
dlff^r^nth intGT qu^amm (klkujut rf/^w* rjTiiSrwT. 
tri * <&• figuram ^jusfit e0dm ukique^\ ^»"'- , 

Maneant enim omnia 9 ut fupra « Dico # Fio«02« 
quod differentia inter quadratum diametri 
AB 9 & figuram ejus 9 qu» conftttuitur per 
re6langulum OAB » fit femper eadem t quo** 
cumque in ipco capfatur diameterAB. 

£x fuperius fiquidem p(lenfi$ 9 difieren<^ 
tia quadratorumf qu9B fiunt eji diametria con« 
jugatis ABjKLiubiaue reperitur (equalls 
diflbrentiop quadratprum 9 quff fiunt ^^smU 
busi ^ cpufequenter ubiqiiee(( eadem f Sed 
quadratum ex KL eft aequale re^angulo 
DAB.Quare eadem pariterubtqueeritdif» 

ferentid inter AB quadratumi & reOangulum 
PAB. 

IV. In- 



m SEGTIONUM feONieARUA» 
o J^Mff* * ^^" ' ^^*^® inferrlB licec i duas gMaf^h 
h^ 4iMm^ diapiefm iyperAola re^iproce prop&rtionah^ 
^lTpl^ ^^ i^^^^ii^'t(^terim'fuarumfigurarMm. 
thmatfsimm \Jt eiiim diametri AB parameeer eft 
m^^tl^s. AD , ita fit £H paraijjeier cniurvjs alteria^ 
r.« /1»*. dhimettl EP <r Dico t AB effe ad fiF, ut eft dif. 
Fio,d2» fefontifl ipfartfBi BF, £H ad dififelreiitiam» qum 
* eft inter jpfas ABf AD. 

Ob bftenfum nantque theorema , diSb- 
rentia tntee qiiadratum alicujus dkmeerl ^Si' 
iiguram ejus eft eadem ubiqae . Quare difle» 
rentia inter AB quadr^tutn ^ & reftangulum 
DAB xquaHfi^ erit differentias imer EF qaa<* 
dratum » & re£langulum HEF. 
* V J^m diflerentia in ter AB quadratum , & 

re£langulum DA$ tantundem yalet » ac re-; 
AangUlum ex AB in differentiam ipfarum 
AB^ AD. £t fimtliter differentia inter £P 
quadratum 3 & reaangulum HEF perinda 
cftf acreflangulum ex EF in diffcrentiam 
-- - • jpfariim £F , EH . Quarei quum aoqualia fmt 
inter feduo ifta re^tangula ^ erit t ut AB ad 
EF, ita differentia duarum EP 9 EH ad diffen 
^entiaiu duarum ABi AD. 
£m ^«fa ^* Atque hinc modo facile erit oflendc5. 
Mametrl^ rc , quod ex Mnis iiametris fadeafdem by^ 
htpefhiu!^ p^***^/^^ terminatif ea yqya major efl^ majQ-^ 
urminatii f em parametrufn babeat . 
^fJtmZ^Z Maneant enf m omnta , u t fupra . Et po- 

haut , qum hamuSi diametrum AB minorem effe diametro 
J^'^ Jg EF. Dico, parametrum AD , qujc refertur ad 
- * * diametrum minorcm 9 effe etiam mlnorem pa- 
rametro £H % qu3 refertu? ad diametrum mft« 
jorem* " ' ' . 

• ^ Often« 
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' Oft^nfum eft namque f quod diameter 
AB fit ad diametrum EF , ut eft differentu 
iprarum £F i EH ad differentiam t quse eft in« 
ter ipfas AB, AD. Quare,ficuti AB minor eftt 
quam EF ; ita & differentia duarum £F ^ Eti" 
mlnor erit differentia duarum AB 9 AD. 

Differentia igitur inter diametrum EF»& ^ 
parametrum fuam £H eft minor differentiat 
qux eft iriterdiametrum AB » & parametrum- 
fuam AD • Sed £F major eft» quam AB • Ita« 
que £H multo major erit , quam AD. 

Id quum ita fit, perfpicuum eft, quod|fi» 
cutt omnium diametrorum hyperbolx mini- - 
ma eft ea , quac axis vocitatur ; fic omnium 
parametrorum iila quidem fit minimat qttx r^- 
fertur ad axem . Et quemadmodum omnes "" ' 
alia» diametri in receffu ab axe continuo au«' 
gcntur 9 fic 8t parametri earundem in eodem 
receffu perpetuo quoque ni^jores evadunt. 

VI. Notetur autem hic fedulo velim, pro^ ^- ru 
prietatetn iftam veram efle in iis tantummodo ;^/jJ ^^^ 
diametris , quse majores funt fuis paranietris; t^i'*^* «•» 
quum allata demonftratiodumtaxat in eis il- X'7/i#'''i» 
lius veritatem cvincat • Sed lon^e fecus fe res di*»**tru , 
liabet m dianietris illls 1 quas parametris fuis p^rMmetris 
funt minores 5 quum in eis duo funt cafus dl-i ^^" 
ilinguendi. 

Primus cafus eft , quum quadratum axis 
non eft riiinus dimidio quadrati , quod fit ex 
fuo conjugato . £t quum id contingit t mini«- 
ma quidem parameter eft ea , qax tefertur ad 
axem; aliariim autem ex femper funt minores» 
qusead diametros item minores referuntur: 
^deo 9 ut htc quoque generaliter verum erit» 
TQmJ. S( quod 
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quod» crtfcmuibus diametris» augeantur etiani 
parametri ipfarum. 

Aiter c^fus tO: , quum quadratum axis 
minus eft dimidio quadrati t quod fit ex fuo 
conju|;ato . £t tunc ^ comperta diametro , cu« 
]us quadratum addsquet femiflem quadrati^ 
quod fit ex ejus conjugata; erit parameter 
a(lius diametri omnium minima t tum item 
aliarum ea? femper minorea erunt t quae refe« 
rynturad diametros t minua ab illa diftantes* 
ofttndttntur VII. Neque vcro diflicile erit i utriufqug 
*^**\l SJ' ^^y^* V4rliattra oftendar^ • Si cnim in trian* 
>(wr»li Vi gulo re£langulo ABC referat latus BC axem 
~"^7^/*^^; byperboJaBi&hypothenufa AC ejus conju- 
fnHttfum. gatum ; per ea « qti9 fuperius oftenfa funt^ 
FiG.dj.Qxhibcnte B£ aliam quamvis diametrumt 
exbibebit A£ conjugatam iiiius • Unde ^ ere« 
{iis fuper ipfis AC » A£ perpendiculis AI« 
AL 9 fiet CI parameter axis BC % Sc £L para« 
meter diametri BE. 

Quum enim in triangulo refUngulo 
CAl ex angulo re£lo A demifla fit ad hypo» 
thenulam CI perpendicularis AB » eric » ut 
BC ad AC,ita AC ad Cl.Sed parameter 
axis BC eft tertia proportionaiis poft ipfum 
axemi & ejus conjugarum • Itaque , quum fit 
AC conjugatus axis BCteritCI parameter 
ejufdem axis 6C. 

Eadem ratione » quoniam in triangulo 
teflangulo EAL cx anguio redp A demifla 
eft ad hypothenufam £L perpendicularis AB; 
erit f ut B£ ad A£ t ita A£ ad £L • Sed para* 
pieter dlametri B£ e(l tertia proportionalis 
po(l ipfaoi dUmetium » Sn ejus conjugatam^ 

ita- 
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Itaque ] quura fit AE conjqgata dtametri BEj 

erit £L ejufdem diametri paramcter • 

V III. Quemadraodum ergo CI eft para. j^^J^j^rM. 

ttieter axis BC , itn EL eft parameter diametri ^^^^^ij^ 

BE • £t quoniam anguti CAI 9 EAL • qiii hT 'J!eMum 

cruribus fuls al>fclnduut ex eadem AX por- ^"**'' 

tiones CIi EL, funt ABquales int^r fe ; jam hic ''^®*^ $• 

etiam fumus in eo, cafu t in quo anguius re* 

filiineus vertitur circa vertice;n fuum $ & eac 

re6la » pofitione datu « cruribus fuis parpetuo 

portionem aliquam abfcindit. 

Hinc , fiquidem MAN (it pofitio anguli 

re£^t • in qua crura ejus OBquaiia fiunr ^ erit 

portioMN omnium minima ; tum item alia* 

runi e9B femper minores erunt»qu» ad ipfam 

MN magis accedunt • Undeeo res redit » ut 

pftendamuSf BC quadratum non minus efle di- 

itiidio quadrati f quod fit ex AC f quotief- 

cutnquefiC non minor eft^ quamBM ; efTe 

vero minus f quum per contrarium BC minor 

eft p quam BMt 

Id vero Iiquet abunde • Nam , prppter 

aequalcs AM f AN , funt etiam aBquales dux 

AB f BM • Quare f quum BC non mlooreftt 

quam BM , nec etiam minor erit 9 qu^m AB: \ 

Sc propterea quadratum ejus nec item minua 

erit dimidio quadrati , quod fit ex AC . Vi«- 

ciflim vcro , quum BC minor eft t quam BM; 

erit BC minor quoque t quam AB : adeoque 

J3C quadratum minus erit dimidio quadrati» 

guod fit ex AC. 

IX* Caeterum aolim 6/c fiknth pr^twtit i^* 

quqd f^cuti , creais fuper ipfis AC , AE pcr- ^^^!!^;^ 

^ndiculis AlfAL^fiunt CI t £L parametri '^'"^^'* 

S 2 ipfa* '••••f*-'^' 
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/«lif fii«> ipfarum BC , BE ; ita , demiflis fuper iilHefit 

FxO.(?J- ^^ • ^^ perpendiculis BH • BK « fiant por- 
^' tiones CH »£11 parametri i c{U0? referuntur ad 
ipfas AC , A£ • 

Quum enim in triangulo reflangula 
ABC ex angulo re^o B demiffai fit ad hypo» 
thenufam AG perpendicularis BH 9 eric , ut 
AC ad BC , ita BC ad CH . Sed parameter 
«Xts AC eft terti4 proportlonaiis poft ipfum 
uxcm f & ejus conjugatum « Itaque , quuni fic 
PC conjugatus axis AC » crit CH par^meter 
cjufdem axis AC. 

Simili ratione t quoniam in tFianguIo re» 
^ngulo AB£ ex angulo re6loB demiflfa eft 
ad hypothenufam A£ perpendicularis BKs 
erit /ut A£ ad B£ »ita B£ ad £K . Sed para* 
meter diametri A£ efl: tertia proportionalis 
pofl: ipfam diametrum , & ejus conjugatam. 
Itaque 9 (juum fit B£ conjugata diametri A£r 
Crit £K ejufdem diametri parameter, 

Jam , fi fuper AB , velut diametro > fe<i 

niicircuius dcfcribatur 9 tranfibit i(tQ per iiU 

• eadcm pun£la , in quie cadunt perpendiculares 

J3H, BK. Unde pbrtio fu^ circumfbrentiaB 

jAlH confiderari poterit veluti focus parame« 

trorum) qu$e referuntur ad diametrosAC, 

A£ • £1 inde rurfus epparet , quod crefcenti* 

bus hifce diametris r^ugerisdebeant quoque 

parametri ipfarum. 

% X. £x hiiB^. omnibus colligi etiam denuo 

£*rf f!ch potcft veritas tljeoreraatis fuperius oftenfi 9 

ffoce ff quod ducc guavis byperbola diametrlfint rem 

Mffrertth ctproce proportioitales differenttts laterumfua^ 

rlmXS.' Y^^M^Tatt^W . Nam ftpilc wit oftcndere , re^ 



dangulum cx diametro quavis in 'dlffbcntiam.^J^^^^^^^^^ 
laterum Tu(8 figurse adsequare femper quadra* Yiq.Sj. 
tum datm Tt6ix AB. 

Sit enim primo A£ diameter » de qua 
Agitur • £t quoniam, ex oftenfts » £K eft ejiis 
parameter ^ &rit AK diffetentia laterum fax 
Bgum * Unde eo res redit , ut dftendamus f 
reflangulum ex A£ in AK esquale efle qua- 
drato ex AB . Quod quideoi liquet abunde; 
quiiin tres reftas A£ § Afi » AK iint in conti*» 
nua proportione. 

Sit fecundo &£^iameteri de qua td 
qu^ftio* £t ()uoniam>per fuperius ofteniay £L 
eft parameter ejusj erit BL differentia lateruin 
fii'JB figuriB * Unde eo rcs redit i ut oftenda- 
ftlus , re£langulum ex B£ in BL asqUaie effe 
quadrato ex AB • Quod quidem ad huc iiqui- 
do patet ; quum trcs teSkx B£ i AB » BL fint 
in contitiua proportione • 

XL Quamquam autem vi hujus theore* fijjj;;,^^ 
matis differtintia iatertfmfyura dfdmetri rai'^ ^* fumma, 
nuatar , vrcfcente atamtfo j attamen non pe« ji« i^ufum 
rirtde res eft de fumma eormdem latetum. Ubi -^«^^ '''*• 
efiim diametri majores funt- fuis parametris; pxo.d^. 
tunc y quia cum diametro augCtur quoque pa* 
rameter cjus » neceflfe eft , ut fumma lateruhi 
figurs cum eadem diamctrd pariter augeatur» 
Ubi vero diametri minores funt parametris 
fuis t tunc diio oportet cafus diftinguantur* 
Primus cafus eft » quum quadratum.axis 
n&n eft minus triente quadratif quod6tex: 
fuoconjugato. £t quum id contingit , fum« 
ma laterum iiguras ipiius axis erit omnium mt« 
l^luaieavcro^quse refertur ad diaroetrum^ 

S 3 axi 
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flxi prepinqutorem , miaor erit Itla , qu» re« 
fertur ad diametrum» ab eodem axe remotlo« 
rem : adeo , ut hic quoque generaltter veruirt 
erit quod , crefcente dtametro » augeatur 
^tiam fumma laterum rM figur». 

Alcer cafus eft 9 quutn qiiadratum axic 

tft minus triente quadrati , quod fit ex fuo 

conju^ato • £t tunc, comperta dtametro f cu- 

jus quadratum adasquet trientem quadrati t 

quod iit est ejus conjugatajerit fumma laterum 

figurce Iftius diametri omnium minima iea vew 

ro t quflB refertur ad diametrum 9 tpfi propin» 

quiorem t ntinor erit ilia 9 tfuse refertur ad d«i» 

metrum 9 ab eafdem remotiorem. 

DfmplftTM. Xll. ?eru^t snxtem utriufqae cafus de^ 

ih c^mum, monftratio ek praclaro ifto tbeormate 9 qUod 

nL/^^Tr manentibus oninibuSf ut fuprat fiangulus rc;* 

'**m* i;*. ^^^ ^^' revolvatur circa verticem fuum A# 
mf^i fM fumma duarum BC 9 CI eo minor evadatt quo 
^^^'ZUh! '"•S'^ 'P*^ angulus ad eam pofitioncmaccedit, 
Vio.61. ''^ ^^^ quadratum cruris AC adsquat femil^ 
fem quadrati ^ quod fit ex crure altero AI. 

SitenimMAN pofitio anguli re£lii im 
qua quadratutti cruris AM eft abquale dimidio 
quadrati , quod fit ex crure altero AN • Erifi 
igitur fumma duarunti BM 9 MN omnium mi« 
nima \ tum item aliarum fummarum tet femper 
minores erunt 9 qua^ ad fummam illam magls 
accedunt • Unde eo res l^edtt , ut oftendamuSf 
BC quadratum non minus effe triente qua. 
drati 9 quod fit ex AG ^ quotiefcumque BC 
non minor efti quam^ BM ^efievero minuff 
quum vicifiim BC minoreft , quam BM « 
Jd verofaciii luegotlo oftGudeihus • 8ft 

«Aim 



enirti AMquadratumadAN quadrdtum , ut 
BMad BN^. Undei iicuti AM quadracum eft 
dimidium quadrati, quod fic ex AK; ita quo. 
que BM remi(fi$ erit ipiius BN.Hinc» quotief- 
cumque BC non minor efl , quam BM , nec 
etiam BC minor erit , tum remifTe ipfius Bl» 
cum triente totius CI: adeoquei quiaBC 
quadratum eft ad AC quadratum , ut BC ad 
adCI) nec item BC quadratum mimts eric 
triente quadrati ^quod fit ex AC. VicifTtm 
veroiquum BC minorefltquam BM , erie 
BC minor triente ipfius Cl ^St BC quadra» 
tum minus quoque triente quadrati , quod fit 
exAC. 

XIII. Memorabile eft autemi quod focum j.j^J^l; 
tiabet if$ differenth qaadratorum % qaa fiunt 40 4^^^ 
€X fis^ra laterihut . Ifta enim in diametrist !l* ^*'"'?; 
quds funt majores parametris fuiSf augetur,/«f»i#jr >!>((»- 
crefcente diametro } in diametris vero « quas v^^^aT 
parametris fuis funt minores , mlnuitur t ubi ^'^r 
diameter crefcit : adeo p iit omnium minima eft 
illa f qu3D refertur adaxem. 

Capiatur etentm primo diameter AE V 
qu« major eft parametro fua £|t . £t quoniain 
AE quadratumeft asquale AK t £K quadratis 
una cum duplo re£languli AKE t Hve etiam 
duplo quadratitquod fiter BK^erit difFerentlft 
quadratorum A£ , £K «quaiis quadrato es 
AK una cum duplo quadrati ex 6K » atque 
adeo «qualis duobus quadratis AB * BK* Sed 
fumma hbrum quadratorum eo major eva« 
dit , quo magis augetur diameter A£ • Qu** 
re t crefcente diametrb AE , augetur eu>^ 
4iffereatia quadratorum A£ • ElC 

S 4 c«- 
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.Capiatur fecundo diameter B£ i qua^ ini« 

nor efl parametro fua £L.£t quoniam £Lr 

quadratum e(l arquaie fi£ » BL quadratis una 

cum duplo re6canguii £BL » fivc etiam dupla 

.quadrati, quod lit ex AB;ertt dlfferentia 

quadratorum BE^^L oiquajis quadrato ex 

BL uiiiacum duplo quadrati ex AB $ atque 

adeo aequaiis duobus quadratls AB* AL . St:d 

fummahorumquadratorum.eo minor evaditt 

quo magis augetur diamecer B£ • Quare ^ cre« 

lccnte dtametro B£f miuultur differentia qua- 

dratorumB£ , £L« 

T^flms XIV. Keliquum j^m eft » iit , quid obtt* 

fmmms ^ms» ncat ttt fumma quadratorttm % qu^fiunt ex fi^ 

fl^Tw^i* i^^^ laurlbu\ , breviter oftendamus . Sane in 

w*r' '**'* diametris , qyse majorcs ftmt fpis pararaetrisr, 

FiG.6t« ^* crefcit , crtfcente diametrb . Et ratio eft> 

* quia una cum diametro aligetur quoque para« 

mecer ejus . In diametris autem i quas parame- 

tris fuis funt minores 9 duo funt cafus, diftin* 

jguendi • 

Primus cafus eft \ quum quadratum axit 
non eft minus dimidio quadrati 9 quod £t ex 
clifferentia laterum fuas (igurs . £t quum id 
contingit, fumma quadratorum . cx iatecibus 
figura£ ipfius axis , erit omnium minima j ea 
vero , quoB rcfertur ad diametrum 1 axi pro- 
pinquiorcm » minor erit illa t qu*, refertur.ad 
diametrum ^ab eodem axe remotiorem : adeot 
tithicquoque generaliter verum eriCyquQd 
crcfcentediametro,augeatur quoque fumma 
qudratorum^quaeifiuntex figur» iateribus. 
^ Altercafus eft,quum quadratum axis 
elt minusdimidlo^quadxati % guod fit ex diT 



Mtttia laterum {\xx figuree • £t tunc t comper* 
ta dianietro^ Gujus quadratutn adasquet remi-f- 
lenni quadrati ex diffcrentia iaterum figurai 
ejus v^rit fummM quadratorum «x iateribas 
figixrx iftius diainetri omnium minima 9 ea v-e- 
xowv qufis refertur ad diametrum 9 tpH propin- 
<quiorem t niinor erit lila 9 quxrefertur ad dia» 
metrumi ab eadem remotiorem. 

XV. Utriurqueautemrj//yx dmwfir^tiQ XV. 
pendct ex boc altero ekganti tbeoremate% quod fCu^uum^ 
manentibus omnlbus t ut fupra , fi angulus re- *•'/*//"'•*» 
6lus CAt revolvatur ctrca verticeih fuum A» lZ*iu^% 
fumma quadratorum ex ipfis BC t CI eo mi- /*,7/|;^^|'^|. 
txct evadat 9 quo magi$ Ipfe angulus ad eam mrri. 
pofitionemaccedit^inqua quadratum cruris Fio.63« 
ACefi ad quadratiim kltcrius cruris AI in ea« 
dcm illa ratlone^ 9 quam habetlatus cujufque 
qiiadrati ad ejus diagonalem. 

SjtenimMAN pofitioanguli refli * in 
jqua^^quadratumcruris AM e(l ad quadratum 
jitterius cruris AN^ ut e(l iatus cujufque qua^^ 
jdrati ad ejus diagonalem • £rit igitur fumma 
jquadratorum ex ipfis fiM^ MN omnium mini* ' 
ina ; tum item aliarum fummarum e» fempec 
minores erunt 9 quas ad fummam illam magit * 
accedunt • t/nde eo res redit 9 ut oflendamus^ 
^BC quadratum non minus e^Te dimidio qua« 
drati 9 quod fit ex Bl 9 quotiefcumque BG i 
xxon minor eft , quam BM ;e(re vcro minuS» 
quiiin vicilfimBC minor eft 9 quam BM • 

Id vero nullo negotio oftendemus * £A 

enfm AM quadratum ad AN quadratum 9 ut 

;bM ad BN . Unde 9 ficuti AM quadratum eft 

.4(d AN quadratunii ut Jatu&cujufqu^.()uadra« 
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ti «d ejus*df Agonalcni ; itt in hac «ackm mlt^ 
ne erit quoque BM ad BN : & propterea B^f 
quadratum dfiqualeerit dimidioquadrati»qaod 
fit ex BN • Hinc , quotiercumque fiC non mi- 
nor eft , quam BM t nec etiam BC quadratum 
minus erit dimidio quadrati» quod fit ex. BI • 
Quotiefcumque vero BC minor ell > quain 
BMscrit itidem BC quadratum minus dimidid 
quadrati t quod fit ex BI. 

C A P. VI. 

Solvuntur problemata quaJtam, 

circa byperbola diametror , 

& parametror, 

n , '• .i '• f^ Omparatis inter fe mutuo ; taia 

hp^hu.tm V^ diametns f iquam parametnii hy» 

wC^^"" pefbol* 5 requitur modo.nt problcmata qu«. 

t-fjugtMs , dam refoivafflus > qu« circa eas ihftitul pof* 

ufi^^h.' '"'*' • Pf Imuni itaque probleraa hoc erit : dlKi 

Fi9.6o. ''*' f[xii>»i byperbohe , iHvenirc d»at iiametrot 

eonjagitas , qaadatant bdie<mt fationemin- 

ferfe, Quem iniinem refer^tin trianguio rei> 

ftan^ulo ABC hypothenufa AC axem aiajo^ 

rem » 8t latus BC axeln minorem. 

Per ea , qua fiiperlus oflenfa funtf , Ja» 
fores redit , Uf produfta BC verfusX, ioi 
^enirttur in CX tiffe quidcm punJlura E , ut 
A£ ad BE fit in data iita ratione . Itaque* 
4|uia duaa CS , ipfi A£ parailela i AE eft ad 

h&, u« CSadBCs cri«^CS«d 6C fitniHt^r 

ia 
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m II la data ratioae. Unde folvetur propofuuai 
problema ., applicando intra anguium ABC re> 
€tam CS » qu« ad axem minorem BC datatii 
ftabeatrationem } & ducendo per pun£lum A 
te^am AE , ipli CS paralletam. 

Patet autem , in folutione propofitl pro- 
blematis illud a nobis aflumptum eife , ut ra- 
tto data fit majoris ad minus . Unde > fi fuerit 
minoris ad majus % neceiTe eft « ut ea inverta- 
tur . Sed liquet etiara > rationcm datam mino- 
rem eiTe debere ea , quam habet axis major ad 
axem minorem ; quia aliter punftum E repe«. 
riretur In ipfo axe minore BG * atque aded 
f roblema impoifibile foret . 

II. Secundum problema !ta fe h^bet : <f«- ^^JJ"^^^ 
ih axibttt bfptrboU > iawjtire duas diametros i^^^, , . 
cwfagatas , qua dattm reffaugtilMm CMti- Jj;;;;*;^. 
peattt . Maneant omnia , ut fupra , & produ- n» —i— 
aa CB verfus T.fit ABT reaangulum datum, tj^^^* i^ 
quod quideni majus eflTe debee refUngulo ««,,*«« 
ACB . Secetur AB bifariam ia S . £t junfta r*^'-^ 
ST . extendatur AB verfus V , it* utSVipfi'^* * * 
ST fit «qualls . Defcribatur deinde fuper AV 
fcmicirculus AEV ; 8c crunt AE , BE diame- 

triqucfit». ^ ^ 

QuUm enim du» ST , SV inter fe finC 
flequales ; erit quoque STlquadratum «quait 
quadratd , quod fit ex SV . Sed ST quadra- 
tum eft «quale duobus quadratls BS , BT S 
& SV quadratum eft sequalc reaangulo 
AVB una cum BS quadrato . Itaque erunt 
quadrau duo BS , BT «qualia reaangulo 
AVB una cum BS quadrato : & propterea , 
i]«mpt9 commttni qu«k»to «x BS , fi»^w| 
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JBTquadratum^quale re£tat)guIo AVB# 

£t quoniamijunfla V£ , reflangulutit 
AVB sequale eil V£ quadrato ; erit etiam 
BT quadratum sequale V£ quadrato • Undet 
quumdud^ BT» V£ inter fe fint asquales ^ 
ej;jt re£iangulum ABT lequale re£);anguio ex 
AB In V£ . Sed reaapguium ex AB in V£ 
e(l atquale re6tangulo A£B ; quum AB (it ad 
A£ i ut eft B£ . ad V£ . Quare reAanguIum 
A£B erit «quale re£langulo ABT:& ptOm 
pterea dirm A£ , B£ erunt qucefitas dlametri» 
til. III. Tertium probleitla* in hunc modum 
^^%PfrL «<>iH:iR}t«r.i datis aptihus byparAols « iuvni^ire 
1«, imifirr duos diametTOs conjugatat % qua datamfummam 
IroVc^k^Z c^Jfficia0t . llfdQm , ut fupra , manentjbus , ca^ 
i^i^jMiis' piatur re£la data fuper BX i & fit BZ , quam 
^ !^l 6x fiiperius oftenfis majorem elfe oportet furn^ 
^^ ma duorum.axium AC , BC « JQngatur dein- 
Fio.$4. jg ^2, cui perpendicularis erigatur AT, ipfi 
BZ occurrens in T • Secetur poftea TZ bi &- 
riamin E^Sc junfla A£ • exhibebunt du« 
^ A£ I B£ qusfitas^diametros. 

Quum enim angulus Z AT fit reflus» fcm 
micltculus defcrrptus fuper TZ, velut diame- 
tro , tranfibit pcr punflum A • Sed centruni 
bujus femicircuii efl pun^m£ t ut quod ex 
conftruflione dividit bifariamdiametirumejus 
TZ« Quare d^x A£ » £Z mquales erunt inter 
fe : proindeque , quia appofita communi B£» 
fiunt dux A£9 B.£ »quaies toti BZ 9 erunt e«« 
dem A£ , B£ optatse diametri* 
Pmuaxiiui ?^' Qiiartuni problema hujufhiodi erife 
hypifhou , datis axibus hyperholaiinvcnin duas diansctr^» 
d^dLm0.'^^ffj^S<^f^^.9 quarum djffmntia Jit data . £ju5 

autem 
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autem folutio eft fere eadem cum pracedente. *^^ «•i»' 
Captatiir eniindifFerentiii data ftiper CB pro» f »m' ' JSH 
du6la , & fit BT ; quam , per fuperius oftenfa, '^»«''>8» *•• 
rninoremefreoportetdifferentia axium AG, pi^, ^^^ 
BC • Jungatur deinde AT i cui perpendicula- 
tis erigatur AZ,ipfi BT occurrens in Z.Sece- 
tur poftea TZ bifariam in E . Et junfta AE, 
;6ent AE , BE diametri quxfit». 

Nam fimiliter 9 quum anguIusZAT fit 
reflus , femicirculus , qui defcribitur fuper 
TZ, velut diametroitranfibit per pun6lum Af 
Sed centFum hujus fbmicircull efl pun£lum 
£ : qufppe qued dividit ex con(lru6lione bi* 
fariam diametrum ejus TZ • Quare duae AE,, . 
T£ lequales erunt intor fe : & propterea* 
quemadmodum BTeft dffFerentia duarum TE> 
B£ ; ita erit eadem BT difierentia duarum 
AE , BE. 

V. Qufntum probtema ita proponetur: v. 
datfs axfius byptrbola^invanirc duas diaraetros by^pnhu,!!!' 
conjugatas $ guarum quadrata datamfummam J!^^',,^*** 
conjiitftant • Ejus autem refolutio nullam dif- cenjugMtsi . 
iicultatem involvit , Qtium enim differentiaj^;^^*^^^^ 
eorundem quadratorum asqualis eflfe debeatt^» /««• 
differentias i qucB eft inter quadrata axium; JJ^^,. * 
utjque data erit « tam fumma , quain di0e« 
rentia eorum quadratorum. 

Hinc , fiquidem ad dimidium fumm3 ad* 
datur dimidium differentise * habebitur quai* 
dratum diametri majoris «Quod fi autem ex 
dtmidio fumm» auferatur dimidium differen- 
tJ8B f orietur quadratum diametri minoris # 
Quare diametrorum quadrata data etiam erunt 
jreorllm i & confeijuenter dabuntur quoquc 
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ipfe diaDetri , quas oportet inv$Dic<t« 

Sicuti autem t quum quasruntur hlnz 
idiametri conjugatie » quarum fumma fit d^u, 
cecefle eft t ut data ifta fumma Ht major fum. 
ina axium ; ita quoque t quum invenire opor. 
tet binas conjugatas diametros f quarum qua. 
drata datam fummam conftituant • iilud qui- 
dem requiritur , ut iftiufmodi data rumma fit 
qiajor (umma quadratorum » qixx fiunt ex 
axibus» 
BMkmBthu VI. . Sextum problema hunc laoioduoi 
^y*t cfferemus : ^ar/x axiius bypcrboUp invenm 
^ JLm^ difas diametros conjttgatas , qsta datum assgsh 
•IT/^X ^^^ cotttistcant. Sed facile erit, problema iftud 
t«M ^r ad fecundum revocare ^ in quo datis ^axibui 
hyperbolas 9 qusruntur binrdiametri conju* 
f atOB • qu« datum reflanguium compreheiv; 
dant. 

Nam fempcr ac datus eft anguius 9 quem 

quacfitaB diametri continent ; data erit ratiOf 

quam habet ejus finus ad radium . Sed ratio 

ifta eft «qualis ei • quam habet rcAanguIum 

fub axibus ad id^quod fub ipfis diametris 

< continetur • Quare et/am hasc alia ratio data 

erit : & propterea , quum datum fit reAangu- 

lum fub axibuSy dabitur quoque re£laogulumi 

quod concinent quiefits diametri. 

vn. VIL In feptlmo probiemate illud porro 

kj^^lilluj^ quxremuSf^ara rationc, datis axiius byperbolih 

hntmhtMs- invcnirc ficeat diamctrum%qua datam pararac* 

TZl''^!!'^' trum babcat • Ha]us autem problematist pe- 

Z!in"* *^ rinde ac eorum omnium • quas fequuntur, duo 

FiOt65« cfu<)t cafus , Namdiametertquam qusrimus» 

yei invenienda eft intet eas t qu« terminan. 

tur 
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tur ad hyperbolas axis ma joris ; vel ettafti in« 
ter illas , qus fuos terminos habent in hyper* 
bolis axis minoris • 

In priore cafu erigatur fuper AB perpen- 
dicularis BQ t quas dimidium datce parametri 
adaequet » Tum^ junfla AQ t defcribatur cen* . 
tro Qj^ intervalloque QB cJrculi circumferen- 
tia^cum qua jp(a AQ^onveniat in pun£li« 
T f ^ V *Oenique inangulo ABCapplice* 
tur re^a AE i asqualis ipfi AV • £t erit AE 
diameter quoBfita. 

Demiflfo enim fuper AE perpendiculo 
BKf erit eidem^AB quadrato asquaie » tam xt^ 
£languium £AK » quam reflangulum TAV, 
Quare duo ifta leftanguia EAK^TAV «* 
qualia erunt tnter fe ; & propterea $ quemad* 
snodum funt sequales du9 AE t AV , ita »• 
quales erunc pariterf tam du» AKt AT9 quam 
dum £K f TV . Sed TV , velut dupla ipfms 
BQ 9 datam parametrum adasquat . £t igitur 
eidem parametro asquaiis quoque erit ipfa 
£K , qucB eft parameter diametri AE. 

In fecundo vero cafu applicetur in an« 
guio ABQ refla AQ^, quiB femifrem adcequet 
datse paramecri • Fiat deinde Q£ aequalis ipfi 
AQ_« £t erit BE quasfita diamecer • Nam t fi 
centro Q, intervalloque Q£ femtcirculus de* 
fcribatur , ip(i B£ occurrens ad partem aU 
teram in L : ob angulum re£lum £AL f erit 
£L parameter ipfius BE ; adeoqueiquum £L 
fitdupIaipfiusQEf five AQ>erit £L dat» 
parametro squalls» 

Vlll. Ad.ofkavum probleraa quod *^^^^^^J^*. 
tiety quai^remus in eot gua tationcf datis axi^m kjfnhu % 



'"'^'Tj2I!!! tamttrtim Jluam datam babeat rationem.Et ubi 

fmmm quideiTi ddta ratio eft majoris ad minus » dia« 

\mtk^ meter 9 quam quscnmus ff jnvenienda eft inter 
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p^^^bypcrBola% hveniri fojftt diamettr% qua ad pd- 

sd psrsm^. 
fntm I 
dMtsm 

p"^ ^ eas , quas terminahtur ad hyperbolas axrs ma« 
r1a.04.JQj.jj ^ Quotiefcumque vero eft minoris ad 

majus p comperienda inter illas % qua; fuos 
terminos habent in hyperbolis axis minorls, 

In priore cafu extendatur AB ufque in 
V: ita, ut A V ad BV fjt in data ratione . Oe. 
fcribatur deinde fuper AV femicircuiuj 
AEV. £t erit AE diameter outefita.Nam, de- 
miflrofuper A£ perpendiculo BK j fiet £K 
parameter ipHus AE . Sed A£ cft ad £K , nt 
AVadBV.Itaque diameter A£ad parame- 
trum fuam £K erit in data ratione. 

In fecundo cafu extendatur quoque AB 
ufque in V t fed ita <atnen » ut 6V ad A V fit 
in data ratiohe • Poftea defcribatur {imiiiter 
fuper A V femicirculus AEV. £t erit B£ dia. 
meter optata . Nam, ereflo fuper A£ perpen- 
diculo AL f fiet £L parameter ipfius B£»1Sed 
BE eft ad £L t ut BV ad A V . Itaque diame- 
ter BE ad param^trum Tuam £L erit in data 
ratione, 

Idem problema poteft etiam ad primum 
revocari. Nam» femper ac data eft ratio, quam 
qusfita diameter habere debet ad fuam para* 
m^trum t utique data erit pariter ratio 9 quam 
eadem quasfita diameter habebit ad fuam con« 
jugatams quippe qu® ilViw eft duplicata. Un- 
de viciflim primum problema ad oflavum 
jftud poterit reduci t qusrendo nempe diame* 
trum 2 qua^ ad fttam parametrum habeat tsxidy 

nem 
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nem rubduplicatam ejus t quss inter iitram^ue 
diametrum efle debet. 

IX. Nonum problema eo fevertet , ut ix. 
datis aMibm byperboU « hfveniatur diameter » $ufiy^''hi 
qita%vel confiitnat datam fummam cum fuapa^^ > '»«^'* 
rametro , veldifferat ab ea per datam differen^ ^^um''!^^^ 
tidm. £t quantum ad priorem partem , folve* ^'' '•*•>»'- 
tur probleroa in eum » qui fequitur « modum. Y*mm^^ 
Sit primodimameter invenienda ex ea- '«»^** ^*'; 
wm numero , quse parametns luis lunt majo- Mfnstaiea 
res . Extendatur CB verfus M, ut fiat BM «- ^jHll^ 
quilis ipfi ^B . Tum , junfla AM « erigatur FiQa6<* 
fuper ea perpendicularis MN asqualis dimrdio 
dat» fummas • Defcribatur deinde centro N, 
iatervalloque NM circuli circumferentia 
MQR , conveniens cum AN in pun£lis Oi & 
K . Jamquc, fi in angulo ABC applicetur re« 
Aa A^ « sequaiis dimidio iplius AO ; fiet AE 
diameter quasfita. 

Demittatur enim fuper AE perpendjqu«r 
laris BK ; eritque , tam re£tangulum OAR. 
squate quadrato ex AM « quam reflanguium 
£AK ssquale quadrato ex AB • Sed « ex con-* 
llru£lione , AM quadratum duplum eft qua-> 
drati ex AB • Quare etiam re6langulum 
OARduplumerit reflanguli EAK: proind&i 
que f fe6la AO bifariam in S « fiet rc£langu« 
lumSAR sequale re£ianaulo £AK « atque 
adeo , ob oBquales A£ « AS « erunt etiani as« 
quales , tam dux AK « AR « quam du» EK» 
KS , Unde , additis ^equalibus AE , OS « exit 
fumma duarum AE 9 £K asqualis toti ORf 
quaedupla eft ipGus MN. 

Sit deinde diameter in veutenda ex nui 
--Sim.L T ine- 
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mero itltruni, qiiie viciflim fuat minoreis fuis 
parametris • Extendatur quoque CB verfui 
M , ut fiat BM sequalis Ipfi AB. Tuni, jun6la 
AMtfi^t adhuc angulus re6lus AMNT > in 
quo tamen applicetur re£la AN » ssqualis di* 
midio datap fummfls • Dercrlbatur pariter cea« 
tro N ) intervalloque NM circuli circumfe* 
rentta MOR, conveniens cum AN in punflis 
O » & R • Jamque» (i ex BX abfcindatur por- 
tio BE > fequalis dtmidlo tpfius AO ^ fiet B£ 
diameterqucefita. 

£rigatur enim fuper AE perpendiculari» 
AL s eritque > tam reflangulum OAR xqua« 
le quadrato ex AM » quam re£langulum 
£BL sequaie quadrato ex AB • Sed , ex con* 
ftru^ione » AM quadratum dupium eft qua* 
drati ex AB. Quare etiam re£iangulum OAR 
duplum erit re6languii £BL; proindeque, le« 
£la AO bifariam in S , fiet re^anguium SAR 
«quale re£languIo £BL ; atque adco , ob »• 
quales B£ • AS > erunt etiam lequales dus 
BL t AR • Unde fumma duarum BE > £L m» 
qualis erit fummdB duarum AO t AR > qu* 
dupla eft ipfius AN. 

Quantum ad fecundam partem i nul- 
lo negotio folvetur problema* Nam» fi diame* 
ter invenienda fit inter eas » quds parametris 
fuis funt majores ; fatis erit , in femicirculoi 
defcripto fuper AB veJutdiametro»applicarf 
reflam AK ) quas fic ^equalis dats difieren* 
tiwi quandoquidem iftat produfla ufque ad £i 
dabit diametrum quiefitam • Quod fi vero 
diameter comperienda fit inter eas > qu» mU 
iipres fuut fuis parametris i tv&c extendatur 

CB 
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CB ufque in L t ut fit BL asqualis differentim 
ddtss. Et^ere^ fuper AL perpendicuUri A£» 
iiet B£ diameter optata. 

X. Oecimuo; problema iilud oftendet^^M x. 

ratiotfc , datis axiius byperbola , invi^mre ii- £l'i^Jl; 

c^d/ diqraetrum , c^ar/tfi paramtttr cum diffk* ^ t «"«^'- 



r^i/r/ii laterumfigur^ datum ra^augulum ^ou-^ frmm^cmjmw 
t incat •J^mqixe » ii diameter invenfeqda debet f^^^t^r 
eflfe ex numero earum f qu« fuis p^rametris ^« tii^I 
funt majores , folvetur problemat fi defcripto ^* ^^•'* 
fu per AB • velut diametxo femicirciiio AKBt ^^nnimm^ 
applicetur in ep re^a BK • cujus quadratum 'p''*'^* . 
datum refiangulum adxquet. Namjjun^a ^^*^S* 
AK fiet f A£ diameter quaefita. 

Quum enim diametri AC parameter qui* 
dem fit £K % difFerentia vero laterum figuras 
fit AK >. erit AK£ reflangulum • quod fit ex 
parametro ejus in differentiam iaterum fuas fi« 
gurs. Sed re£langulum AK£ eft asquale qua- 
drato ipfius BK • Quare ^ ficuti BK quadra« 
tum , ex conftruflione » datum reflangulum 
adasqnat ; ita quoquc eidem dato re^angulo 
aequaleerit reflangulum AK£. 

Quod fi vero diameter invenienda de- 
beat eile ex numero illarum t qu9 minores 
funt fuis parametris , folvetur problema « fi ^ 
producla CB verfus L , applicetur if\ angulo 
ABLrefla AL talis longitudinis ^ Ut ejus 
quadratum fit psquare dato reflangulo, Nam^ 
fideinde fuper ALperpendicuIaris erigatur 
AE • tpfi BC occurreus in £ ; fietlBE diame- 
ter optata • 

Qiimm enim diametri BE parameter qui- 
dem mkh t differentia vero laterum figur» 

T z fit 
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fit RL 5 erit ELB re£langulufn t qubd fit ei( 
ptramecro ejus in differentiam laterum fua^ 
figurs • Sed re£lan^ulum £LB eft cquale 
qCiadrato ipfius AL • Quare t ficuti AL qu4« 
dratum i ejt coiiftrufttbne , datum re£langi|« 
lum ad«quat ) ita quoque eidem dato re£laa« 
gulo «qiiale erit re£languium ELB* 

Hoc idepf) problema poterat ctiam a4 

|ir»ceden3 revocari « Quum enfm datum fie 

re£langulum > quod fitex parametro in dif- 

ferentiam laterum figursp ; & reftangulum 

esf diametro in eandem iilam differentiam fi- 

mtiiter fit datum : dabitur quoque differentU 

fiorum re£langulorum » boc eft quadratum 

ex differentia laterum ^gurae ; & confequen- 

ter ipfa laterum di^erentia etiam data eritf 

Unde eo res redit » ut quasramus diametrumt 

quas dijflerac a f(|a parametro pec datam dlfltm 

rentiam. 

XI. XL In undf cimo problemate oftendemui 

hl!i^rhfl^,* f aro fath % dath axifpMs pyperioU % inveniri 

imMmindu. poffif diav^eteT 9 cujux guddratnm differati$ 

j!^'^7JII' gnadrato paramtri per dgtam differeafiam ♦ 

's'^ uS^Mti ^^9"® ^^^ quoque duo funt cafus di(lin« 
^ri^Vr * ^uendi • Kam qufefita diameter» vel invenien* 

53r#r#»i?-0r. ^^ ^^ ^"^^' ^*^ » S"* paramtitris fuis funt ma* 
* jores § vel etiam inter illas 1 qute vici(fimVunt 
hiinpres fuis parametris • 

Fip.(5(^* * Quantum ad priorem cafum folvetur 
prpblema in hunc modum • Extendatur CB 
verfus M 9 ut fiat BM aequalis ipfi AB • Tum 
junfla AM I delcribatur fuper ea 9 velut dia* 
inetrO) femicirculus ANM 9 in quo applicetur 
re(^a MN Nis ipn|itudinis > ut quadratum 

qui 
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ejuf datam differentiam adsquet* Jungacut 
dcfinde AN • Jamque ^(i in femicirculo AKB 
•ppljcemus re£l4m AR , «pqualete ipfi AN } 
erit AE diameter quxfitab 

Quum enini AK fit equalis ipfi AN • 
eruilt qUadrata duo AK t MN «qualia qua* 
dratoex AM « Sed quadrtftum ex AM, vdut 
duptum quadrati $ quod fit ex AB i eft fvqualc 
dUt)lo re^ngUii EAK • Quare quadrata duQ 
AK t MN dupld re£latlguli £AK pariter ««» 
qualia erunt : & conrequencert appofito com* 
itiUni quadrato ex EK > erunt tria quadrata 
AK, MN,£k «quaiia duplo reaanguii £AK 
una cum £K quadratOi 

. Jam duplum re£languli EAK una eum 
£k quadrato eft dsquale duobus quadratjs 
AK>AE. Quare erunt tria quadrata Akt 
MN^ EK cequalia duobus quadratis AKt ASs 
adeoque» dempto communi quadrato ex AKt 
remanebunt quadrata duo MN ^ £k «quali* 
quadrato ex AB • Unde quadratum diaiiietri 
A£ fuperabit quadratum fim parametri £k 
per MN quadratum i quod ex conftruffcioue 
datam differentiam adqequati ' 4k - 

QuantUm ad recutidum carurti ^ iblutlo Vtd^Cfi 
problematis fiet hoc pa£lo • Extendatur rUr* 
fus CB verfus Mi ut fiat BM «quaiis ipfi AB# 
Tumy jun6la AMt eri^atur fuper ea perfiendi* 
cularis MN iEtiti anguio AMN applicetutr 
K&SL AN talis Idiigitudinis^ut quadratuitl 
ejus datam differentiam adiequet • Fiat poftea 
BL SBqualis ipfi MN«£ttcre£la fuper AL per« 
jpendiculari AE % erit B£ diameter qu9Bfita# 
Quum <^Qim AM quadratutn Jit aiqualf 
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^upio qtiadrati eic AB i iive etiam duplo re* 
Aan^uli £fiL:appo(lto communi quadrato 
iex MN9 five BL ; erit AN quadratum asqualc 
duplo reflanguli £BL una cum BL quadrato: 
& propterea f addito rurfus communi quadra* 
to ex B£ 9 erunt duo quadrata AN , fi£ a> 
qualia duplo reflangUli £BL una cum duo» 
bas quadratis BL 9 BE • 

£t quoniam duplumreflanguli EBL 
una ^um duobus quadratis BL , fi£ efl s^qua* 
lequadratotquodfit cx £L ! erit £L qua« 
dratum acquale duobus quadratis AN , BE« 
Unde quadratum diametri fi£ fuperabitura 
quadrato fu» parametri £L per A N quadni- 
tum 9 quod ex cooilruflione datam differea. 



tiam adsKjuat 



DMth Mi. ^II* In ultimo problemate docebimui? ; 
tmi bjpnhf^ quomodo^atis axiius bypefMaJnwniri ixSt 
jiM,tttmm, otameter taltt » ut data fitfnmma qeadrato» 

% %t!Z ''*I"» qi*fi«»t e» Uteriiutfaa figttra . Ac 
lumirtnt , priino quideni * fi diaoieter inveaienda debeat 

I^^iCAr ^^^ ** **"*"! numero , qux parametris fais 
fym: funt majores ", rolvetitr problema in euni) qui 
ria.04. fequitur> modum. 

Extendatur AB ufque in Y , lU ut dtu> 
|>Ium reaanguli ABY datam tllam rummam 
exhibeat . Tuni fecetur AY ita quidem ia 

pun^o V»ut ABquadratufflfitaei)uale du. 
plo reaangtili AYY . Dcfcribatur pollea fu- 
per A V , velut diametro, femicirculus AEV. 
Etre^a AE extiibebltdiametrumquxfitam. 
Nam , demi/Ta fuper AE pcrpendiculart 
BKtcrit furama quadratbrum AEiEKad 
Amunam quadratorum AV > B V » lu eft AE 
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il}utdr«tuin ad AV quadMtum i five etiam, ut 
eft AB ad A V; (ive demum » uc eft re£langU4> 
lum ABY ad re£langulum ex A V in BY. Sed 
fumma quadratorum A Vi BV eft acqualis du« 
plo reftanguii ex A V in BY ; quum re£lan* 
gulum iftud fit ssquale reflanguio A VB Cin« 
cum reftangulo A VY , quod ex conftpuftio- 
ne sequaie eft dimidio quadrati ex AB. Quare 
etiam fummaquadratorum A£ i EK $equah> 
erit duplo reftanguli ABY* 

QiXpd fi vero diameter invenienda de* 
beat efle ex numero illarumiquce minores 
funt fuis parametris 9 folvetur problema hac 
ratione • Extendatur quoque AB ufque in Y, 
fed ita tamen » ut duplum re£languli BAY 
exhibeat datam fummam . Tum fecetur BY 
ita quidem in pun£lo V 1 ut AB quadratum 
fit «quale duplo reftanguli BVY • Defcriba« 
tur poftea fuper AV $ velut diametro , femi- 
circuius AEV.Etrefia BE exhibebit qu«« 
fitam diametrum • 

Nam^erefto fuper AE perpendlculo AL^ 
erit fumma quadratorum B£, £L ad rummam 
quadratorum BVi AV» ut eft B£ quadratum 
ad BV quadratum; fiveetiam , ut eft AB ad 
BV } fivc demuih , ut eft reaangulum BAY 
ad reflangulum ex BV in AY.Scd fumma 
quadratorum BV, AV eft a&qualis dupio re- 
AanguliexBV in AY;quum re^angulum 
iftud fit flsquaie re£languio BVA una cum r6« 
ftangulo BV Y9 quod ex conftru£lione aequa- 
leeftdimidioquadrati exAB.Quare etiam 
liimma quadratorum BE, £L «quaiis ertt dti* 
plo reCUngttii B A Y. 

T^ T 4 XIIL 
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XTir. ! r XIIL Ctecerunit quas requiranturf ut fin« 
h^^^rhil!^'^ guU ifta problemata refblvi poflint , abuude 
'rX#"' fi '*^* docent , tum ea , qu« fuperius oftenni 
Iwi *p0fith ftint f tum ipfs eorum problematum aUatar^ 
Xud^m ^^'"^^on« • ^nde, ne A\wx:\\x^ \n iis recenfen- 
ii«f#. dls hsBrcamus • fufficiat iftud indicafle , & ad 
theoris hujus complementum oftendemus 
modo , q^a ratione , dath axiias byperboiat 
dyfiniri pojftt rclate ad eot pofitio caju/vis dia^ 
tnetri data.Nam in folutione illorum proble« 
mat^um apoiloniana exhibetur quoque pofi« 
tio diametri relate ad dato§f axes hyperbolai. 
Fxo.67. Sint itaque AB , KL axes hyperbote* 

Sit autem EF aliqua ejufdem hyperboi» dla- 
meter data , qus fuos termtnos haheat in lid 
dera illis hVperbolis , ad quas terminatur axis 
major AB . Jam ianotefcet diametri bujus 
ppfitJo, fi demifla ad axem AB ordinata EG » 
aotafit longitudo portionis CG . Unde , co 
fe« redit t ut inquiramus f qqo pafto ipfius 
CG longitudo poflit definirf. 

^ Et fane,propter hyperbolam t CA qua- 
dratum eft ad CK quadratum.ut eft reflangu-^ 
lum AGB ad ^G quadratum.SedEG quadra* 
tum asquale eft difFerentiae quadratorum CE» 
GG ; & reftangulum AGB osquale eftdiffe-^ 
tenti« quadratorum CA , CG. Itaque erit, 
UtCA quadratum ad CK quadratum , ita. 
differentia quadratorum CA, CGad differen- 
tiam quadra toruni CE, CG. 

Hinc f quum convertcndo , fit 1 ut CA. 
quadratum ad dTffereneiam quadratorum CA, 
f ;K» ita differen^tia quadratorum CA , CG act 
differentiam quadratorumCAi.C#^i P/il, per^ 
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mutando , ut CA quadratum ad diffierentiani 

quadratorum CA, CG,ita differentia qiUi 

clratorum CA 9 CK ad dtfferentiam quadrato<* 

rum CA , G£ • Unde , addendo anteced^fntesf 

coafequentibus » erit , ut CA quadratum ad 

GG quadratum 9 ita differentia quadratorum 

CA 9 CK ad differentiam quadiratorum CE^ 



Defcribantur jam fupei: ipfis CA % CE 

f^micirculi AMC » ENC ; & aptentur in ii« 

TJcStiB CM , GN , quarum utraque fit osqualis 

ip(i CK.Jamque» junflis reSiis AMf £N , erit 

AM quadratum :equale diiferenti^s quadrato*» 

i^m CA , GK 9 & £N quadratum asqualedtf* 

ftrentia: quadratorum G£» CK. Unde erit,ut 

CA quadratum ad CG quadratum , ita AM 

quddratum ad £N quadratum : & propterea» 

quum proportionales Cint quatuor refl«. 

AM , £N , CA . CG ; invenfetur CG , fi fiat, 

ut AM ad EN, ita CA^ad ipfam CGi 

XIV. Ne aliquid hic omittamus , often» ^^it. 
demus denlque, qua ration& in fpfa byperbola^^ ^dmu^^^ll. 
ddtapatamifro tlniHi diaimtri 1 iH^nifi pbftt «'*'• "•'«* 
parameter cujufvis alterius diametriiSmt igi- ^e^iZtpifV^ 
tur A6 , £F du» qusevis hyperbolsc diame- '"JJ?J|,"'*^J^7. 
tri • £t , data pafatnetro uhius diametri AB, nm dum' 
oporteat 9 inyenire parametrum alterius dia- p' ^g 
metri Er« 

Sit Aty paratteterdiametriAB 9 quse " 
fnper ipfa AB capiatur. Tum 9 lefb AO bifa« 
xiam in pun6lo M9 defcribatur per trta pun6la 
A , £ , M circuius A£M , occurrens ipfi £F 
i(i punflo N • Abfcindatur porro ex EPpor» 
tio £H , que fit dupl» ipfius £N • £t er^t £H : 
(ariin9Cer diamctri £F« £ft 
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£ft enim» propter circuluinire£):anguiuiii 
ACM »quale reflangulo ECN « Sed re£lan« 
gttlum ABD eft quadruplum reftanguli 
ACM , & re6langulum £FH eft quadruplum 
reflanguli £CN.Quare duo refkangula ABO, 
£FH etiam acqualia^runt : & propterea erit^ 
ut diameter £F ad diametrum AB ^ ita BO 
adFH. 

Jam per ea , quas fuperius oftenfa funt» 
diametri £F t AB funt reciproce proportiona* 
les di£FerentJis laterum fuarum figurarum. 
Quare erit ex :equali, ut BD ad FH| ita ditk^ 
rentia iaterum figUr» diametri AB ad dlfie^ 
rentiam lacerum figur» dtametri EF : & pro« 
pterea t quemadmodum prior differentia eft 
«qualis ipfi BD ; ita quoquedifferentia pofte- 
rior «qualis erit ipfi FH . Unde erit £H panM 
meter diametri £F. 

G A P. VIL 

^arametri diametrorumpara» 

bola inter Je mutuo com^ 

farantur. 

* 

I. !• T^ lametros parabolx liaud quidein 

ji^Xl'^. *s^ ncceffe eft , ut inter fe mutuo 

uitff im~ conferamus. Nam » quum fint infiniit« lon* 
^flmpafsth' gitudinls , ex mutua Ipfarum comparationQ 
mf pMrami^ tiihil quldem erui polteft. Conferemus aucem 
f«^i/#. tnter fe mvtcem parametros diametrorum* 
Fid«^^« Namf velut finit^lon^icudinij^ j inter le mo* 

tuo 



X 
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fuo collate » plures oobis propneutes fub* 
mlniftrabunt. 

Ad hanc comparationem inftituendam 
conducii non param ft(jttens tbeorctna : nimi« 
runi f quod fi AB fit axis parabolx » AD pa« 
rameter ejus»AM rubtenfa al)qua,e}t axis 
vertice du£la t & MM ejufdem axis ordinata: 
quod » inquam » quadratum fubtenrae AM fit 
oequale reflangulo , quod fit ex abfcifla ANf 
in fummam ipfarum AD , AN. 

Oftendetur vero theorema iftud in htinc 
fnodum. Quoniam MK efl axis ordinata, eric 
«ngulus ANM reflus • Quare quadratum 
ipfius AM sequale erit duobus quadratis AN^ 
KtN« Sed» ob parabolas naturam, MN quadra- 
tum eft a^quale re61;anguIo DAN; & AN 
quadratum una cum reflangulo DAN eft «- 
^uale eiyquod fit ex ANin fummam ipfarum 
AD,AN .Itaquequadratum fubtenfse AM 
erit a&quale reflangulo , quod fit ex abfcifla 
AN in ^am 9 quae componitur ex ipfis AD» 
AN. 

II. Sit jam £P diameter parabold , cujus ii. 
ordinatx paralleiae funt fubcerifs AMj fitquc i^J|]^ ^ 
etiam EH parameter cjus • Ducatur ex ejuf- fmps^mm^ 
dem vertice £ ordinata ad axem EG . £t ex '2^%! 
pjienjo tbeoremate facile efit infetfe » quod ^«y/, ^^\ 
parameter diamctri EH fuperet porametrum UU,"'"* ^ 
axis AD per quadruplum abfciflx AG» Fia;<?^ 

Quum enim fubtenfa AM a diametro 
EF fecetur bifariam in O s eric MN dupla 
ipfius EG : adeoque MN quadratum quadru^^ 
plum quadrati » quod fit ex EG.Sed MN 
quadrat um eft «d £G quaditt tum « ut A N ad 

AG* 
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AG.Quareetiaoi ANquadmpla erit ipfittf 
AG:&proptereaf quiaex fuperius oftenfis 
<|u« AG t £0 funt ^uales inter (e s erit eiu 
dem AN quadrupla pariter ipfius EO« 

Hincf ficuti AM quadratum quac}rtti2 
Hlumeft AO quadratifita reClangulum ejt 
CH in AN quadrupluiti erit reftanguli ex 
£Hin £0: proindeque eritj ut AM quadra- 
tum ad AO quadratum > ita re^angulum ejc 
£H iti AN ad reAangulum ex £H in EQ» 
Se4»ob parabol» naturami AO quadratum eft 
IBquale rcftangulo ejt £H id £0 . Quarc 
f^tiam AM quadratum «quale erit reflanguiot 
ex £H in AN» 

£t quoiiiam i^ per ol^enrum ttieoremajl 

Idi^ AM quadratum eft «quale pariter re* 

£laugtiIo ex ANin fummam ipfarum ADt 

AN ; erit reflangulum illud «qnale ei » quod 

fitexEHin AN : proindeque £H sequalic 

erlt ipfis AD f AN fimul fumptls • Uade pa* 

r^meter diametri £H fuperabit parametrum 

axis AD per AN f qust e(t «qualis quadru<* 

pIojpfiusAG« 

^ ilt. IIL Atque (linc mpdo liquet abunde i 

ft^^tZ^i o^ff^f^^ paraioh paramtrorum minimani efi^ 

iMr«m»fri il/(im $ qft^ refsrtut ad axm ; quum parame« 

fl^^Hf^ ter cuJM fvis alcerius diametri fuperet parame*' 

wi!!jutiM'' ^^y^tJ^xls per quadruplumejus abfcifnBfquam 

JFxOt6o. Au^^^^rtab ipfo axe ordinata f ad eum dufla esi; 

'jverticediametri. 

PatQtqw emm $ aiiarum p&rametrorum 

jam femper minorem efie , qua refertur a4 

i^fametrum,axiprppinquiorem* Namf qao maw 

^;Mi«niecerJ£F eo mU 

- \ . not 



* E L E Ji E Kf T A* |^Y 

nbrevadit abrcifla AG t per cujui? quadru« 
plum parameter diametri fuperiit parametrum 
Ipfius axis , 

Patetque demum , ^qualestfle fatame^ 
tros earum diametrorum % qua aqualiter biatf 
inie diftant ab axe.H^m ordinat^ 9 qu» ese 
ipfarum verticibus ducuntur ad axem 9 ean« 
deni ab !p(b axe auferunt abfci(&m ; adeoque 
idem eft excefTus , per quem cujufquc dia^ 
mctri parameter fuperat parametrum axis. 

Vidimus autem , hsc onmia obtinere 
etiam, generaliter quidem in ellipli 9 & in hy« 
perbola tunc tatitum t quum axis cft Inajdr 
fuo conjugato • Unde , quia utraque earum 
curvarum vertitur in parabolamf quotiefcum« 
que centrum abit In infinititm ; poterit hap .:- 

jtem ratione eorum omnium veritas oftendl. 

IV. In recelTu itaque diametri ab axe pa« ^ iv. 
ir abolse^augetur parameter cjus. Sedi quemad* ^%l^fm, 
modumnobis innotuit exceiTusiper quem qm^parMmf» 
parameter cujufque diametri fuperat parame- J'I ,ii*Tii 
trum axis; ita licebit etisLtn$€9Ccepum definire% yp^^f^ris , 
fer quem parameter dsametn $ ab axe ramotto* Tmt^tttm 
fis/fuperat parametrum diametri , eidem axi ^""*'][Jj,''* 
fropinquiorism ft$fiaiaif 

Maneant enim omnia 1 ut fupra ; (itque p* ^ 
KL diameter altera , remotlor ab axe AB « ^^* ^* 
cujus parameter iit refla KL Ducatur cx ver« 
tice ejus K ad axem AB ordinata KR 9 qus 
Qccurrat diametro £F in pun£lo Q. Dico^ pa« 
raraetrumKl fuperare parametrum £H pet 
^uadruplum ipfius EQ. 

Kam/icuti EH eft asqualis AD una eum 
iguildruplo Ipfius AG } i(a IClasquailis erit ei« 

dem 
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dem AO una cum qnadruplo ipfius AK.Qua« 
re excefTus t qi^o KI fuperat EHt asqualis erit 
excefTui > quo qudruplum abrciflr» AR Tupe* 
tat quadruplum abfcifla» AG.Sed exceflTus 
ifte eft quadruplum ipfius GR » five EQ. Ita« 
que.per idem hoc quadruplum parameter KI 
fuperabit parametrum £H. 

Qupd quum ita fit 9 perrpicuum eft t 
theorema generalet quod in hac re locuoi ob« 
tinet 9 ita quidem concipi deberes nimirum, 
gttoddifftircniiitparafnetrorumf^u^ ad dmas 
quafvis diametros refiruntur » Jis ^qualis 
porfiotti, quam epc diametro » axi profiuquioref 
aufert perpeudicularis ad eam du^a eM vcrti^ 
ce alterius remotioris^ 
£«fi^ V. Sed nolo hicreticere pulcherrimum 
qmum ps- ifiud tbeoTema , rejpicieus eptcefius , qfuiiut 
^J!!^'!^^ parametri aliarum diametnorumfuperaut pa^ 
lmpftm,$ rametrum auis ; fcilicet » quod exceflTus ift{ 
Cn^^ffsfi» fint inter fe in duplicata ratione reClarumy 
t!!!^t^%0. quibus ipf^ diametri diftant ab axe, 
bm^^uH Eftoenim AB axis paraboiset £F di;u 
*jjj/^"^' meter propinquior » & KL diameter remo. 
«M. tior. Sint autem AO, £H| KI parametri ipfa- 

Fio.6^. rum • Dico » exceflTus , quibus paramctri dia- 
metrorum £H, KI fuperant parametrum axis 
AD , eflfe inter fe in duplicata ratione re6U- 
rum f quibus ipfas diametri £F , KL diftant 
ab axe AB. 

Ducantur namque cx verticibus diame^ 

trorum £,& K ordinat^ ad axem £G,KR.Et 

quoniam ordinat^ iftas re£los cum axe apgulos 

^ conftituunt • metientur e» diftantias diame- 

Irorum £F| KL ab ipfo axe AB • Unde eo res 

rc* 
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redit • ut odendamus^ exceflTus , quibus partf* 
metri diametrorum EHvKI fuperant para^ 
metrum axis AD 9 eflle inter fe » vuluti funt 
quadrata ordinacarum £G s KR* 

Id vcro odendemus in hunc modum.Ex- 
cefltiSt quo £H fuperat AO , e(l quadruplum 
Bhfciffx AG. Pariterque exceffus , quo Kl Tu* 
perat AD, e(l quadrupium abfciflT» AR.Qua'- 
re exceflfus , quibus parametri diametrorum 
£Hf KI fuperant parametrum axis AD » erunt 
ut abfciflTac AG| AR9 atque adeo , ob parabo- 
lip naturam,ut quadrata ordinatarum £G|KR* ^ 

VI • CoBterum ex eo » quod parameter cu- D^th * ««• 
jufque diametri fuperet parametrum axis pc;r J;i'^*'*?,^ 
quadruplum ejus abrciflfiei quam aufert ex axe »>' , <*"«#- 
ordinata ad eum dufta ex vertice diametrl, fa- 1tZJ*["^ 
cile erit, datis axeparaboU%& parameiro tius^ ***'-♦ p*m- 
invM$re dtam^trum $ qu^ babeatfaramctrtim um. 
datam. F 10,69 • 

Sit enim AB axis parabol» , & AD para* 
meter ejus • £t quoniam parameter axis eft 
omnium minima^ utique paramcter data major 
eflfe debet ipfa AD. Capiatur itaque exceflfus, 
quo data parameter fuperat AD, & quadranii 
ejus lequaiis conftituatur abfciflfa AG. £riga. 
tur porrp ex pun£lo G perpendicularis G£, 
parabol(e occurrens in £ • £t, dufla per pun- 
Siiim E re£la £F t ipfi AB parallela , erit ifta 
diametet qu^fita. 

£fto namque £H parameter ipfius £F« 
Jamque^p ex fuperius oftenGs , parameter ifta 
£H fuperabit parametrum axis AD per 
quadruplum abfciflTns AG « Sed , ex conftru- 
^ione t per hoc idem quadruplum parametsr 

da* 
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data fuperat eandem AO.QuareeritEH a»« 
qualis datx parametro : ^ propterca erit £F 
qu«fita diameter^ 
Tii« VI1« Si loco axist & fuft parametri detuf 
mt!^jjff d iameter qufevia alia cum parametro ^ejus t 
p^fsMs^^ per ea , qux fuperfus oftenfa funt^ etiam iice^ 
^Jli^h^hhh invenire diametrum alieram , qua bab^at ^ 
u dumf' parametrum datam • Sed hic duo funt cafuff 
fM dstmi diftinguendi • Vel enim data parameter efl 
M#4f f<r«* m^^jof ealy qux refertur ad diametrum datamj^ 

FiG.69* ^^' viciflim minor, 

* In priore cafu folvetur problema in huac 

modum • Sit £F diameter data , & £H pa- 
rameter ejus • Capiatur eKceiTus» quo dau 
parameter fuperat £H ^^ quadrantl ejus x^ 
qualis conftituatur portio £Q.£rigatur deio« 
de ex pun£lo Qperpendicularis QKi parabo* 
Ite occurrens inK • £t, du£la per punflum K 
re£h KLi ipfi £F parallela» erit ifta diateietes 
quiefita. 

£(lo enim KI parameter ipGus KL. Jam* 
que^ex fupcrius oftenfis,parameter ifta KI fu^ 
perabit parametrum £H per quadruplum por« 
tionis £Q.Sed,ex conftrufiione,per hoc idem 
^uadruplum paramcter data fuperat eandem 
£H. Quare erit KI «qualisdatte parametro: & 
propterea erit KL qucefita diamecer. 

In fecundo aucem cafu folutio probie« 
matis fiet hoc pa£lo • Sit KL diameter datat 
'& KI parameter ejus. Capiatur exceflTuSi quo 
KI fuperat datam parametrum ^ & quadranti 
ejus flsqualis conftituatur refla KP » ipfi KL 
in direflum exiilen5.£rigatur deinde ex pun« 
jfto P perpendicularls P£ , parabol». occur* 

rens 
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rens in E. Etf du£%a p«r pun£lum E re£la EFi 
ipfi KL paralLela t erit ifta diameter optata. 

Sit namque £H parameier ipfius £F. 
Jamque t ex fuperius oftenfis i ducta KQi ipfi 
£F perpendiculari 9 parameter KI fuperabit 
parametrum £H per quadruplum portionis 
£Qf five KP. Sedi ex conftruflione^per idem 
fioc quadruplum eadem KI fuperat parame- 
trum datam . Quare erit £H asqualis datai 
parametro : Sc propterea quaofica diameter 
erit ipfa £F. 

Patet autem, problema efle femper folu* 
tionis capax in primo cafu , fed non item in 
fecundo ^ quia fieri poteft , ut perpcndicula- 
ris P£ minime occurrat parabolse : quod qui- 
dem quum contingit, nulia erit diameter» cui 
data parameter competit . Nec id mirum cfle 
debet ^ quandoquidem» parameter data mi^ 
norfit eat quoc refertur ad axemi omnino ne* 
cefieeftfUt pro}>lema fit (olutu impolTibile. 

VIII. Nondifiimili artificio i ^ara para^ viii. 
rnetfoumus diamttri y imeniri poterit para^ ^'** ^*'**; 
tnetcr cujufvts aitersas. d$ametf$ . Sint enim m dum$' 
EF , KL du« qu»vis parabolae diametri . Et, *;^'Z!!!um 
data parametro unius diametri £F , quae fic tujufvu mi 
EH f oporteat » invenire parametrum aiterius ^^l^\^ 
diametri KL. Fio.69« 

£x vertice K alterius diametri demitta* 
tur fuper EF perpendicularis KQj. Jamque 
duo contingere poflfunt . Primo nempe , ut 
punflum Q cadat infra verttcem £. Et fecun* 
dot ut idem pun£lumQ cadat fupra verticem 
£• In priore cafu parameter diametri KL ma. 
jorerit parametro diametri EF • Iaf(;cuado 

TomJ. V vc- 
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Tcro caAi eric per cootrarium tnkior. 

lo utroque autein cafu differentia para. 
meCrorum eft femper quadruplum portiouis 
£Q.Uiideifiquidemconcan|^t|Ut punflum Q 
cadat infra vcrticem £ t iuvenietur paranteter 
^iametri KL, addendo quadruplum ejus por« 
tionis ad £H , qUm eft paranieter ipfius £F. 
Quod fi vero ^ccidat t ut punflum Q^cadaC 
fupra verticem £ t iiabebitur quasfita parame*. 
ter • fubducemio ex £H quadruplum ejuf«^ 
dem illius portionis* 

Fieri qucque potcll 9 \ft perpeqclicula. 
ris 9 quiB demittitur fuper £F ex vertice alte- 
f ius diametri K t cadat in ipfum verticem £• 
£c in ifto cafu »evanefcente portione £Q» 
utraque con(lru£lio nobis ollendet » eandem 
£H efle etiam p^rdmetrum diametrt KL. 
Quod quidem miriim efle non d<^et ; quia^ 
quum id conCtngit » bin« di^irietri £F » KL 
reperiuntur aBqualiter hinc inde^abaxe di« 
ftantes. 
w- IX. Poffumus quoque , data parametr$ 

jhm ff^h. unius diamirit reperire parametrum alt^riut 
7h\^^ ^^^^^^^ » eodem iiloartificio , quo fuperiqs 
mmm ^/-mufi fumu5>adidem problema folvepdum in 
Fw *J '^yP^rbola , & ellipC, Sint enim AB, £F dw 
*^ quflBvis parabolas dlametri. £t»data parametr^ 
unius diametri AB, oporteatj invenire diame- 
Cruni alterius £F. 

Sit AD parameter diametri AB 9 quii 
cum ipfa AB ponatur in direflum • Tum j &• 
£la AD bifariam \n pun£lo Mtdefcribatur per 
tria punfta A » £ 9 M circulus A£M % oceur« 
rens ipfi £F produ3«inpun£lo.N«£xteu- 

da. 
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ddiiir porro tKT ufque ad pun^lum H: ita, ut 
fit £H dup^a ip&us £H «r £c erit £H patamo* 
ter diametifl £F . 

Demittatur fiquideiti ru|e^r AB per^eil<i 
dfcuiaris 6G.J«mqfue ^ |ker ftiperius ofteiifa^ 
dffiiereutia parairfetrorurtv , (}usl referuAtur ad 
d»ametrOs AB, BFy eft quadruplam portioml 
AG. l/nde eo reg redit < ut ofteiidamus teiisti 
AD, £H di#8rre 4 fe mutiio po^r quadruplintl 
fpfius AG # 

Id vero fa^iK ne^tloaft^fldemus.Narfi» 
demfflb ex ptinSo N fupef eadem AB per« 
pendieulc^alroNOyeruut dir# AG,M0 (qua- 
les inter fe : proindeque differentla reflariirtl 
AtA 1 £N erit dupluilfi portiofiis AG • Sed e jt 
conflruflioM AD eft dupla ipfius AM » ft 
£H dupla ipfius £N.Itaque difterentfa refl^- 
rum AD t £H erit quadruptiim ejafdeiVi AG. 

X. Relfquurti fameft i at breviter often- ^c, 
damus quflftcumque pertinent ad anguios , jeurminm' 
quos pdrabotds dfam^trl cum ordinetis fuis )'^''J^'['*^ 
conftituunt. Hunc in ftnem, pramittetfdum eft dumtlrh 
friusfiquem tbgorema % quod fi AB , £F fiot ^JL^i^^ 
dus quasvis parabols diametri » fuper qutbirs fi^uunu 
cx aiternis^ earumi verticrbi*» ducantur ordl- ^10.69* 
nataft £G t AO ; ordinats» iftaf ftnc in fubdu« 
plicata fuarum parametrorum ratione. 

Sit enim AD parameter diametri AB> & 
EH parameter diametri EF • £rit igitur 9 Ob 
parabole naturafii , £G quadratum xquate re- 
flangulo DAG» & AO quadratum dBquate 
ftftang ulo HEO . Quare erit, uc £G quadra« ^ 
tMi «d AO quadratum « ita re£bugutum 
D AG ad rt^ifful ufm H£0. 

V a £t 
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£t quonmm ex fuperiusoftenfis» ordi- 

nsLtx EG , AO abfcindunt ex diametns AB, 

EF portiones sequales ; erit abfciflTa AG a- 

quatis abfciiffls £0. Unde,quemadmodum re- 

ftangulum DAG eftad refilangulum HEO» 

ut AD ad EH j ita in hac eadem ratione erit 

pariter EG quadratum ad AO quadratum : Sc 

propterea ipfe ordinatcB EGi AO erunt in 

fubcfuplicata ratione parametrorum AD , EH. 

Th^lnfMU ^^* "^'"C vero pronoalveo fluunt quae- 

de MntuUs, cumq}!^ ohtmtrxt cir<:a aHguhs ^ ()UOsparal/o^ 

IZnt 3i!' '^ diametri camerdimitisfifis c&vftituunt. 

wrtfi tum Ninjirum confcquitur primo ,yf;?«*w^i^- 

[uh n """ gifii ^ g^gfj^ diamettr gu.tvis conftituit cum 

FiG.69. ordinatis fuis , efi^ad radium fnfuhduplicata 

ratime ejus^quam babet parameter axisad 

pararaetrum tjus diametri. 

Pofito enim , quod AB (it axis pnrabo- 
Ise» & £F diamerer qiiasvis.n ducatur ad hanc 
diametrum ordinata AO, & ex pun£lo O de- 
mittatur ad axem perpendicularis OL ; erit» 
ut finus anguJi BAO ad radium , ita OL ad 
AO* five etiam ita EG ad AO.SedEG ad 
AO eft in fubduplicata ratione parametro- 
runi AD t EH . Qiiare in hac eadem fubdupli- 
cata ratione crit ctiam finus anguii BAO ad 
radfUm. 

Confequitur fccundo tfinus anguiorum, 
quos dua qu^is diarn€tvi confiituunt cum 
ordinatisfuis , efie in fu6duplicata ratiwe re^ 
ciprccafuarum parametrorum . 

Jam enim oftenrqm eft,quod (inuSM- 
guli , queni conftituit diameter aliqua cuoi 
fuis ordinatJs^fitad radium ia fubduplicata ra- 

tioa 
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tione Bjus I quam habec parameterMlSAd pa^ 
rametrum ejus diametri. Quare, ex «quo per»^ 
turbandOf finus anguli % quem conftituit diai- 
meter una cum fuis ordinatis , erit ad finuin 
angull I quem elHcit diameter altera cum or» 
dinatis fuis» in fubduplicata ratione ejust 
quam habet parameter iftius ad p^rametrum 
iilius • 

Confequitur demum 9 aagulum acutami 
quem conftituit diameter cum ordinatis fuis^ 
€0 rninorem evaderc $ quo magis ipfa diamettf 
mb axe r^cedit. 

Nam 9 ex fuperius oftenfis , parameter 
dtametri eo major evadit^ quo magis ipFa dia* 
meter ab ake removetur . Sed eiparametro 
eH rcciproce proportionale quadratum finus» 
quem eadem diameter cum fuis ordinatis 
conftituit • Quare per contrariumt tam finus, 
quam ipfe angulus acutus % ad quem finus i€^ 
fertur ^ necefle eft» ut eo minor fiat 9 quo ma- 
.gis diameter recedit ab axe. 
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